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บทคัดย่อ 
 

การวจิยัคร้ังน้ีมีจุดมุ่งหมายเพื่อ (1) เปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์
เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 โรงเรียน 
ธรรมสาสตร์คลองหลวงวทิยาคม จงัหวดัปทุมธานี ก่อนและหลงัการจดักิจกรรมการเรียนรู้ 
คณิตศาสตร์โดยใชส่ื้อประสม และ (2) ศึกษาความพึงพอใจของนกัเรียนดงักล่าวท่ีมีต่อการจดั
กิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์โดยใชส่ื้อประสม   

กลุ่มตวัอยา่งเป็นนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 จ  านวน 35 คน ใน 1 หอ้งเรียนของ
โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวงวทิยาคม จงัหวดัปทุมธานี ในภาคเรียนท่ี 2 ปีการศึกษา 2556 ซ่ึง
ไดจ้ากการสุ่มแบบกลุ่ม  เคร่ืองมือท่ีใชใ้นการวจิยัประกอบดว้ย (1) แผนการจดักิจกรรมการเรียนรู้ 
เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ โดยใชส่ื้อประสม (2) แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิ
การเรียน เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ และ (3) แบบสอบถามความพึงพอใจต่อ
กิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์โดยใชส่ื้อประสม  สถิติท่ีใชใ้นการวเิคราะห์ขอ้มูล ไดแ้ก่ ค่าร้อยละ 
ค่าเฉล่ีย ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน และการทดสอบค่าที  

ผลการวจิยัปรากฏวา่ (1) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน เร่ืองความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบั
เรขาคณิตวเิคราะห์ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวงวทิยาคม  
หลงัการเรียนจากกิจกรรมการเรียนรู้ โดยใชส่ื้อประสม สูงกวา่ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนดงักล่าวก่อน
เรียน อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั .05 และ (2) นกัเรียนดงักล่าวมีความพึงพอใจโดยรวมต่อ
กิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์โดยใชส่ื้อประสม อยูใ่นระดบัมาก 
ค าส าคัญ  กิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ส่ือประสม  ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน  

ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์  ความพึงพอใจ  มธัยมศึกษา 
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Abstract 

 

The purposes of this research were (1) to compare mathematics learning 

achievements in the topic of Fundamental Analytical Geometry of Mathayom Suksa 

IV students at Thammasart Khlongluang Wittayakom School in Pathum Thani 

province before and after undertaking learning activities using multi-media; and (2) to 

study the students’ satisfaction with mathematics learning activities using multi-

media.   

The sample consisted of 35 Mathayom Suksa IV students in an intact 

classroom of Thammasart Khlongluang Wittayakom School in Pathum Thani 

province during the second semester of academic year 2013, obtained by cluster 

sampling.  The employed research instruments comprised (1) learning activities 

management plans with the use of multi-media in the topic of Fundamental Analytical 

Geometry; (2) a learning achievement test on the topic of Fundamental Analytical 

Geometry; and (3) a questionnaire on student’s satisfaction with mathematics learning 

activities using multi-media.  Statistics used in data analysis were the percentage, 

mean, standard deviation, and t-test.  

The research findings showed that (1) the post-learning mathematics 

achievement in the topic of Fundamental Analytical Geometry of Mathayom Suksa 

IV students at Thammasart Khlongluang Wittayakom School was significantly higher 

than their pre-learning counterpart achievement at the .05 level; and (2) the students’ 

overall satisfaction with mathematics learning activities using multi-media was at the 

high level.  
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กติติกรรมประกาศ 
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รองศาสตราจารย์ ดร. สาคร  บุญดาว สาขาวิชาศึกษาศาสตร์ มหาวิทยาลัยสุโขทยัธรรมาธิราช  
ท่ีไดใ้ห้ความกรุณาให้ค  าแนะน าและติดตามการท าการศึกษาคน้ควา้อิสระคร้ังน้ีอยา่งใกลชิ้ดตลอด
มา นบัตั้งแต่เร่ิมตน้จนกระทัง่ส าเร็จเรียบร้อยสมบูรณ์  ผูว้ิจยัรู้สึกซาบซ้ึงในความกรุณาของท่านเป็น
อยา่งยิง่  
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ขอขอบพระคุณคณะอาจารยใ์นกลุ่มสาระคณิตศาสตร์ โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวงวิทยาคม
ทุกท่าน ท่ีเสียสละเวลาและใหค้วามร่วมมือในการเก็บรวบรวมขอ้มูล  
 นอกจากน้ี ผูว้ิจยัขอขอบพระคุณคณาจารยส์าขาวิชาศึกษาศาสตร์ มหาวิทยาลยัสุโขทยั 
ธรรมาธิราชทุกท่าน เพื่อนนกัศึกษา และผูท่ี้มีส่วนเก่ียวขอ้งในการท าการศึกษาคน้ควา้อิสระคร้ังน้ี
ทุกท่าน ท่ีไดก้รุณาใหก้ารสนบัสนุน ช่วยเหลือ และใหก้ าลงัใจตลอดมา  
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บทที ่ 1 

บทน ำ 
 
 

1.  ควำมเป็นมำและควำมส ำคญัของปัญหำ 
 
 สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์มีลกัษณะเป็นนามธรรม การจดัการเรียนรู้ตอ้งเร่ิมตน้จาก
การน าเสนอปัญหาท่ีน่าสนใจ และเหมาะสมกับวยั ให้ผูเ้รียนสามารถนาความรู้พื้นฐานทาง
คณิตศาสตร์ท่ีมีอยูม่าใชแ้กปั้ญหา เปิดโอกาสใหผู้เ้รียนน าเสนอแนวคิดของตนเองอยา่งอิสระภายใต้
การให้ค  าปรึกษาแนะน าของผูส้อน การจัดกิจกรรมให้ผูเ้รียนมีโอกาสตั้ งปัญหาข้ึนเองโดยมี
โครงสร้างปัญหาคลา้ยกบัปัญหาเดิมท่ีผูเ้รียนมีประสบการณ์ จะช่วยใหผู้เ้รียนมีความเขา้ใจและเป็น
การส่งเสริมความคิดสร้างสรรค ์หลกัสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐานพุทธศกัราช 2544 คาดหวงัวา่ผูเ้รียน
เม่ือไดเ้รียนรู้คณิตศาสตร์ตามแนวทางท่ีเสนอแนะไว้ จะส่งผลให้ผูเ้รียนมีคุณลกัษณะท่ีมีศกัยภาพ
และความสามารถท่ีจะพฒันาตนเองในดา้นคณิตศาสตร์ ให้ไปสู่ความส าเร็จได ้ (ส านกัวิชาการและ
มาตรฐานการศึกษา  2548: 6)   
 การจดัการเรียนการสอนท่ีช่วยดึงดูดความสนใจของนักเรียนและสนองต่อความ
แตกต่างระหวา่งบุคคล จึงจ าเป็นตอ้งใชส่ื้อการเรียนการสอน ซ่ึงเป็นองคป์ระกอบหน่ึงท่ีจะน ามาใช้
ในการจดัการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ (กิดานนัท์ มลิทอง 2548: 12)  ส่ือการเรียนการสอนควรมี
ความหลากหลายทั้งส่ือธรรมชาติ ส่ือส่ิงพิมพ ์ส่ือเทคโนโลยแีละส่ืออ่ืนๆ ซ่ึงจะช่วยใหก้ารเรียนการ
สอนเป็นไปอย่างมีคุณค่า น่าสนใจ ชวนคิด ชวนติดตาม เข้าใจได้ง่ายและรวดเร็วข้ึน รวมทั้ ง 
กระตุ้นให้นักเรียนเข้าใจบทเรียนได้แจ่มแจง้ และช่วยให้นักเรียนท่ีมีความสามารถแตกต่างกัน 
บรรลุจุดประสงค์ในการเรียน ช่วยประหยดัเวลาในการสอน ช่วยให้นักเรียนเรียนรู้จากส่ิงท่ีเป็น
รูปธรรม ไปสู่นามธรรม ท าใหน้กัเรียนเขา้ใจอยา่งลึกซ้ึง และคงทน นอกจากน้ีส่ือการเรียนการสอน
ยงัช่วยส่งเสริมใหน้กัเรียนเกิดความคิดริเร่ิมสร้างสรรคแ์ละสร้างเจตคติท่ีดีต่อนกัเรียน 
 การน าส่ือการสอนหลายชนิดมาประสมกนัย่อมก่อให้เกิดผลดีต่อการเรียนการสอน 
และช่วยท าให้ผูเ้รียนเกิดประสบการณ์หลายๆอยา่งข้ึนพร้อมกนั ดงัท่ี สุแพรวพรรณ  ตนัติพลาผล 
(2527: 14)  กล่าวว่า ส่ือการเรียนการสอนเพียงชนิดใดชนิดหน่ึงอาจไม่ท าให้บรรลุจุดประสงค์
เท่าท่ีควร ดงันั้นจึงจ าเป็นจะตอ้งน าส่ือการเรียนการสอนหลายๆชนิดมาใช้ร่วมกนัอยา่งมีระบบ มี



2 

ความสัมพนัธ์และส่งเสริมซ่ึงกนัและกนั เพื่อใหก้ารเรียนเกิดประสิทธิภาพสูงสุดซ่ึงสอดคลอ้งกบัท่ี 
ชยัยงค ์พรหมวงศ ์และคณะ (2521: 100) กล่าววา่การใชส่ื้อการเรียนการสอนหลายๆชนิด ในรูปส่ือ
ประสม จะให้ผลดีกวา่ใชส่ื้อการเรียนการสอนอยา่งใดอยา่งหน่ึงแต่เพียงอยา่งเดียว  แต่ในการน าส่ือ
การเรียนการสอนมาใชน้ั้น ก็จะตอ้งเลือกให้เหมาะสมกบัเน้ือหาและวิธีสอนตลอดจนเหมาะสมกบั
ความสามารถของผูเ้รียน ทกัษะการใชส่ื้อของครูผูส้อนและความคุม้ค่าของส่ือ ดงัท่ี วรีะ ไทยพานิช 
(2528: 51) กล่าวว่า ครูจะตอ้งรู้จกัผูเ้รียนของท่านเพื่อเลือกส่ือท่ีดีท่ีสุดเพื่อจะไดบ้รรลุจุดมุ่งหมาย 
ขอ้มูลพื้นฐานเก่ียวกบัผูเ้รียนจะเป็นตวัช่วยอยา่งดีในการเลือกส่ือ ตลอดจนวธีิการในการสอนใหเ้ขา้
กบัลกัษณะและความสามารถของผูเ้รียน 
 ปัจจุบันรูปแบบการใช้ส่ือประสมในการจดัการเรียนการสอนคณิตศาสตร์มีอย่าง
หลากหลาย แต่ท่ี นิยมกันมากคือ การใช้คอมพิวเตอร์เป็นเคร่ืองมือในการเรียนการสอน 
คอมพิวเตอร์เป็นส่ิงส าคญัและมีผลต่อการยกระดับความรู้ของนักเรียน การเรียนการสอนผ่าน
จอภาพท่ีมุ่งให้นกัเรียนมีปฏิสัมพนัธ์กบัคอมพิวเตอร์ สามารถเพิ่มแรงจูงใจในการเรียน เพราะมีการ
ใชสี้ภาพ ลายเส้น เสียงดนตรี คอมพิวเตอร์สามารถท างานไดร้วดเร็ว มีหน่วยความจ าท่ีเก็บขอ้มูลได้
มาก ข้อมูลท่ีไดถูกต้องแม่นย  า จึงมีการน าคอมพิวเตอร์มาใช้ในการเรียนการสอนมากยิ่งข้ึน  
(กิดานนัท์ มลิทอง 2543: 240) ซ่ึงสอดคล้องกบั วรรณวิภา สุทธเกียรติ (2542: 46-48) ไดก้ล่าวถึง
ความส าคญัของการน าโปรแกรมคอมพิวเตอร์มาใช้ในการเรียนการสอนเรขาคณิตว่า “โปรแกรม
คอมพิวเตอร์สามารถปรับเปล่ียนรูปแบบไดต้ามความตอ้งการ จึงดีกว่าการใช้กระดาษและดินสอ 
ดา้นการเรียนก็ช่วยใหน้กัเรียนสามารถเรียนรู้มโนทศัน์ทางเรขาคณิตและน าไปประยกุตใ์ชไ้ด ้ท าให้
เป็นผูมี้ศกัยภาพในการแกปั้ญหาและมีจินตนาการทางเรขาคณิต” ส่วนการแปลงทางเรขาคณิต ซ่ึง
เป็นเน้ือหาหน่ึงของเรขาคณิตท่ีสามารถน ามาประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ าว ันได้ เช่น ศิลปะ 
สถาปัตยกรรม ภาพยนตร์ และสุกญัญา  ยีกา (2524: 5) ไดก้ล่าววา่ การแปลงทางเรขาคณิตน้ีจะเป็น
พื้นฐานในการเรียนเรขาคณิตในระดบัสูง เช่นเรขาคณิตวิเคราะห์ รวมทั้งยงัน าไปฝึกความสามารถ
ในด้านมิติสัมพันธ์บางรูปได้ ซ่ึงในความสามารถด้านมิติสัมพนัธ์น้ีจะน าไปสู่อาชีพทางด้าน
วทิยาศาสตร์ เทคโนโลย ีวศิวกรรม รวมทั้งดา้นศิลปกรรมดว้ย 
 ดว้ยความกา้วหนา้ทางเทคโนโลย ีมีการพฒันาโปรแกรมคอมพิวเตอร์ส าเร็จรูปส าหรับ
การเรียนการสอนเรขาคณิตไวห้ลายโปรแกรม ท่ีน่าสนใจคือ โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั หรือ The 
Geometer’s Sketchpad (GSP) มีคุณสมบติัใช้งานง่าย ผูเ้รียนสามารถสร้างงานสองมิติและสามมิติ 
พลิก หมุน ยืด หด หรือเล่ือนรูปในมุมมองต่างๆ ไดอ้ยา่งรวดเร็วเป็นท่ีน่าสนใจ  การเปล่ียนแปลง
รูปท าไดง่้าย รวมถึงสามารถวดัขนาดของมุมและความยาวไดอ้ยา่งถูกตอ้งรวดเร็ว นกัเรียนสามารถ
สร้างรูปและท าซ ้ าๆแลว้พิสูจน์ไดห้ลายคร้ังโดยไม่เสียวเวลามาก ท าให้เน้ือหาเร่ืองการแปลงทาง
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เรขาคณิต จากนามธรรมมองเห็นเป็นรูปธรรมมากข้ึน นอกจากน้ียงัสามารถช่วยครูในการออกแบบ
กิจกรรมและสร้างรูปเรขาคณิตในใบงาน แบบฝึกหัดและขอ้สอบ ซ่ึงท่ีผา่นมานบัเป็นเร่ืองท่ียุง่ยาก
พอสมควร (ประพนธ์  จ่ายเจริญ  2549: 65) ปัจจุบนัมีการน าโปรแกรมเรขาคณิตพลวตัมาใชใ้นการ
เรียนคณิตศาสตร์ตั้ งแต่ระดับประถมศึกษาถึงระดับมธัยมศึกษา  และได้รับการสนับสนุนของ
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี กระทรวง ศึกษาธิการ ท าให้โปรแกรม
เรขาคณิตพลวตั เป็นท่ีแพร่หลายในหลายโรงเรียน 
 หากผูส้อนได้จดักิจกรรมการเรียนท่ีสามารถท าให้ผูเ้รียนรู้จากแบบจ าลองท่ีเป็น
รูปธรรม และใชซ้อฟตแ์วร์เรขาคณิตแบบพลวตั ประกอบการจดักิจกรรมการเรียน ซ่ึงผูว้จิยัเลือกใช้
โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นเคร่ืองมือการวิจยั เน่ืองจากเป็นโปรแกรมท่ีสามารถท าให้ผูเ้รียนเกิด
การเช่ือมโยงองค์ความรู้เดิมสู่องค์ความรู้ใหม่ได้ง่ายข้ึน จนสามารถคน้พบความรู้และการสร้าง
ความคิดรวบยอดไดด้ว้ยตนเอง ครูเป็นผูก้  าหนดสถานการณ์ท่ีเป็นปัญหาใหผู้เ้รียนเกิดขอ้สงสัยและ
ตอ้งการคน้ค าตอบ เพื่ออธิบายปัญหานั้น 
 โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นโปรแกรมท่ีมีคุณสมบติัใช้งานง่าย สามารถท่ีจะใช้ใน
การสอนคณิตศสาสตร์ เพราะโปรแกรมดงักล่าวสามารถสร้างรูปกราฟในหลายรูปแบบสามารถ
ค านวณสมการรูปทัว่ไปของกราฟในรูปแบบต่างๆไดร้วดเร็วถูกตอ้ง ทั้งยงัสามารถสร้างรูปสองมิติ
บนหนา้จอ แลว้เล่ือนรูปในมุมมองต่างๆ มีการแสดงการเคล่ือนไหวได ้ท าให้เกิดความคิดรวบยอด
ไดเ้ร็ว เป็นรูปธรรมข้ึน และสามารถเช่ือมโยงไปสู่สถานการณ์ปัญหาต่างๆได ้ซ่ึงสอดคลอ้งกบั ภีม
วจัน์ ธรรมใจ (2548: 1) กล่าวว่า โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นโปรแกรมหน่ึง ซ่ึงครูสามารถ
น าไปใช้เป็นเคร่ืองมือเพื่อช่วยในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนวิชาคณิตศสาสตร์ให้มี
ประสิทธิภาพมากข้ึน เน่ืองจากโปรแกรมเรขาคณิตพลวตั สามารถน าเสนอภาพเคล่ือนไหว มาใช้
อธิบายเน้ือหายากๆ ใหเ้กิดความเขา้ใจไดง่้ายข้ึน ตลอดจนเนน้ให้ผูเ้รียนฝึกปฏิบติัดว้ยจนเองไดจ้าก
บทเรียนปฏิบัติการท่ีสร้างข้ึนส าหรับน าไปใช้ในการสร้างสรรค์ การส ารวจ และการวิเคราะห์
เน้ือหาต่างๆ ในวชิาคณิตศาสตร์ อีกทั้งโปรแกรมเรขาคณิตพลวตั สามารถสร้างตวัแบบคณิตศาสตร์ 
ท่ีช่วยให้ผูเ้รียนมีโอกาสสร้างความรู้ใหม่ๆ หรือความคิดรวบยอดต่างๆ ทางคณิตศาสตร์ได้ด้วย
ตนเอง ซ่ึงจะเห็นไดว้่า โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั มีความส าคญัต่อทั้งนักเรียนและครู ในการจดั
กิจกรรมการเรียนการสอนให้นกัเรียนบรรลุจุดประสงค์ในการเรียนรู้ จึงจ าเป็นอย่างยิ่งท่ีครูผูส้อน
จะตอ้งมีการวางแผนการน าโปรแกรมเรขาคณิตพลวตั มาใชใ้หเ้หมาะสมกบัเน้ือหาและวธีิสอน   
 ปัญหาการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ท่ีไม่บรรลุเป้าหมายตามจุดประสงค์ของ
หลกัสูตรนั้น โดยเฉพาะปัญหาการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปี
ท่ี 4 โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวงวิทยาคมนั้น พบวา่ ธรรมชาติของวชิาคณิตศาสตร์เป็นวิชาท่ีมี
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เน้ือหาเป็นนามธรรม ท าให้ยากให้นักเรียนเขา้ใจยากถา้ครูไม่ไดอ้ธิบาย  อีกทั้งความสัมพนัธ์กนั
อย่างต่อเน่ืองของเน้ือหาคณิตศาสตร์ ท าให้นักเรียนท่ีเรียนไม่เข้าใจตั้งแต่เร่ิมตน้แล้วอาจจะไม่
ตอ้งการ ท่ีจะเรียนคณิตศาสตร์ ในระดบัท่ีสูงข้ึน นกัเรียนมกัจะเบ่ือชัว่โมงเรียนคณิตศาสตร์ไม่ชอบ
ท างาน ท่ียากและงานท่ีทา้ทาย ตลอดจนขาดแรงจูงใจในการเรียนรู้ อีกทั้งปัญหาการรับนกัเรียนต่อ
ห้อง ท่ีมีจ  านวนมาก ท าให้เกิดขอ้จ ากดัในเร่ืองของเวลาในการถ่ายทอดความรู้ของครูผูส้อน และ
การถ่ายทอดความรู้ให้กบันกัเรียนไดอ้ย่างทัว่ถึงในเวลาท่ีจ ากดั  รวมถึงในปัจจุบนั ความกา้วหน้า
ทางเทคโนโลยีเป็นไปอยา่งรวดเร็ว และเขา้มามีบทบาทต่อการด ารงชีวิตของประชาชนในแทบทุกๆ
ดา้น โดยเฉาะการน าเอาเทคโนโลยีเขา้มาใชเ้พื่อให้เกิดประสิทธิภาพสูงสุดในการจดัการเรียนการ
สอน และต่อผูเ้รียน จึงปฏิเสธไม่ไดว้า่ เทคโนโลยเีป็นส่วนหน่ึงของการด ารงชีวิตของมนุษยไ์ปแลว้  
 จากเหตุผลดงักล่าว ผูว้ิจยัมีความประสงคท่ี์จะหาวิธีท่ีเหมาะสม เพื่อน ามาช่วยในการ
จดักระบวนการเรียนรู้ เพื่อศึกษาผลการจดักิจกรรมการเรียนรู้ กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 ผูว้ิจยัจึงมีความสนใจในการ
สร้างส่ือประสม โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นส่ือหลกัในการจดัการเรียนการสอนวิชา
คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ เพื่อศึกษาผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนของ
นกัเรียนในการจดัการเรียนการสอนดว้ยวิธีดงักล่าว ซ่ึงผลท่ีไดน้ั้นจะเป็นแนวทางในการสร้างส่ือ
การเรียนการสอนท่ีมีประสิทธิภาพ และส่งเสริมให้นกัเรียนไดมี้พฒันาการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์
ตามศกัยภาพของตนเองต่อไป 

 

2.  วตัถุประสงค์กำรวจิัย 
 

2.1  เพื่อเปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ ก่อนและหลงัการจดักิจกรรม
การเรียนรู้ โดยใช้ส่ือประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิต
วเิคราะห์ ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4  
 2.2  เพื่อศึกษาความพึงพอใจของนกัเรียน ท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้ส่ือ
ประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ของนกัเรียน
ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 
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3.  สมมติฐำนกำรวจิัย 
 
 นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4  ท่ีเรียนโดยการจดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใชส่ื้อประสม 
สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ มีผลสัมฤทธ์ิทางการ
เรียนหลงัเรียน สูงกวา่ก่อนเรียน  

 

4.  ขอบเขตของกำรศึกษำ 
 
 การวิจยัคร้ังน้ี ใช้แบบแผนการวิจยัก่อนการทดลอง แบบแผนวดัก่อนและหลังการ
ทดลองกลุ่มเดียว โดยมีขอบเขตการวจิยัดงัน้ี  
 4.1  ประชำกรและกลุ่มตัวอย่ำง  

  4.1.1  ประชากร คือ นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 โรงเรียนธรรมศาสตร์คลอง
หลวงวทิยาคม จงัหวดัปทุมธานี จ านวน 15 หอ้งเรียน รวม 669 คน โรงเรียนจดันกัเรียนเขา้ชั้นเรียน 
โดยคละความสามารถทุกหอ้งเรียน 
  4.1.2  กลุ่มตัวอย่าง คือ นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 จ านวน 1 ห้องเรียน จ านวน
นกัเรียนทั้งหมด 35 คน โดยกลุ่มตวัอยา่งไดม้าโดยการสุ่มแบบกลุ่ม  
 4.2  ตัวแปรทีใ่ช้ในกำรวจัิย  

  4.2.1  ตัวแปรอิสระ คือ การจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใชส่ื้อประสม สาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 
  4.2.2  ตัวแปรตาม คือ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ และความพึงพอใจต่อ
การจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใชส่ื้อประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้
เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์  
 4.3  เนือ้หำทีใ่ช้  
  เน้ือหาท่ีน ามาจดัท าในคร้ังน้ีไดม้าจากการวเิคราะห์ตามหลกัสูตรคณิตศาสตร์เป็น
หลักสูตรเพิ่มเติมของกลุ่มสาระการเรียนรู้ เร่ือง ความรู้เบ้ืองต้นเก่ียวกับเรขาคณิตวิเคราะห์ 
ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 ประกอบดว้ยแผนการสอน จ านวน 12 แผน  
 4.4  ระยะเวลำทีใ่ช้ในกำรวจัิย 

 ภาคเรียนท่ี 2  ปีการศึกษา 2556   
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5.  นิยำมศัพท์เฉพำะ 

 
 5.1  กำรตัดกจิกรรมกำรเรียนรู้คณติศำสตร์โดยใช้ส่ือประสม หมายถึง การจดัการเรียน
การสอนดว้ยการใชค้อมพิวเตอร์ คือโปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นส่ือหลกั ร่วมกบัส่ือส่ิงพิมพใ์น
รูปแบบฝึกเสริมทกัษะ โดยส่ือหลกัใชเ้พื่อประกอบการบรรยายของผูส้อน และเป็นส่ือประกอบการ
ท าแบบฝึกทกัษะของผูเ้รียน 
 5.2  ผลสัมฤทธ์ิทำงกำรเรียน หมายถึง ความสามารถดา้นความรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง 
ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ ของผูเ้รียน ซ่ึงครอบคลุมระดบัความสามารถขั้น 
ความจ า การคิดค านวณ ความเขา้ใจ และการน าไปใช ้โดยวดัความสามารถดงักล่าวดว้ย
แบบทดสอบท่ีผูว้จิยัสร้างข้ึน 
 5.3  ควำมพงึพอใจทีม่ีต่อกำรจัดกจิกรรมกำรเรียนกำรสอนคณติศำสตร์ โดยใช้ส่ือ
ประสม  หมายถึง ระดบัความช่ืนชอบหรือพอใจท่ีผูเ้รียนมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนการสอน โดย
วดัความพึงพอใจดว้ยมาตรวดัแบบลิเคิร์ท ท่ีผูว้จิยัสร้างข้ึน 

 
6.  ประโยชน์ทีค่ำดว่ำจะได้รับ  
 
 ไดแ้นวทางในการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โดยใชส่ื้อคอมพิวเตอร์ 
โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั ร่วมกบัส่ือส่ิงพิมพใ์นรูปแบบฝึกทกัษะ 
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บทที ่ 2 

วรรณกรรมที่เกีย่วข้อง 
 
 
 การวิจยัเร่ือง ผลการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โดยใชส่ื้อประสม เร่ือง ความรู้
เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ท่ีมีต่อผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ และความพึงพอใจ
ต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวง
วิทยาคม จงัหวดัปทุมธานี ผูว้ิจยัไดท้  าการศึกษา คน้ควา้ความรู้จาก หนงัสือ ต ารา วารสาร แนวคิด 
ทฤษฎี เอกสารต่างๆ และผลการวจิยัท่ีเก่ียวขอ้ง ขอเสนอสาระส าคญัตามล าดบัดงัน้ี 
 1.  แนวคิดเก่ียวกบัการใชส่ื้อประสมในการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 2.  การใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตัในการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ 
 3.  ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ 
 4.  ความพึงพอใจต่อการจดัการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โดยใชส่ื้อประสม 
 5.  งานวจิยัท่ีเก่ียวขอ้ง 

 

1. แนวคดิเกีย่วกบัการใช้ส่ือประสมในการจัดกจิกรรมการเรียนรู้คณติศาสตร์ 
  

 ส่ือประสม มีพฒันาการมาจากการน าส่ือมากกวา่หน่ึงชนิด มาช่วยในการจดัการเรียน
การสอนเพื่อให้เกิดการเรียนรู้มากท่ีสุดโดยในส่ือนั้นอนัไดแ้ก่ ขอ้ความ ภาพน่ิง แผนภูมิ กราฟิก 
ภาพเคล่ือนไหว  
 วดีีทศัน์ และเสียง เพื่อถ่ายทอดเน้ือหาบทเรียน หรือองคค์วามรู้ในลกัษณะใกลเ้คียงกนั
กับการสอนจริงในห้องเรียนมากท่ีสุด ค าว่า "ส่ือประสม" (Multimedia) ได้เร่ิมมีข้ึนตั้งแต่ พ.ศ. 
2493 เพื่อระบุถึงการใชร่้วมกนัของส่ือในลกัษณะท่ีน่ิงและเคล่ือนไหว หรือแมแ้ต่การสาธิตสด เพื่อ
เป็นการสร้างเสริมประสิทธิภาพการศึกษาค าๆน้ีไดส้ะทอ้นถึงวิถีทาง ท่ีเรียกวา่ "วธีิการส่ือประสม" 
หรือ "วธีิการใชส่ื้อขา้มกนั" โดยข้ึนอยูก่บัหลกัการ ซ่ึงน าส่ือโสตทศัน์และประสบการณ์หลากหลาย
มาใชร่้วมกบัส่ือการสอนอ่ืนๆเพื่อใชเ้สริมค่าซ่ึงกนัและกนั (กิดานนัท ์มลิทอง 2548: 267)  
 ในท่ีน้ีจะกล่าวถึง ความหมายของส่ือประสม ประเภทของส่ือประสม องค์ประกอบ
ของส่ือประสม หลกัการเลือกใช้ส่ือประสม และ ประโยชน์ของการใช้ส่ือประสมในการจดัการ
เรียนการสอน ตามล าดบั ดงัน้ี 
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 1.1  ความหมายของส่ือประสม 
  ส่ือการเรียนการสอนท่ีครอบคลุมเน้ือหา และกิจกรรมหรือวิธีเรียนท่ีจดัเตรียมไว้
ล่วงหน้า มีทั้งส่ือท่ีเป็นรูปภาพ เสียง ตวัอกัษร ภาพเคล่ือนไหว วีดิทศัน์ หรือท่ีเรียกวา่ ส่ือประสม
หรือมลัติมีเดีย สามารถมีปฏิสัมพนัธ์ หรือโตต้อบกบันกัเรียนไดท้นัที มีนกัวชิาการหลายท่านไดใ้ห้
ความหมายของส่ือประสมไวด้งัน้ี  
  เอกวิทย ์แก้วประดิษฐ์ (2545: 249) ได้ให้ความหมายของส่ือประสมว่า หมายถึง 
การรวบรวมการท างานของส่ือ ท่ีมีคุณลกัษณะหลายอยา่งเขา้ดว้ยกนั หรือหมายถึง ส่ือหลายชนิด ท่ี
น ามาใชร่้วมกนัอยา่งมระบบสัมพนัธ์กนั เพื่อช่วยในการถ่ายทอดเน้ือหาสาระ โดยส่ือแต่ละชนิด ท่ี
น ามาใชต้อ้งมีความสัมพนัธ์สนบัสนุนซ่ึงกนัและกนั การใชส่ื้อประสมเป็นการใชส่ื้อตั้งแต่สองชนิด
ข้ึนไป เพื่อช่วยใหผู้เ้รียนหรือผูรั้บสารเกิดความรู้ความเขา้ใจดีข้ึน 
  กิดานนัท์ มลิทอง (2548: 19) ไดใ้ห้ความหมายของส่ือประสมว่า การบรรจบกนั
ของเทคโนโลยีระบบแอนาล็อกและดิจิทลัในปัจจุบนั ท าให้ความหมายของส่ือประสมสามารถ
อธิบายไดเ้ป็น 2 ลกัษณะโดยเป็นความหมายของส่ือประสมแบบดงัเดิมและส่ือประสมแบบใหม่ท่ีมี
การใชค้อมพิวเตอร์เป็นส่ือกลางดงัน้ี คือ 1) ส่ือประสมแบบดั้งเดิม หมายถึง การน าส่ือหลายอยา่งมา
ใช้ร่วมกนัทั้งวสัดุอุปกรณ์และวิธีการเพื่อให้เกิดประสิทธิภาพและประสิทธิผลสูงสุดในการเรียน
การสอน โดยใช้ส่ือแต่ละอย่างตามล าดบัขั้นตอนของการน าเสนอเน้ือหา และ 2) ส่ือประสมแบบ
ใหม่ หมายถึง การน าเสนอขอ้มูลดว้ยคอมพิวเตอร์ในรูปตวัอกัขระ ภาพน่ิงภาพเคล่ือนไหว เสียง
และมีการปฏิสัมพนัธ์โตต้อบเรียกอีกอยา่งวา่ “ computer media ” 
  วรวิทย์ นิ เทศศิลป์  (2551: 23) กล่าวว่า ส่ื อประสม  หมายถึง การน าส่ือ ท่ี
หลากหลาย ท่ีมีความสัมพนัธ์กนั มีคุณค่าในตวัของมนัเอง ส่ือแต่ละชนิดใชไ้ดดี้แตกต่างกนัไป ส่ือ
ท่ีดีจะช่วยให้ตวัผูเ้รียนมีประสบการณ์จากประสาทสัมผสัท่ีผสมผสานกนั การใชส่ื้อประสมถือว่า
เป็นนวตักรรมการศึกษาอยา่งหน่ึง 
  อิริคสัน (Erickson, 1968: 32) กล่าวว่า "ส่ือประสม" หมายถึง การน าเอาส่ือการ
สอนหลายๆอย่างมาสัมพนัธ์กนัซ่ึงมีคุณค่า ท่ีส่งเสริมซ่ึงกนัและกนั ส่ือการสอนอยา่งหน่ึงอาจใช้
เพื่อเร้าความสนใจ ในขณะท่ีอีกอยา่งหน่ึงใชเ้พื่ออธิบายขอ้เทจ็จริงของเน้ือหา และอีกชนิดหน่ึงอาจ
ใชเ้พื่อก่อให้เกิดความเขา้ใจท่ีลึกซ้ึงและป้องกนัการเขา้ใจความหมายผิด การใช้ส่ือประสมจะช่วย
ให้ผูเ้รียนมีประสบการณ์จากประสาทสัมผสัท่ีผสมผสานกนัไดพ้บวิธีการท่ีจะเรียนในส่ิงท่ีตอ้งการ
ไดด้ว้ยตนเองมากยิง่ข้ึน" 
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  ไฮนิชและคณะ (Heinich and othoers, 1986: 17) ไดใ้ห้ความหมายของส่ือประสม 
คือ การรวบรวมเอาวสัดุเพื่อการเรียนการสอน ท่ีประกอบดว้ยส่ือมากกว่าหน่ึงชนิด มาจดัรวมไว้
อยา่งเก่ียวเน่ืองกนั 
  เจฟโคท (Jeffcoate, 1995: 107) กล่าวว่า ส่ือประสม คือ ระบบส่ือสารข้อมูล
ข่าวสารหลายชนิด โดยผา่นส่ือทางคอมพิวเตอร์ ซ่ึงประกอบดว้ยขอ้ความฐานขอ้มูล ตวัเลขกราฟิก 
ภาพ เสียง และวดิีทศัน์หรือวดิีโอ 
  วอห์น (Vaughan, 1998: 99) กล่าวว่า ส่ือประสม คือ การใช้คอมพิวเตอร์ส่ือ
ความหมาย โดยการผสมผสานส่ือหลายชนิด เช่น ขอ้ความกราฟิก ภาพศิลป์ เสียง ภาพเคล่ือนไหว
และวีดิทศัน์ เป็นตน้ ถา้ผูใ้ช้สามารถควบคุมส่ือเหล่าน้ีให้แสดงออกมาตามตอ้งการได ้ระบบน้ีจะ
เรียกวา่ ส่ือประสมเชิงโตต้อบ 
  ฮอลล ์(Hall, 1996: 67) ไดใ้ห้ความหมายของส่ือประสมวา่ เป็นโปรแกรมประยกุต ์
ท่ีอาศัยคอมพิวเตอร์เป็นส่ือในการน าเสนอ ซ่ึงเป็นการน าเสนอข้อความสีสัน  ภาพกราฟิก 
ภาพเคล่ือนไหว เสียง และภาพยนตร์วดิีทศัน์ ส่วนส่ือประสมเชิงโตต้อบ จะเป็นโปรแกรมประยุกต์
ท่ียอมรับการตอบสนองจากผูใ้ชด้ว้ยแผงแป้นอกัขระ เมาส์ หรือตวัช้ี เป็นตน้ 
  สรุปได้ว่า ส่ือประสมหรือมลัติมีเดีย หมายถึง การน าส่ือหลายๆประเภทมาใช้
ร่วมกนั ทั้งวสัดุอุปกรณ์ และวธีิการ เพื่อให้เกิดประสิทธิภาพและประสิทธิผลสูงสุดในการเรียนการ
สอน โดยการใชส่ื้อแต่ละอยา่งตามล าดบัขั้นตอนของเน้ือหา และในปัจจุบนัมีการน าคอมพิวเตอร์
มาใชร่้วมดว้ย เพื่อการผลิตหรือการควบคุมการท างานของอุปกรณ์ต่างๆ ในการน าเสนอขอ้มูลทั้ง
ตวัอกัษร ภาพกราฟิก ภาพถ่าย ภาพเคล่ือนไหว และเสียง เป็นตน้ เพื่อให้การเสนอผลงานหรือการ
เรียนการสอนสามารถด าเนินไปได้อย่างมีประสิทธิภาพ โดยการเสนอเน้ือหาในรูปแบบต่างๆ
นอกเหนือจากการบรรยายเพียงอยา่งเดียวโดยท่ีผูฟั้งหรือผูเ้รียนมิไดมี้ปฏิสัมพนัธ์ต่อส่ือนั้นโดยตรง 
  แต่อย่างไรก็ตาม ในปัจจุบนับทบาทของเทคโนโลยีคอมพิวเตอร์ส่วนบุคคลท่ีมี
เพิ่มมากข้ึนในการท างาน จึงท าให้ความหมายของส่ือประสมเพิ่มข้ึนจากเดิม ความหมายของส่ือ
ประสมท่ีเพิ่มข้ึนในปัจจุบนัจะหมายถึง "ส่ือประสมเชิงโตต้อบ "(Interactive Multimedia) โดยการ
เพิ่มปฏิสัมพนัธ์ระหวา่งส่ือและผูใ้ช้ ส่ือประสมสมยัน้ีจึงหมายถึง การน าอุปกรณ์ต่างๆ เช่น เคร่ือง
เล่มซีดีรอมเคร่ืองเสียงระบบดิจิทลั เคร่ืองเล่นแผ่นวีดิทศัน์ ฯลฯ มาใช่ร่วมกนัเพื่อ เสนอเน้ือหา
ขอ้มูลท่ีเป็นตวัอกัษร ภาพกราฟิก ภาพถ่าย ภาพเคล่ือนไหวแบบวีดิทศัน์ และเสียงในระบบสเตริโอ 
โดยการใชเ้ทคโนโลยีคอมพิวเตอร์ช่วยในการผลิต การน าเสนอเน้ือหา เป็นการให้ผูใ้ชห้รือผูเ้รียน
มิใช่เพียงแต่นั่งดู หรือฟังขอ้มูลจากส่ือท่ีเสนอมาเท่านั้น แต่ผูใ้ช้สามารถควบคุมให้คอมพิวเตอร์
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ท างานในการตอบสนองต่อค าสั่งและให้ขอ้มูลป้อนกลบัในรูปแบบต่างๆ ไดอ้ยา่งเต็มท่ี โดยผูใ้ชส่ื้อ
สามารถมีปฏิสัมพนัธ์ตอบสนองซ่ึงกนัและกนัไดท้นัที 
 1.2  ประเภทของส่ือประสม 
  ส่ือประสมท่ีใชใ้นการเรียนการสอน เกิดจากการน าส่ือหลายประเภทมาใชร่้วมกนั
ในการเรียนการสอน จึงมีการผลิตส่ือเพื่อเสนอขอ้มูลประเภทต่าง ซ่ึงส่ือประสมได้ถูกจ าแนกไว้
ต่างๆกนั แต่โดยทัว่ไปส่ือประสมอาจแบ่งออกตามลกัษณะการประสมของส่ือ และคุณลกัษณะการ
ใช ้มี 3 ประเภทใหญ่ๆ ดงัน้ี (เอกวทิย ์แกว้ประดิษฐ ์2545: 250 – 252) 
  1.  ส่ือประสมท่ีเป็นวสัดุอุปกรณ์และกระบวนการเขา้ดว้ยกนั น ามาใชส้ าหรับการ
เรียนการสอนปกติทัว่ๆไป เช่น ชุดอุปกรณ์ชุดการเรียนการสอนบทเรียนแบบโปรแกรมโปรแกรม
สไลด์ ศูนยก์ารเรียน เป็นตน้ ส่ือประสมแต่ละชนิดท่ีจดัอยูใ่นประเภทน้ีมีหลกัการและลกัษณะเด่น
แตกต่างกนัออกไป คือ 

1.1  สามารถให้ผูเ้รียนไดป้ระสบการณ์ดว้ยตนเองคือมีส่วนร่วมในการกระท า
หรือปฏิบติักิจกรรมเป็นการเร้าใจแก่ผูเ้รียนเช่นศูนยก์ารเรียนบทเรียนโปรแกรมเป็นตน้ 

1.2  สามารถให้ผูเ้รียนไดเ้รียนรู้ตามความสามารถและความแตกต่างของแต่ละ
บุคคลเช่นบทเรียนแบบโปรแกรมชุดการสอนเป็นตน้ 

1.3  สามารถให้ผูเ้รียนใช้เรียนด้วยตนเองหรือใช้เม่ือขาดครูได้เช่นบทเรียน
แบบโปรแกรมชุดการสอนรายบุคคลเป็นตน้ 

1.4  สามารถให้ผูเ้รียนไดรั้บผลตอบกลบัทนัทีและไดรั้บความรู้สึกภาคภูมิใจ
ในความส าเร็จเช่นศูนยก์ารเรียนชุดการสอนเป็นตน้ 

1.5  สามารถใช้ส่งเสริมสมรรถภาพการสอนของครูเช่นชุดการสอนประกอบ
ค าบรรยายเป็นตน้ 
  2.  ส่ือประสมประเภทฉาย เป็นการประสมส่ือ โดยมีขอ้จ ากดัท่ีความสามารถและ
คุณสมบติัเฉพาะตวัของอุปกรณ์เคร่ืองฉายเป็นส าคญั เช่น สไลด์ประกอบเสียงวีดีทศัน์ประกอบ
เสียงสไลด์และแผ่นโปร่งใส เป็นตน้ การน าเสนอดว้ยส่ือประเภทฉายน้ี แมว้่าในบางคร้ังราคาการ
ผลิตอาจจะสูงและการผลิตซับซ้อนกว่าการผลิตส่ือประสมประเภทแรก แต่ผลท่ีได้รับจากการ
น าเสนอส่ือประสมประเภทฉาย ให้ผลตรงท่ีมีคุณสมบติัเฉพาะตวัท่ีส่ืออ่ืนไม่สามารถท าได ้คือ ผล
ในความรู้สึกอารมณ์สุนทรียภาพช่วยดึงดูดความสนใจให้ผูช้มไดติ้ดตามอยา่งต่ืนตา   ต่ืนใจ และมี
ประสิทธิภาพเป็นการช่วยในการเรียนการสอนส่ือประสมประเภทน้ีมีคุณสมบัติเหมาะแก่การ
น ามาใชใ้นการเรียนการสอน ไดแ้ก่ 
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2.1  ใช้เม่ือมีการเปรียบเทียบความคลา้ยคลึงกนัเป็นการง่ายส าหรับผูเ้รียนใน
การสังเกตและเรียนรู้ส่ิงท่ีคลา้ยคลึงกนัจากส่ือต่างๆ เม่ือภาพของส่ิงนั้นปรากฏบนจอพร้อมกนั 

2.2  ใชส้อนใหเ้ห็นความแตกต่างและการตดักนั เม่ือภาพหลายๆ  ภาพปรากฏ
พร้อมๆ  กนั 

2.3  ใชแ้สดงภาพซ่ึงด าเนินเป็นขั้นตอน และสามารถเรียนแบบการเคล่ือนไหว
ได ้

2.4  ใชแ้สดงส่ิงท่ีเกิดข้ึนตามล าดบัก่อนและหลงั เกิดความต่อเน่ืองท่ีดี  มี
ความสัมพนัธ์ระหวา่งภาพและเวลา ประกอบกบัการจดัภาพและจอใหมี้ขนาดต่างกนั เป็นการง่าย
ต่อการจดจ า 

2.5  ใชเ้นน้จุดใดจุดหน่ึงโดยตรงไดโ้ดยการก าหนดจุดสนใจท่ีตอ้งการ   ใหอ้ยู่
ในต าแหน่งและรูปแบบท่ีต่างกนั หรืออาจท าโดยใชภ้าพท่ีซ ้ าๆกนัปรากฏบนจอพร้อมๆ  กนั 

2.6  ใชย้ดืเวลาการเสนอจุดหรือส่วนท่ีส าคญัของเน้ือหา เช่นภาพท่ีส าคญั
สามารถปรากฏอยูบ่นจอต่อไป ขณะท่ีรายละเอียดหรือส่วนท่ีเก่ียวขอ้งไดเ้ปล่ียนแปลงไปในจอ
ถดัไป 

2.7  ลกัษณะพิเศษประการสุดทา้ยท่ีเด่นของส่ือประสมประเภทน้ี คือสามารถ
แสดงเน้ือหาไดม้ากในระยะเวลาท่ีจ ากดั ลกัษณะพิเศษน้ีผูส้อนอาจใชส่ื้อประสมน้ีท าเป็นบทน า
หรือบทสรุปได ้

2.8  ประสมระบบการส่ือสารกบัเทคโนโลยสีารสนเทศ โดยการใช้
คอมพิวเตอร์ร่วมกบัอุปกรณ์อ่ืน เพื่อใหค้อมพิวเตอร์สามารถท างาน ค านวณ คน้หาขอ้มูล แสดง
ภาพวดีีทศัน์ และมีเสียงต่างๆ การท างานของส่ือหลายๆอยา่งในส่ือประสมประกอบดว้ยการท างาน
ของระบบเสียง ภาพเคล่ือนไหว ภาพน่ิง วดีีทศัน์ และไฮเปอร์เทก็ซ์ ซ่ึงขอ้มูลท่ีใชใ้นไฮเปอร์เทก็ซ์ 
จะแสดงเน้ือหาหลกัของเร่ืองราวท่ีก าลงัอ่านขณะนั้น โดยเนน้เป็นเน้ือหา ถา้ค าใดสามารถเช่ือมจาก
จุดหน่ึงในเน้ือหาไปยงัเน้ือหาอ่ืนได ้ก็จะท าเป็นตวัหนาหรือขีดเส้นใต ้เม่ือผูใ้ชห้รือผูอ่้านตอ้งการ
จะดูเน้ือหาก็สามารถใชเ้มาส์คลิกไปยงัขอ้มูลหรือค าเหล่านั้นเพื่อเรียกมาดูรายละเอียดของเน้ือหาได ้
  ส่ือประสมในลกัษณะน้ี นบัว่าเป็นเทคโนโลยีใหม่ ท่ีก าลงัไดรั้บความสนใจอย่าง
กวา้งขวาง เพราะเป็นเทคโนโลยีท่ีท าให้นักเรียนและผูส้อนสามารถใช้คอมพิวเตอร์ในการแสดง
ขอ้มูลไดห้ลากหลายรูปแบบ ส่ือประสมมีคุณสมบติัส าคญัประการหน่ึง คือ ความสามารถในการ
โตต้อบ อุปกรณ์ท่ีตอบสนองความสามารถน้ีไดคื้อคอมพิวเตอร์นัน่เอง แต่อยา่งไรก็ตาม กิดานนัท์
มลิทอง (2548: 25) ได้แบ่งส่ือประสมออกเป็น 2 กลุ่ม คือ ส่ือประสมท่ีใช้โดยการน าส่ือหลาย
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ประเภทมาใช้ร่วมกนัในการเรียนการสอน และส่ือประสมท่ีใช้คอมพิวเตอร์เป็นฐานในการเสนอ
สารสนเทศ หรือการผลิตส่ือเพื่อเสนอขอ้มูลประเภทต่างมีดงัน้ี คือ  
  1.  ส่ือประสม  I (multimedia I) เป็นการน าส่ือหลายประเภทมาใช้ร่วมกันใน
ลกัษณะส่ือประสมแบบดงัเดิม โดยท่ีแต่ละส่ือจะมีสมบติัเฉพาะตวัของส่ือนั้นๆ เช่นส่ือส่ิงพิมพเ์ป็น
ขอ้ความ และภาพของจ าลองเป็นวตัถุยอ่ส่วน สไลดเ์ป็นภาพน่ิงก่ึงโปร่งแสง ฯลฯ มีการน าเสนอแต่
ละอยา่งประกอบหรือเสนอตามล าดบัขั้นตอนของเน้ือหา 
  2.  ส่ือประสม II (multimedia II) เป็นส่ือประสมท่ีใชค้อมพิวเตอร์เป็นอุปกรณ์ใน
การผลิตสารสนเทศ และน าเสนอสารสนเทศในรูปแบบของขอ้ความภาพกราฟิก ภาพแอนิเมชัน 
ภาพเคล่ือนไหวแบบวดีีทศัน์ และเสียง การใชค้อมพิวเตอร์ลกัษณะน้ีสามารถใชไ้ด ้ 3 วธีิการคือ 

2.1  การใชค้อมพิวเตอร์เป็นอุปกรณ์ในการควบคุมอุปกรณ์ต่างๆในการท างาน 
เพื่อน าเสนอขอ้มูลสารสนเทศ เช่น ควบคุมการเสนอภาพสไลดม์ลัติวชิัน่ เป็นตน้ 

2.2  การใช้คอมพิวเตอร์เป็นอุปกรณ์ในการผลิตไฟล์ส่ือประสม  โดยใช้
ซอฟต์แวร์โปรแกรมส าเร็จรูปต่างๆ เช่น Power Point, Tool Book และ Author Ware และน าเสนอ
ไฟล์ส่ือประสมท่ีผลิตแลว้ ซอฟตแ์วร์โปรแกรมจะช่วยในการผลิตไฟล์เพื่อใชใ้นบทเรียนฝึกอบรม 
และการน าเสนองาน โดยแต่ละไฟล์จะมีลกัษณะของขอ้ความภาพกราฟิกภาพแอนิเมชนัและเสียง
รวมอยูใ่นไฟลเ์ดียวกนั 

2.3  การใชค้อมพิวเตอร์ เป็นอุปกรณ์ในการน าเสนอไฟลส่ื์อประสมท่ีผลิตและ
เก็บบนัทึกไว ้โดยสามารถน าเสนอขอ้มูลเรียงตามล าดบัเน้ือหาตั้งแต่ตน้จนจบ เช่น น าเสนอเน้ือหา
ดว้ยโปรแกรม Power Point ไปตามล าดบัทีละสไลด์ การอ่านหนงัสืออิเล็กทรอนิกส์ทีละหน้า และ
ใชใ้นลกัษณะส่ือประสมเชิงโตต้อบ ท่ีผูใ้ชส้ามารถมีปฏิสัมพนัธ์โตต้อบกบัส่ือโดยตรงโดยการคลิก
เมาส์หรือใชเ้สียงดงั เช่น บทเรียนคอมพิวเตอร์ช่วยสอนท่ีเรียกยอ่ๆวา่ บทเรียนซีเอไอ 
 1.3  องค์ประกอบของส่ือประสม 
  จากส่ิงประดิษฐ์และผลงานต่างๆ ทางด้านส่ือประสม โดยน ามาผสมผสานเข้า
ด้วยกัน เพื่อใช้ส าหรับการโต้ตอบระหว่างคอมพิวเตอร์กับผูใ้ช้ ซ่ึงถือได้ว่าเป็นกิจกรรมท่ีผูใ้ช้
สามารถเลือกกระท าต่อส่ือประสมได้ตามความตอ้งการ ตวัอย่างเช่น ผูใ้ช้ได้ท  าการเลือกรายการ
และตอบค าถามผ่านทางจอภาพของเคร่ืองคอมพิวเตอร์ จากนั้นระบบคอมพิวเตอร์ก็จะท าการ
ประมวลผล แล้วแสดงผลลพัธ์ยอ้นกลบัผ่านทางจอภาพให้ผูใ้ช้เห็นอีกคร้ัง เป็นตน้ จึงไดจ้  าแนก
องค์ประกอบของส่ือต่างๆ ได้เป็น 5 ชนิด ประกอบด้วย ข้อความหรือตัวอักษร ภาพน่ิง
ภาพเคล่ือนไหว เสียง และภาพวีดิทศัน์ มีรายละเอียด ดงัน้ี คือ (กิดานนัท ์มลิทอง 2548: 32 อา้งอิง
จาก กระทรวงศึกษาธิการ 2546)  



13 

  1.  ข้อความหรือตัวอักษร เป็นลักษณะข้อความห รือตัวอักษรถือว่าเป็น
องค์ประกอบพื้นฐานท่ีส าคญัของส่ือประสม ระบบส่ือประสม ท่ีน าเสนอผ่านจอภาพของเคร่ือง
คอมพิวเตอร์ โดยมากจะมีตวัอกัษรให้เลือกไดห้ลายแบบ และสามารถท่ีจะเลือกสีของตวัอกัษรได้
ตามตอ้งการ นอกจากนั้นยงัสามารถก าหนดขนาดของตวัอกัษรได ้การโตต้อบกบัผูใ้ชก้็ยงันิยมใช้
ตวัอกัษร รวมถึงการใช้ตวัอกัษรในการเช่ือมโยงเชิงโต้ตอบได้ เช่น การคลิกไปท่ีตวัอกัษรเพื่อ
เช่ือมโยงไปยงัการน าเสนอในรูปของเสียง ภาพกราฟิกหรือ  เล่นวีดีทัศน์ เป็นต้น นอกจากน้ี
ตวัอกัษรยงัสามารถน ามาจดัเป็นลกัษณะของรายการเลือก เพื่อให้ผูใ้ชเ้ลือกขอ้มูลท่ีจะศึกษาได ้โดย
คลิกไปท่ีบริเวณกรอบส่ีเหล่ียมของส่ือประสมแบบการโตต้อบ  
  2.  ภาพน่ิง เป็นลกัษณะภาพน่ิงเป็นภาพกราฟิกท่ีไม่มีการเคล่ือนไหว เช่น ภาพถ่าย 
หรือภาพวาด เป็นตน้ภาพน่ิงมีบทบาทส าคญัต่อส่ือประสมมาก ทั้งน้ีเน่ืองจากภาพจะให้ผลในเชิง
ของการเรียนรู้ดว้ยการมองเห็น เช่น การชมโทรทศัน์ อ่านหนงัสือพิมพ ์หรือวารสารต่างๆ เป็นตน้ 
จะมีภาพเป็นองค์ประกอบเสมอ ดังค ากล่าวท่ีว่าภาพหน่ึงภาพมีคุณค่าเท่ากบัค าถึงพนัค า ดงันั้น
ภาพน่ิงจึงมีบทบาทมากในการออกแบบส่ือประสมท่ีมีตวัอกัษรและภาพน่ิงเป็นส่วนประกอบ หรือ
ส่วนต่อประสานกราฟิกกบัผูใ้ชภ้าพน่ิงสามารถผลิตไดห้ลายวิธี ตวัอยา่งเช่น จากการวาด การกราด
ภาพ เป็นตน้ 
  3.  ภาพเคล่ือนไหว เป็นลกัษณะภาพเคล่ือนไหว หมายถึง การเคล่ือนไหวของ
ภาพกราฟิก อาทิ การเคล่ือนไหวของลูกสูบและล้ินในระบบการท างานของเคร่ืองยนต์ 4 จงัหวะ 
เป็นต้น  ซ่ึงจะท าให้สามารถเข้าใจระบบการท างานของเค ร่ืองยนต์ได้เป็นอย่างดี  ดังนั้ น
ภาพเคล่ือนไหวจึงมีขอบข่ายตั้งแต่การสร้างภาพด้วยกราฟิกอย่างง่ายพร้อมทั้ งการเคล่ือนไหว
ภาพกราฟิกนั้น จนถึงกราฟิกท่ีมีรายละเอียดแสดงการเคล่ือนไหว โปรแกรมท่ีใช้ในการสร้าง
ภาพเคล่ือนไหวในวงการธุรกิจมีหลายโปรแกรม เช่นโปรแกรมออโตเดสก์อะนิเมเตอร์ หรือ 
มาโครมีเดียแฟลช เป็นตน้ ซ่ึงโปรแกรมเหล่าน้ีมีคุณสมบติัในดา้นของการออกแบบกราฟิกส าหรับ
ใชใ้นส่ือประสมไดต้ามตอ้งการ 
  4.  เสียง เป็นลกัษณะเสียงในส่ือประสมจะจดัเก็บอยูใ่นรูปของขอ้มูลดิจิทลั    และ
สามารถเล่นซ ้ า ได้จากเคร่ืองคอมพิวเตอร์ส่วนบุคคลหรือพีซี  (PC ย่อมาจากค าว่า personal 
computer) การใช้เสียงในส่ือประสม ก็เพื่อน าเสนอข้อมูลหรือสร้างสภาพแวดล้อมให้น่าสนใจ
ยิง่ข้ึน เช่น เสียงน ้ าไหล เสียงหวัใจเตน้ เป็นตน้ เสียงสามารถใชป้ระกอบตวัอกัษรหรือน าเสนอวตัถุ
ท่ีปรากฏบนจอภาพได้เป็นอย่างดี เสียงท่ีใช้ร่วมกบัโปรแกรมประยุกต์สามารถบนัทึกเป็นขอ้มูล
แบบดิจิทลัไดจ้ากหลายแหล่ง เช่น ไมโครโฟน แผน่ซีดีเสียง และแถบบนัทึกเสียง เป็นตน้  
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  5.  วีดีทศัน์ เป็นลักษณะการใช้ส่ือประสมในอนาคตจะเก่ียวข้องกับการน าเอา
ภาพยนตร์วีดีทัศน์ ซ่ึงอยู่ในรูปของดิจิทัลรวมเข้ากับโปรแกรมประยุกต์ท่ีเขียนข้ึน โดยทั่วไป  
วีดีทศัน์จะน าเสนอดว้ยเวลาจริงท่ีจ  านวน 30 ภาพต่อวินาที ในลกัษณะน้ีจะเรียกว่า วีดีทศัน์ดิจิทลั 
คุณภาพของวีดีทศัน์ดิจิทลั จะทดัเทียมกบัคุณภาพท่ีเห็นจากจอโทรทศัน์ ดงันั้น ทั้งวีดีทศัน์ดิจิทลั
และเสียงจึงเป็นส่วนท่ีผนวกเข้าไปสู่การน าเสนอได้ทันทีด้วยจอคอมพิวเตอร์ ในขณะท่ีเสียง
สามารถเล่นออกยงัล าโพงภายนอกไดโ้ดยผา่นแผน่วงจรเสียง 
 1.4  หลกัการเลอืกใช้ส่ือประสม 
  การเลือกส่ือประสมเพื่อน ามาใช้ประกอบการสอนเป็นการกระตุน้เพื่อให้ผูเ้รียน
เกิดการเรียนรู้อย่างมีประสิทธิภาพนั้นเป็นส่ิงส าคญัยิ่งโดยในการเลือกส่ือผูส้อนจะควรก าหนด
วตัถุประสงค์เชิงพฤติกรรมในการเรียนให้แน่นอนเสียก่อนเพื่อใช้วตัถุประสงคน์ั้นเป็นตวัช้ีน าใน
การเลือกส่ือการสอนท่ีเหมาะสมนอกจากน้ียงัมีหลกัการอ่ืนๆเพื่อประกอบการพิจารณาดงัน้ี คือ  
(กิดานนัท ์มลิทอง 2548: 99–101)  
  1.  ส่ือนั้นตอ้งสัมพนัธ์กบัเน้ือหาบทเรียนและจุดมุ่งหมายท่ีจะสอน 
  2.  ตอ้งเลือกส่ือท่ีมีเน้ือหาถูกตอ้งทนัสมยัน่าสนใจและเป็นส่ือท่ีจะให้ผลต่อการ
เรียนการสอนมากท่ีสุดช่วยใหผู้เ้รียนเขา้ใจเน้ือหาวชิานั้นไดดี้เป็นลาดบัขั้นตอน 
  3.  ตอ้งเป็นส่ือท่ีเหมาะสมกบัวยัระดบัชั้นและประสบการณ์ของผูเ้รียน 
  4.  ส่ือนั้นควรสะดวกในการใชไ้ม่มีวธีิใชซ้บัซอ้นยุง่ยากจนเกินไป 
  5.  ราคาตอ้งไม่แพงหรือถา้จะผลิตเองควรคุม้กบัเวลาและการลงทุน 
  สรุปไดว้า่ในการเลือกส่ือมาใช้ในการสอนอยา่งมีประสิทธิภาพนั้นผูส้อนจะตอ้ง
ก าหนดเป้าหมายหรือวตัถุประสงคเ์ชิงพฤติกรรมและจุดมุ่งหมายในการเรียนการสอน ใชซี้ดีและดีวี
ดีในการใหข้อ้มูล และสารสนเทศในปริมาณท่ีเหมาะสมสอดคลอ้งกบัเน้ือหาบทเรียนท่ีสอน ท าการ
ทดสอบความเขา้ใจซ่ึงนกัเรียนบางคนอาจจะไม่กลา้ถามขอ้สงสัยหรือตอบค าถามในห้องเรียนการ
ใช้ส่ือประสมจะช่วยแก้ปัญหาในส่ิงน้ีได้โดยการใช้ในลกัษณะการศึกษารายบุคคล ส่ือประสม
สามารถแสดงสารสนเทศเพื่อสนบัสนุนองคค์วามรู้ความคิดรวบยอดของนกัเรียน  โดยการเสนอส่ิง
ท่ีใหต้รวจสอบยอ้นหลงัและแกไ้ขจุดอ่อนในการเรียน 
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 1.5  ประโยชน์ของการใช้ส่ือประสมในการเรียนการสอน 
  ดุสิต ขาวเหลือง (2549: 37) ไดก้ล่าววา่ ชุดส่ือประสมท่ีดีควรมีลกัษณะดงัน้ี  
  1.  น่าสนใจ (Interest) ชุดส่ือประสมกระตุน้ความสนใจและตอบสนองต่อ
ประสาทสัมผสัทุกส่วนหลายคนชอบสัมผสัและจดักระทากบัของจริงตรวจสอบของตวัอยา่งท่ีมี
ความแปลกอยา่งใกลชิ้ด 
  2.  ความร่วมมือ (Cooperation) ชุดส่ือประสมช่วยกระตุน้กลไกสาหรับการทางาน
เป็นกลุ่มกิจกรรมการเรียนรู้การทางานแบบร่วมมือสามารถก าหนดให้มีการคิดพิจารณาในการ
ทดลองการแกปั้ญหาการแสดงบทบาทสมมติและการฝึกปฏิบติัชนิดอ่ืนๆ 
  3.  สะดวกในการเคล่ือนยา้ย (Logistics) ชุดส่ือประสมมีประโยชน์ในดา้นความ
สะดวกในการเคล่ือนยา้ยอย่างชัดเจนด้วยการจดัเป็นชุดซ่ึงสามารถขนส่งและนาไปใช้ภายนอก
หอ้งเรียนไดอ้ยา่งสะดวก 
  ส่วนแนวทางในการน าส่ือประสมมาประยุกตใ์ชง้านกบัโปรแกรมคอมพิวเตอร์ มี
อยูห่ลากหลายรูปแบบ ทั้งน้ีข้ึนอยูก่บัวตัถุประสงค์ของการน าไปใช้งาน ตวัอย่างเช่น ส่ือประสมท่ี
ผลิตเป็นบทเรียนส าเร็จรูปส าหรับกลุ่มผูใ้ช้ในแวดวงการศึกษาและฝึกอบรม ส่ือประสมท่ีผลิตข้ึน
เพื่อน าเสนอสินค้าและบริการส าหรับการโฆษณาในแวดวงธุรกิจ เป็นต้น นอกจากจะช่วย
สนบัสนุนประสิทธิภาพในการด าเนินงานแลว้ยงัเป็นการเพิ่มประสิทธิผลให้เกิดความคุม้ค่าในการ
ลงทุนอีกดว้ย โดยสามารถแยกแยะประโยชน์ท่ีจะไดรั้บจากการน าส่ือประสมมาประยกุตใ์ช ้ไดด้งัน้ี 
(ทวศีกัด์ิ กาญจนสุวรรณ 2546: 8) 
  1.  ง่ายต่อการใช้งาน เป็นลักษณะการน าส่ือประสมมาประยุกต์ใช้งานร่วมกับ
โปรแกรมคอมพิวเตอร์เพื่อเพิ่มผลผลิต ดงันั้นผูพ้ฒันาจึงจ าเป็นตอ้งมีการจดัท าให้มีรูปลักษณ์ท่ี
เหมาะสม และง่ายต่อการใช้งานตามกลุ่มเป้าหมาย เพื่อประโยชน์ในการเพิ่มประสิทธิภาพในการ
ปฏิบติังาน ตวัอยา่งเช่น การใชง้านส่ือประสมในบทเรียนวชิาคณิตศาสตร์ เป็นตน้ 
  2.  สัมผสัไดถึ้งความรู้สึก เป็นลกัษณะส่ิงส าคญัของการน าส่ือประสมมา
ประยกุตใ์ชง้านคือเพื่อใหผู้ใ้ชส้ามารถรับรู้ไดถึ้งความรู้สึกจากการสัมผสักบัส่ิงต่างๆ ท่ีปรากฏอยู่
บนจอภาพ อนัไดแ้ก่ รูปภาพ สัญลกัษณ์รูป ปุ่ม และตวัอกัษร เป็นตน้ ท าใหผู้ใ้ชส้ามารถควบคุม
และเขา้ถึงขอ้มูลต่างๆไดอ้ยา่งทัว่ถึง ตามความตอ้งการ ตวัอยา่งเช่น ผูใ้ชค้ลิกท่ีปุ่มเล่น เพื่อชมและ
ฟังวดีีทศัน์ หรือ คลิกเลือกท่ีรูปภาพหรือตวัอกัษร เพื่อเขา้ถึงขอ้มูลท่ีตอ้งการ เป็นตน้ 
  3.  สร้างเสริมประสบการณ์ เป็นการออกแบบและพฒันาโปรแกรมคอมพิวเตอร์
ดา้นส่ือประสม แมว้่าจะมีคุณลกัษณะท่ีแตกต่างกนัตามแต่วิธีการ แต่ส่ิงหน่ึงท่ีผูใ้ช้จะไดรั้บก็คือ 
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การสั่งสมประสบการณ์จากการใช้ส่ือเหล่าน้ีในแง่มุมท่ีแตกต่างกนั ท าให้ล่วงรู้ถึงการใช้งานได้
อยา่งเหมาะสม  
  4.  เพิ่มขีดความสามารถในการเรียนรู้ สืบเน่ืองจากระดบัขีดความสามารถของผูใ้ช้
แต่ละคนมีความแตกต่างกนั ทั้งน้ีข้ึนอยู่กบัระดบัความรู้และประสบการณ์ท่ีได้รับ และสั่งสมมา 
ดงันั้น การน าส่ือประสมมาประยกุตใ์ช ้จะช่วยเพิ่มขีดความสารมารถในการเรียนรู้ดว้ยตวัเอง  
  5.  เข้าใจเน้ือหามากยิ่งข้ึน เป็นลักษณะคุณลักษณะขององค์ประกอบของส่ือ
ประสม ทั้งขอ้ความหรือตวัอกัษร ภาพน่ิง ภาพเคล่ือนไหว เสียง และวีดีทศัน์ สามารถท่ีจะส่ือ
ความหมายและเร่ืองราวต่างๆไดแ้ตกต่างกนั ทั้งน้ีข้ึนอยู่กบัวิธีการน าเสนอ กล่าวคือ หากเลือกใช้
ภาพน่ิงหรือภาพเคล่ือนไหว การส่ือความหมายย่อมจะดีกว่าเลือกใช้ขอ้ความตวัอกัษร ในท านอง
เดียวกนั หากเลือกใชว้ีดีทศัน์ การส่ือความหมายย่อมจะดีกวา่เลือกใชภ้าพน่ิงหรือภาพเคล่ือนไหว 
เป็นตน้ 
  6.  คุม้ค่าในการลงทุน เป็นการใชโ้ปรแกรมดา้นส่ือประสมจะช่วยลดระยะเวลาไม่
วา่จะเป็น เร่ืองของการเดินทางการจดัหาวิทยากรการจดัหาสถานท่ีการบริหารตารางเวลาและการ
เผยแพร่ช่องทางเพื่อน าเสนอส่ือเป็นต้นท าให้ประหยดัค่าใช้จ่ายในกรณีท่ีได้หักค่าใช้จ่ายท่ีเป็น
ตน้ทุนไปแล้ว ก็จะส่งผลให้ไดรั้บผลตอบแทนความคุม้ค่าในการลงทุนในระยะเวลาท่ีเหมาะสม
ตวัอย่างเช่น การใช้ส่ือประสมในบทเรียนคณิตศาสตร์เพื่อสอนในระบบทางไกลของนกัเรียนท่ีอยู่
ชนบท เป็นตน้ 
  7.  เพิ่มประสิทธิผลในการเรียนรู้ เป็นการสร้างสรรค์ช้ินงานด้านส่ือประสม
จ าเป็นตอ้งถ่ายทอดจินตนาการจากส่ิงท่ียากให้เป็นส่ิงท่ีง่ายต่อการรับรู้และเขา้ใจดว้ยกรรมวธีิต่างๆ 
นอกจากจะช่วยอ านวยความสะดวกในการท างานแลว้ ผูใ้ช้ยงัไดรั้บประโยชน์และเพลิดเพลินใน
การเรียนรู้อีกด้วย ตวัอย่างเช่น ผูใ้ช้ออกแบบและสร้างเพจ ด้วยเคร่ืองมือวิซาร์ด ของโปรแกรม
ไมโครซอฟต์ ฟรอนต์เพจ หรือ นักเรียนก าลงัศึกษาบทเรียนคอมพิวเตอร์ช่วยสอนเร่ือง ภาคตดั
กรวย เป็นตน้ 
 

2.  การใช้โปรแกรมเรขาคณติพลวตัในการเรียนการสอนคณติศาสตร์ 
 
 2.1  ลกัษณะของโปรแกรมเรขาคณติพลวตั 
  โปรแกรม  The Geometer’s sketchpad ห รือโปรแกรม เรขคณิ ตพลวัต  เป็น
โปรแกรมส ารวจ เชิงคณิตศาสตร์เรขาคณิตพลวตั โดยการวิจยัในคร้ังน้ี จะเรียกว่า โปรแกรม
เรขาคณิตพลวตั  ซ่ึงทางบริษทั Key Curriculum Press ประเทศสหรัฐอเมริกาเป็นผูคิ้ดคน้โปรแกรม
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น้ีตั้ งแต่ปี ค.ศ. 1991 และพฒันาเร่ือยมาจนถึงเวอร์ชัน 4.06 โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั สามารถ
น าไปใช้ช่วยสอนในวิชาคณิตศาสตร์ได้ เช่น วิชาเรขาคณิต พีชคณิต ตรีโกณมิติ และแคลลูลัส 
นอกจากน้ียงัสามารถน าไปประยุกต์สร้างส่ือการสอนในวิชาวิทยาศาสตร์โดยเฉพาะวิชาฟิสิกส์ได้
อีกดว้ย โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นส่ือเทคโนโลยท่ีีช่วยใหผู้เ้รียนมีโอกาสเรียนคณิตศาสตร์ โดย
การสร้างองค์ความรู้ด้วยตนเอง เป็นส่ือท่ีช่วยให้ผูเ้รียนพฒันาทกัษะของการนึกภาพ ทกัษะของ
กระบวนการแกปั้ญหา นอกจากน้ีการใชซ้อฟตแ์วร์โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั ในการเรียนการสอน
คณิตศาสตร์เป็นการบูรณาการสาระท่ีเก่ียวข้องกับความรู้คณิตศาสตร์ และทักษะทางด้าน
เทคโนโลยเีขา้ดว้ยกนัท าใหผู้เ้รียนมีอาการพฒันาพหุปัญญา อนัไดแ้ก่ ปัญญาทางดา้นภาษา ทางดา้น
ตรรกศาสตร์ ดา้นมิติสัมพนัธ์ และ ดา้นศิลปะ (ประพนธ์ จ่ายเจริญ 2549: 8-10) 
  สถาบนัส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (2548: 1-2) ได้ตระหนัก
ความส าคญัของการใชเ้ทคโนโลยีท่ีช่วยในการจดัการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ในชั้นเรียน เพื่อให้
นกัเรียนมีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนสูงข้ึน มีเจตคติท่ีดีในการเรียนรู้ และเรียนรู้อยา่งมีความหมายจึง
ไดพ้ิจารณาโปรแกรมต่างๆและเห็นวา่ โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นโปรแกรมหน่ึงท่ีครูสามารถ
เรียนรู้ไดไ้ม่ยากนกัและเกิดแนวคิดในการน าไปบูรณาการกบัการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ไดอ้ยา่ง
มีประสิทธิภาพสามารถท าให้นกัเรียนเรียนรู้คณิตศาสตร์ไดต้ามมาตราฐานการเรียนรู้ของหลกัสูตร 
พฒันานกัเรียนให้มีเจตคติท่ีดีต่อวิชาคณิตศาสตร์มีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์มีทกัษะการจินตนาการ 
เกิดทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ นักเรียนสร้างองค์ความรู้ได้ด้วยตนเอง สสวท. จึงซ้ือ
ลิขสิทธ์ิโปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และแปลเป็นภาษาไทยเพื่อให้ครูสามารถใช้โปรแกรมในการ
สอน และ นกัเรียนสามารถใชใ้นการเรียนรู้ไดง่้าย และสะดวก 
 2.2  ความสามารถของโปรแกรมเรขาคณติพลวตั 
  วชิาคณิตศาสตร์ทกัษะเบ้ืองตน้ท่ีสอนในการสอนวิชาเรขาคณิต คือ การใชว้งเวยีน 
และสันตรงในเร่ืองการสร้าง ส่วนในวิชาพีชคณิต มีการเขียนกราฟของฟังก์ชนั แต่การใชก้ระดาษ
และดินสอสร้างงานยงัคงตอ้งใชใ้นการเรียนการสอนวิชาคณิตศาสตร์ ซ่ึงพบวา่มีอุปสรรคท่ีส าคญั 
2 ข้อคือ ข้อท่ีหน่ึง การสร้างแต่ละคร้ังต้องใช้เวลา และเม่ือสร้างเสร็จแล้วรูปท่ีได้ก็ไม่มีการ
เคล่ือนไหว จากอุปสรรคข้อแรกการใช้โปรแกรมคอมพิวเตอร์ตวัอย่างเช่น โปรแกรมเรขคณิต
พลวตั จะช่วยแก้ปัญหาเร่ืองเวลาได้ด้วยการใช้ค  าสั่งต่างๆ เช่น แบ่งคร่ึงมุม และ สะท้อนซ่ึงจะ
แสดงผลให้อยา่งรวดเร็วเม่ือเปรียบเทียบกบัการสร้างบนกระดาษ (ดนยั ยงัคง 2551: 13) นอกจากน้ี 
ประพนธ์ จ่ายเจริญ (2549: 14-15) กล่าววา่ โปรแกรมเรขคณิตพลวตั ยงัช่วยให้เราสามารถสร้างและ
ส ารวจไดห้ลายวิธี ตั้งแต่อย่างง่ายไปจนถึงซับซ้อนข้ึนในเวลาอนัจ ากดั อุปสรรคขอ้ท่ีสองในการ
สร้างรูปดว้ยกระดาษและดินสอ คือ รูปนั้นจะ “ น่ิงอยู่กับที่ ” การสร้างท่ีบางอยา่งดูเหมือนจะเป็น
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จริงนั้น (มุมท่ีก าหนดเท่ากัน) เป็นความจริงเชิงคณิตศาสตร์ แต่บางอย่างดูเหมือนว่าจะเป็นจริง
เน่ืองจากเลือกสร้างข้ึนมา นบัวา่เป็นเร่ืองยากท่ีจะแยกแยะวา่อะไรท่ีเป็นจริงเพียงบางคร้ังและอะไร
จะเป็นจริงเสมอ โดยไม่ตอ้งกลบัไปสร้างรูปใหม่หลายๆรูป 
  ความงดงามท่ีเกิดจากการสร้างโดยใช ้โปรแกรมเรขคณิตพลวตั คือ สามารถท าให้
เคล่ือนไหวไดรู้ปท่ีสร้างดว้ยโปรแกรมเรขคณิตพลวตั สามารถลาก ยอ่ ให้มีขนาดเล็กลง หรือ ขยาย
ได ้อีกนยัหน่ึง คือ เป็นการเปล่ียนแปลงท่ียงัคงรักษาสมบติัทางคณิตศาสตร์ไวเ้สมอ ในขณะท่ีท าให้
รูปมีการเปล่ียนแปลงความสัมพนัธ์ท่ีก าหนดไวใ้นขั้นตอนการสร้าง จะยงัคงมีอยู่ส่วนสมบัติ
บางอยา่งท่ีเปล่ียนแปลงได ้จะเป็นสมบติัท่ีไม่ไดก้  าหนดไวใ้นขั้นตอนการสร้างอยา่งแทจ้ริงจะเห็น
วา่รูปบนโปรแกรมเรขคณิตพลวตั มีการเปล่ียนแปลงจะท าใหส้ามารถส ารวจผลท่ีเป็นไปไดห้ลายๆ
กรณีตามเง่ือนไขของการสร้าง ส่ิงเหล่าน้ีท าให้ง่ายต่อการจ าแนกระหวา่งสมบติัท่ีเป็นจริงบางคร้ัง 
และ สมบติัท่ีเป็นจริงเสมอในทุกๆสถานการณ์ ท่ีก าหนดให้โดยนัยเดียวกนัการเคล่ือนไหวตวั
พารามิเตอร์ m และ b ของสมการ y = ax + b เป็นตัวอย่างท่ีท าให้สามารถส ารวจวงศ์เส้นโค้ง
ทั้งหมดดว้ยการเขียนกราฟเพียงคร้ังเดียว (สถาบนัส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลย ี
2548: 7-8)  
  ในเร่ืองฟังก์ชนัและกราฟของฟังก์ชนัดว้ยสมการ และ เขียนกราฟของฟังก์ชนับน
ระบบพิกดัฉากในโปรแกรมเรขคณิตพลวตั ฟังก์ชนัจะก าหนดดว้ยสัญลกัษณ์ เช่น f(x) = 12 และค า
ว่ากราฟของฟังก์ชันจะหมายถึงกราฟของฟังก์ชันในระบบพิกัดฉากในระบบใดระบบหน่ึง  
เราสามารถสร้างฟังก์ชนั และ วงศ์ของฟังก์ชนั สามารถหาค่าของฟังก์ชนั และ น าค่ามาใช้ในการ
ค านวณ สามารถแกไ้ขฟังก์ชนั เขียนฟังก์ชนัและตวัผกผนัของฟังก์ชนั โดยใช้ระบบพิกดัฉาก หรอ 
ระบบพิกดัเชิงขั้ว สามารถน าฟังก์ชนัมารวมและประกอบกนัไดห้ลายวิธี และ สามารถหาอนุพนัธ์
ของฟังกช์นัไดด้ว้ย ในการสร้างฟังกช์นัใหม่ใหใ้ชค้  าสั่งฟังก์ชนัใหม่ เร่ืองน้ีจะไปเลือกเคร่ืองคิดเลข
ของโปรแกรมเรขคณิตพลวตั เพื่อให้เราสามารถก าหนดฟังก์ชันได้ แต่ถ้าสร้างฟังก์ชันใหม่และ
เขียนกราฟทนัทีใหใ้ชค้  าสั่งการเขียนกราฟ 
 2.3  การจัดกจิกรรมการเรียนรู้คณติศาสตร์โดยใช้โปรแกรมเรขาคณติพลวตัเป็นส่ือ
ประสม 
        ปัจจุบนัน้ีเทคโนโลยีสารสนเทศได้เขา้มามีบทบาทส าคญัในชีวิตประจ าวนัอย่าง
หลีกเล่ียงไม่ได้ แม้แต่ในการจดักิจกรรมการเรียนการสอนในโรงเรียน ก็สามารถน าเทคโนโลย ี   
มาใช้เพื่อเอ้ือประโยชน์ในการเรียนรู้ของผูเ้รียนได้เป็นอย่างดี จึงมีความจ าเป็นท่ีผูส้อนจะต้อง
พฒันาการความรู้และทกัษะของตนเก่ียวกับการน าเทคโนโลยีมาใช้ประโยชน์ในการพฒันาจดั
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กิจกรรมการเรียนการสอนและการวดัผลประเมินผลการเรียน เพื่อให้ผูเ้รียนมีความกระตือรือร้น
และสนใจอยากเรียนมากข้ึน (สถาพร สาธุการ 2550: 34) 
  ซอฟต์แวร์ส ารวจเชิงคณิตศาสตร์เรขาคณิตพลวตั (The Geometer’s sketchpad) 
หรือเรียกสั้นๆวา่ โปรแกรมเรขคณิตพลวตั หรือโปรแกรมจีเอสพี เป็นเคร่ืองมืออีกช้ินหน่ึงท่ีผูส้อน
สามารถน ามาใชใ้นการจดักิจกรรมการเรียนการสอนในหอ้งเรียนของตนเองไดเ้ป็นอยา่งดีเน่ืองจาก
เป็นโปรแกรมท่ีใช้งานง่าย สะดวก อีกทั้ งตัวโปรแกรมฉบับภาษาไทย ซ่ึงจดัแปลโดยสถาบัน
ส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท .) ส าหรับใช้เพื่ อเป็นประโยชนใน
สถาบนัการศึกษา 
  แนวทางการน าโปรแกรมเรขคณิตพลวตั ไปใช้ในการจดักิจกรรมการเรียนการ
สอนมีไดห้ลายรูปแบบ เช่น ใชใ้นการสร้างความสนใจและน าเขา้สู่บทเรียน ใชใ้นการสาธิตการแก้
โจทยปั์ญหา ใชใ้นการนเสนอท่ีมาของสูตรหรือกฎเกณฑต์่างๆ ใชเ้พอ่ใหน้กัเรียนฝึกทกัษะ หรือ ใช้
เพื่อให้นักเรียนท าการส ารวจ ค้นหาความรู้ต่างๆ การท่ีผูส้อนจะเลือกน าวิธีการใดไปใช้ในการ
จดัการเรียนการสอนกบันกัเรียนนั้นควรค านึงถึงส่ิงต่างๆ ดงันั้นจุดประสงค ์บทเรียน เวลาในการจดั
กิจกรรม ความรู้พื้นฐานของนกัเรียน และ ปริมาณเคร่ืองคอมพิวเตอร์ท่ีสามารถใชง้านได ้
  จากเอกสารท่ีเก่ียวขอ้งกบัโปรแกรมเรขคณิตพลวตั ท่ีกล่าวมาขา้งตน้สรุปได้ว่า 
โปรแกรมเรขคณิตพลวตั  หมายถึง ส่ือเทคโนโลยีท่ีพัฒนาข้ึนเพื่อใช้ในการเรียนการสอน
คณิตศาสตร์ท่ีครูสามารถน ามาใชใ้นกิจกรรมการเรียนการสอน น ามาใชส้ร้างส่ือการสอน และ ใบ
งาน เพื่อใหน้กัเรียนเกิดการเรียนรู้ท่ีหลากหลาย 
  สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (2548: 2-4) กล่าวว่า        
โปรแกรมเรขคณิตพลวตั เป็นโปรแกรมอเนกประสงค ์ขอบเขตของการใชข้ึ้นอยูก่บัจินตนาการของ
ผูใ้ช ้ตวัอยา่งท่ีสามารถท าไดโ้ดยใชโ้ปรแกรมเรขคณิตพลวตั 
  1.  การส ารวจและการสอนทฤษฎีบททางเราขาคณิต 

ในหนังสือเรขาคณิตมกัเต็มไปด้วยทฤษฎีบท สัจพจน์ บทแทรก บทตั้ง และ 
บทนิยาม ซ่ึงมีหลากหลายอยา่งท่ียากท่ีจะเขา้ใจ หรือ แมจ้ะเขา้ใจก็ไม่ลึกซ้ึง วิธีท่ีจะให้เขา้ใจทฤษฎี
บทท่ียากๆ หรื วิธีการสอนเร่ืองยากในชั้ นเรียน คือ การใช้โปรแกรมเรขคณิตพลวตั  สร้าง
แบบจ าลองต่างๆ 
  2.  การน าเสนอในชั้นเรียน 

แบบร่างท่ีน าเสนอเป็นเอกสารของโปรแกรมเรขคณิตพลวตั ท่ีไดอ้อกแบบไว้
ส าหรับการน าเสนอไปยงักลุ่มบุคคลต่างๆ เช่น นกัเรียน เพื่อนร่วมชั้นเรียน หรือ ครู โดยปกติแบบ
ร่างท่ีน าเสนอจะมีภาพกราฟิกท่ีสวยงาม เคล่ือนไหวได ้มีปุ่มแสดงการท างานต่างๆ และ มีเน้ือหาได้
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หลายหน้า ครูสามารถใช้โปรแกรมเรขคณิตพลวัต  ให้ เป็นเคร่ืองมือท่ีจะช่วยให้การสอน 
มีประสิทธิภาพ ถึงไมว้า่จะไม่สามารถสอนในหอ้งปฏิบติัการคอมพิวเตอร์ไดทุ้กวนั แต่ก็สามารถน า
งานมาสาธิตในห้องเรียนท่ีมีคอมพิวเตอร์เพียงเคร่ืองเดียวพร้อมเคร่ืองฉาย LCD ได้ นอกจากน้ี
นกัเรียนยงัสามารถน างานท่ีสร้างในแบบร่างมาน าเสนอหน้าชั้นเรียนหรือ ท ารายงานตลอดจนท า
แฟ้มผลงานต่างๆได ้
  3.  การศึกษารูปต่างๆจากหนงัสือเรียน 

เม่ือเราช านาญในการใช้โปรแกรมเรขคณิตพลวตั แล้ว จะพบว่าการสร้างรูป
ต่างๆ บนจอคอมพิวเตอร์ จะใชเ้วลาสร้างนอ้ยกวา่การสร้างดว้ยมือ นอกจากนั้นในการสร้างรูปดว้ย
โปรแกรมเรขคณิตพลวตั ยงัได้เปรียบตรงท่ีสามารถท าให้รูปนั้นเคล่ือนไหวได ้และ ส ารวจการ
เปล่ียนแปลงได้ ดงันั้นควรพิจารณาใช้ในการสร้างและศึกษารูปในหนังสือเรียนและในการท า
การบา้น 
  4.  ใชโ้ปรแกรมเรขคณิตพลวตั ในรายวชิาต่างๆของคณิตศาสตร์ 

โปรแกรมเรขคณิตพลวตั เป็นเคร่ืองมือท่ีจ าเป็นอย่างยิ่งในรายวิชาต่างๆ ของ
คณิตศาสตร์ ไม่วา่จะเป็นนกัเรียน หรือ ครู เช่น ในพีชคณิต สามารถใชส้ ารวจความชนั และ สมการ
ของเส้นตรง ส ารวจสมบติัพาราโบลา และ หัวขอ้อ่ืนๆท่ีส าคญัอีกหลายหัวขอ้ ทั้งนกัเรียนและครู
สามารถส ารวจการเคล่ือนไหวของวงศ์ของฟังก์ชนัดว้ยการใช้ค  าสั่งต่างๆจากเมนูกราฟใช้กบัวิชา
ตรีโกณมิติ ในวชิาแคลคูลสั ใชส้ ารวจอนุพนัธ์ของฟังกช์นั ดว้ยการสร้างเส้นสัมผสัเส้นโคง้ และ ใช้
ค  าสั่งอนุพนัธ์ หรือ ส ารวจปริพนัธ์ โดยการสร้างพื้นท่ีท่ีปิดลอ้มดว้ยเส้นโคง้ นอกจากน้ี โปรแกรม
เรขคณิตพลวตัยงัสามารถใชป้ระโยชน์ในวชิาคณิตศาสตร์ ระดบัวิทยาลยั เช่น วชิา non - Euclidean 
geometry หรือ ในวชิาคณิตศาสตร์ชั้นสูง 
  นวลนดา สงวนวงษท์อง (2549: 22) กล่าววา่โปรแกรมเรขคณิตพลวตั สามารถใช้
เป็นส่ือภาพในการน าเสนอแนวคิดทางดา้นคณิตศาสตร์ ท าให้นกัเรียนมีความรู้ความเขา้ใจในการ
เรียนการสอนคณิตศาสตร์มากยิง่ข้ึน 
  นารี วงศ์สิโรจนกุล (2549: 15-16) กล่าวว่า เราสามารถใช้ โปรแกรมเรขคณิต
พลวตั สร้างรูปเรขาคณิตจ านวนมากเพื่อพิสูจน์ทฤษฎีต่างๆ ทั้งยงัทบทวนไดง่้ายและบ่อยข้ึน การ
สอนด้วยโปรแกรมเรขคณิตพลวัต  จะท าให้นักเรียนเรียนได้สนุก เข้าใจได้เร็ว น่าต่ืนเต้น 
นอกจากนั้นการใชโ้ปรแกรมเรขคณิตพลวตัสร้างส่ือการสอน และ ใบงาน ยงัท าไดร้วดเร็ว สามารถ
น าเสนอภาพเคล่ือนไหว มาใช้อธิบายเน้ือหาท่ียากๆ เช่น ทฤษฎีทางคณิตศาสตร์ ฟิสิกส์ ให้เป็น
รูปธรรม และ โปรแกรมยงัเนน้ใหน้กัเรียนฝึกปฏิบติัดว้ยตนเองได ้
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  จากความสามารถของโปรแกรมเรขคณิตพลวตั ท่ีกล่าวมาข้างต้นสรุปได้ว่า 
โปรแกรมเรขคณิตพลวตั มีความสามารถในการน าเสนอภาพเคล่ือนไหว น ามาใช้ในการอธิบาย
เน้ือหาวชิาคณิตศาสตร์ สามารถสร้างรูปเรขาคณิต รูปกราฟต่างๆ สามารถ เล่ือน หมุน ยดื หด พลิก
ได ้และ นกัเรียนสามารถสร้างองคค์วามรู้ดว้ยตนเองโดยการลงมือปฏิบติั เป็นส่ือท่ีช่วยใหผู้เ้รียนได้
พฒันาทกัษะการนึกภาพ ทกัษะกระบวนการแกปั้ญหา  

 
3.  ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตร์ 
   
 ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเป็นความสามารถของนักเรียนในด้านต่างๆ  ซ่ึงเกิดจาก
นกัเรียนไดรั้บประสบการณ์จากกระบวนการเรียนการสอนของครู โดยครูตอ้งศึกษาแนวทางในการ
วดัและประเมินผล การสร้างเคร่ืองมือวดัให้มีคุณภาพ ในท่ีน้ีจะกล่าวถึง ความหมายของผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียนคณิตศาสตร์ และ ระดบัความสามารถดา้นความรู้คณิตศาสตร์  
 3.1  ความหมายของผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตร์ 
  นักวิชาการ และนักการศึกษาได้ให้ความหมายของผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตร์ไวห้ลายท่าน ดงัน้ี 
  สุวิทย์ มูลค า และสุนันทา สุนทรประเสริฐ (2550: 5) กล่าวถึง ความหมายของ
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร์ไวว้า่ หมายถึง ความส าเร็จ ความรู้ ความสามารถหรือทกัษะ 
หรือหมายถึงผลการเรียนการสอนหรือผลงานท่ีไดจ้ากการประกอบกิจกรรมส่วนนั้นๆ ก็ได ้
  ภพ เลาไพบูลย ์(2542: 295) กล่าววา่ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตสาสตร์ หมายถึง 
พฤติกรรมท่ีแสดงออกถึงความสามารถในการกระท าส่ิงหนน่ึงส่ิงใด ไดจ้ากท่ีไม่เคยท าหรือท าได้
นอ้ยก่อนจะมีการเรียนการสอน ซ่ึงเป็นพฤติกรรมท่ีสามารถวดัได ้
  สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี  (2546: 18) ได้กล่าวว่า 
ความรู้ความคิดในกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์เป็นการพัฒนาสมรรถภาพของผู ้เรียนท่ี
แสดงออกดว้ยพฤติกรรมต่างๆ ดงัน้ี 
  1.  สมรรถภาพความรู้ความจ า พฤติกรรมการแสดงออก คือ การบอกบทนิยาม
ทฤษฎีบท และขอ้ตกลงต่างๆ  
  2.  สมรรถภาพความเขา้ใจ พฤติกรรมการแสดงออก คือ การอธิบายและ
ยกตวัอยา่งประกอบ 
  3.  สมรรถภาพการน าไปใช ้พฤติกรรมการแสดงออก คือ การน าความรู้ไปใชใ้น
สถานการณ์ท่ีเกิดข้ึนจริง 



22 

  4.  สมรรถภาพการวิเคราะห์ พฤติกรรมการแสดงออก คือ การแยกแนวคิดท่ี
ซบัซอ้นออกเป็นส่วนๆ 
  5.  สมรรถภาพการสังเคราะห์ พฤติกรรมการแสดงออก คือ การรวบรวมความรู
ขอ้เทจ็จริง และลงขอ้สรุปหรือสร้างองคค์วามรู้ใหม่ 
  6.  สมรรถภาพการประเมินค่า พฤติกรรมการแสดงออก คือ การตดัสินใจหรือสรุป
และเปรียบเทียบความรู้เพื่อการเลือกตามเกณฑท่ี์ก าหนดไว ้
  สมพร เช้ือพนัธ์ (2547: 53) สรุปวา่ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร์ 
หมายถึงความสามารถ ความส าเร็จและสมรรถภาพดา้นต่างๆของผูเ้รียนท่ีไดจ้ากการเรียนรู้อนัเป็น
ผลมา จากการเรียนการสอน การฝึกฝนหรือประสบการณ์ของแต่ละบุคคลซ่ึงสามารถวดัไดจ้ากการ
ทดสอบดว้ยวธีิ การต่างๆ  
  จากท่ีกล่าวมาพอสรุปได้ว่า ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ หมายถึง 
ความสามารถทางดา้นสติปัญญาท่ีแสดงออกในการแกปั้ญหาคณิตศาสตร์เก่ียวกบัการวเิคราะห์และ
แสดงวธีิหาค าตอบของโจทยปั์ญหา  
 3.2  ระดับความสามารถด้านความรู้คณติศาสตร์ 
  วิลสัน (Wilson, J.W. 1971: 643-644) ให้ความหมายของผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตร์ ไวว้า่ หมายถึง ความสามารถทางดา้นสติปัญญา (Competency domain) ซ่ึงไดจ้  าแนก
พฤติกรรมท่ีพึงประสงคด์า้นสติปัญญาในการเรียนคณิตศาสตร์ออกเป็น 4 ระดบั คือ 
  1.  ความรู้ ความจ า ดา้นการคิดค านวณ (Computation) พฤติกรรมระดบัน้ีถือเป็น
พฤติกรรมระดบัต ่าสุด แบ่งออกเป็น 3 ขั้น ดงัน้ี 

1.1  ความรู้ความจ าเก่ียวกบัขอ้เทจ็จริง (Knowledge of Specific Facts) เป็น
ความหมายท่ีจะระลึกถึงขอ้เทจ็จริงต่างๆ ท่ีนกัเรียนเคยไดรั้บการเรียนการสอนมาแลว้ ค าถามจะ
เก่ียวกบัขอ้เทจ็จริง ตลอดจนความรู้พื้นฐานซ่ึงนกัเรียนไดส้ั่งสมมาเป็นระยะเวลานานแลว้ดว้ย 

1.2  ความรู้ความจ าเก่ียวกบัศพัทแ์ละนิยาม (Knowledge of Terminology) เป็น
ความสามารถในการใชข้อ้เท็จจริงหรือนิยาม และ กระบวนการท่ีไดเ้รียนมาแลว้ มาคิดค านวณ 
ตามล าดบัตามล าดบัขั้นตอนท่ีเคยเรียนรู้มาแลว้ ขอ้สอบท่ีวดัความสามารถดา้นน้ีเป็นโจทยง่์ายๆ 
คลา้ยคลึงกบัตวัอยา่ง นกัเรียนไม่ตอ้งพบกบัความยุง่ยากในการตดัสินใจเลือกใชก้ระบวนการ 

1.3  ความสามารถในการใชก้ระบวนการคิดค านวณ (Ability of Carry Out 
Algorithms) เป็นความสามารถในการใชข้อ้เทจ็จริงหรือนิยาม และกระบวนการท่ีไดเ้รียนมาแลว้มา
คิดค านวณตามล าดบัขั้นตอนท่ีเคยเรียนรู้มาแลว้ ขอ้สอบท่ีวดัความทามารถดา้นน้ีตอ้งเป็นโจทย์
ง่ายๆ คลา้ยคลึงกบัตวัอยา่ง นกัเรียนไม่ตอ้งพบกบัความยุง่ยากในการตดัสินใจเลือกใชก้ระบวนการ 
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  2.  ความเข้าใจ (Comprehension) เป็นพฤติกรรมท่ีใกล้เคียงกบัพฤติกรรมระดับ
ความรู้ ความจ าเก่ียวกบัการคิดค านวณแต่ซบัซอ้นมากกวา่ แบ่งไดเ้ป็น 6 ขั้น ดงัน้ี 

2.1  ความเขา้ใจเก่ียวกบัมโนมติ (Concept) เป็นความสามารถท่ีซบัซอ้นกวา่
ความรู้ ความจ าเก่ียวกบัขอ้เท็จจริง เพราะมโนตินามธรรม ซ่ึงประมวลจากขอ้เทจ็จริงต่างๆ ตอ้ง
อาศยัการตดัสินใจในการตีความหรือยกตวัอยา่งของมโนมตินั้นไดโ้ดยใชค้  าพดูของตน หรือเลือก
ความหมายท่ีก าหนดใหซ่ึ้งเขียนในรูปแบบใหม่ หรือยกตวัอยา่งใหม่ท่ีแตกต่าง ไปจากท่ีเคยเรียนใน
ชั้น มิฉะนั้นจะจดัเป็นความจ า 

2.2  ความเขา้ใจเก่ียวกบัหลกัการ กฎทางคณิตศาสตร์และการสรุปอา้งอิงใน
กรณีทัว่ไป (Principles , Rules , and Generalizations) เป็นความสามารถในการน าเอาหลกัการ กฎ 
และ ความเขา้ใจเก่ียวกบัมโนมติไปสัมพนัธ์กบัการโจทยปั์ญหา จนไดแ้นวทางในการแกปั้ญหาได ้
ถา้ค าถามน้ีเป็นค าถามเก่ียวกบัหลกัการและกฎท่ีนกัเรียนเพิ่งเคยพบเห็นเป็นคร้ังแรก 

2.3  ความเขา้ใจในโครงสร้าง (Mathematical Structure) ค  าถามท่ีวดัพฤติกรรม 
ระดบัน้ี เป็นค าถามท่ีวดัเก่ียวกบัคุณสมบติัของระบบจ านวนและโครงสร้างทางพีชคณิต 

2.4  ความสามารถในการเปล่ียนรูปแบบปัญหาจากแบบหน่ึงไปเป็นอีกแบบ
หน่ึง (Ability to Transform Problem Elements From One Mode to Another) เป็นความสามารถใน
การแปลข้อความท่ีก าหนดไว ้เป็นข้อความใหม่หรือภาษใหม่ เช่น แปลจากภาษาพูดให้เป็นรูป
สมการ ซ่ึงมีความหมายคงเดิม โดยไม่รวมถึงกระบวนการแกปั้ญหา (Algorithms) หลงัจากแปลแลว้
อาจกล่าวไดว้า่เป็นพฤติกรรมทา้ยท่ีสุดของพฤติกรรมกบัความเขา้ใจ 

2.5  ความสามารถในการติดตามแนวของเหตุผล (Ability of Follow a Line of 
Reasoning) เป็นความสามารถในการอ่านและเขา้ใจขอ้ความทางคณิตศาสตร์ ซ่ึงแตกต่างไปจาก
ความสามารถในการอ่าน ทัว่ ๆไป  

2.6  ความสามารถในการอ่านและตีความโจทยปั์ญหาทางคณิตศาสตร์ (Ability 
to Read and Interpret a Problem) ขอ้สอบท่ีวดัความสามา รถในขั้นน้ีอาจดดัแปลงมาจากขอ้สอบท่ี
วดัความสามารถในขั้นอ่ืน ๆ โดยให้นกัเรียนอ่าน และ ตีความโจทย ์ซ่ึงอาจจะอยูใ่นรูปของขอ้วาม 
ตวัเลข ขอ้มูลทางสถิติ หรือกราฟ 
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  3.  การน าไปใช ้(Application) 
ความสามารถในการแก้ปัญหาในการตัดสินใจแก้ปัญหาท่ีนักเรียนคุ้นเคย 

เพราะ คล้ายกับปัญหาท่ีนักเรียนประสบอยู่ในระหว่างเรียน หรือ แบบฝึกหัดท่ีนักเรียนเลือก
กระบวนการแกปั้ญหา และด าเนินการแกปั้ญหาจนไดค้  าตอบออกมา 

3.1  ความสามารถในการแกปั้ญหาท่ีคล้ายกบัปัญหาท่ีประสบอยู่ในระหว่าง
เรียน (Ability to Solve Routine Problem) นกัเรียนตอ้งอาศยัความสามารถในระดบัความเขา้ใจ และ
เลือกกระบวนการแกปั้ญหาจนไดค้  าตอบออกมา 

3.2  ความสามารถในการเปรียบเทียบ (Ability to Make Comparisons)  เป็น
ความสามารถในการค้นหาความสัมพนัธ์ระหว่างข้อมูล 2 ชุด เพื่อสรุปการตดัสินใจ ซ่ึงในการ
แก้ปัญหาขั้นน้ีอาจต้องใช้วิธีกาคิดค านวณ และ จ าเป็นต้องอาศัยความรู้ท่ีเก่ียวข้อง รวมทั้ ง
ความสามารถในการคิดอยา่งมีเหตุผล 

3.3  ความสามารถในการวิ เคราะห์ข้อมูล (Ability to Analyze Data) เป็น
ความสามารถในการตดัสินใจอย่างต่อเน่ืองในการหาค าตอบจากขอ้มูลท่ีก าหนดให้ ซ่ึงอาจตอ้ง
อาศยัการแยกขอ้มูลท่ีเก่ียวขอ้งออกจากขอ้มูลท่ีไม่เก่ียวขอ้ง พิจารณาว่าอะไรคือขอ้มูลท่ีตอ้งการ
เพิ่มเติมมีปัญหาอ่ืนใดบา้งท่ีอาจเป็นตวัอย่างในการหาค าตอบท่ีก าลงัปะสบอยู่ หรือ อาจตอ้งแยก
โจทยปั์ญหาออกพิจารณาเป็นส่วน ๆ มีการตดัสินใจหลายคร้ังต่อเน่ือง ตั้งแต่ตน้จนไดค้  าตอบ หรือ 
ผลลพัธ์ท่ีตอ้งการ 

3.4  ความสามารถในการมองเห็นแบบรูป ลกัษณะโครงสร้างท่ีเหมือนกนั และ 
การสมมาตร (Ability to Recognize Patterns , Isomorphism , and Symmetries) เป็นความ สามารถท่ี
ตอ้งอาศยัพฤติกรรมอยา่งต่อเน่ือง ตั้งแต่การระลึกถึงขอ้มูลท่ีก าหนดให้การเปล่ียนรูปปัญหา การจดั
กระท ากบัขอ้มูล และ การระลึกถึงความสัมพนัธ์ นักเรียนตอ้งส ารวจหาส่ิงท่ีคุน้เคยกนัจากขอ้มูล 
หรือส่ิงท่ีก าหนดใหจ้ากโจทยปั์ญหาท่ีพบ 
  5.  การวเิคราะห์ (Analysis) 

เป็นความสามารถในการแก้ปัญหาท่ีนักเรียนไม่ เคยเห็น หรือไม่ เคยท า
แบบฝึกหดัมาก่อน ซ่ึงส่วนใหญ่เป็นโจทยพ์ลิกแพลง แต่ก็อยูใ่นขอบเขตของเน้ือหาวิชาท่ีเรียน การ
แกโ้จทยปั์ญหาดงักล่าวตอ้งอาศยัความรู้ท่ีไดเ้รียนมารวมกบัความคิดสร้างสรรค ์ผสมผสานกนัเพื่อ
แกปั้ญหาพฤติกรรมระดบัน้ีถือว่าเป็นพฤติกรรรมขั้นสูงสุดของการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ ซึง
ตอ้งใช้สมรรถภาพทางสมองระดับสูง แบ่งออกเป็น 5 ขั้นตอน คือ  ความสามารถในการแก้ไข
ปัญหาท่ีไม่เคยประสบมาก่อน( Ability to Solve Nonroutine) ค  าถามในขั้นน้ีเป็นค าถามท่ีซ ้ าซ้อน 
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ไม่มีในแบบฝึกหัด หรือ ตัวอย่าง ไม่ เคยเห็นมาก่อน นักเรียนต้องอาศัยความคิดสร้างสรรค์
ผสมผสานกบัความเขา้ใจ มโนมิติ นิยาม ตลอดจนทฤษฎีต่างๆ ท่ีเรียนมาแลว้เป็นอยา่งดี 

5.1  ความสามารถในการคน้หาความสัมพนัธ์ (Ability to Discover 
Relationships) เป็นความสามารถในการจดัส่วนต่างๆ  ท่ีโจทยก์ าหนดใหใ้หม่ และ สร้างความ 
สัมพนัธ์ข้ึนใหม่ เพื่อใชใ้นการแกปั้ญหาแทนการจ าความสัมพนัธ์เดิมท่ีเคยพบมา แลว้ใชก้บัขอ้มูล
ชุดใหม่เท่านั้น 

5.2  ความสามารถในการพิสูจน์ (Ability to Criticize Proofs) เป็นความสามรถ
ในการพิสูจน์โจทยปั์ญหาท่ีไม่เคยเห็นมาก่อน นกัเรียนจะตอ้งอาศยันิยาม ทฤษฎีต่างๆท่ีเรียนมาแลว้
ช่วยในการแกปั้ญหา 

5.3  ความสามารในการวิจารณ์การพิสูจน์ (Ability to Criticize Proofs) ความ
สามรในขั้นน้ีเป็นการใชเ้หตุผลท่ีควบคู่กบัความสามารถในการเขียนพิสูจน์ แต่ ความสามารถใน
การวจิารณ์เป็นพฤติกรรมท่ียุง่ยากซบัซอ้นกวา่ ความสามารถในขั้นน้ีตอ้งการใหน้กัเรียนมองเห็น
และเขา้ใจการพิสูจน์นั้นวา่ถูกตอ้งหรือไม่ มีตอนใดผดิพลาดจากมโนคติ หลกัการ กฎ นิยาม หรือ 
วธีิการทางคณิตศาสตร์ 

5.4  ความสามารถเก่ียวกบัการสร้างสูตร และ ทดสอบความถูกตอ้งของสูตร 
(Ability to Formulate and Validate Generaliation) นกัเรียนตอ้งสามารถสร้างสูตรข้ึนมาใหม่ โดย
ใหส้ัมพนัธ์กบัเร่ืองเดิม และ ตอ้งสมเหตุสมผลดว้ย คือการจะถามใหห้าและพิสูจน์ประโยคทาง
คณิตศาสตร์ หรือ อาจถามใหน้กัเรียนสร้างกระบวนการคิดค านวณใหม่ พร้อมทั้งแสดงการใช้
กระบวณการนั้น 

 

4.  ความพงึพอใจต่อการจัดการเรียนรู้คณติศาสตร์ โดยใช้ส่ือประสม 
 

 การศึกษาความพึงพอใจของนักเรียน ท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้ส่ือ
ประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ของนกัเรียน
ชั้ นมัธยมศึกษาปีท่ี 4 ผู ้วิจ ัยได้ตรวจสอบเอกสารและงานวิจัยท่ีเก่ียวข้อง ในท่ีน้ีจะน าเสนอ 
ความหมายของความพึงพอใจต่อกิจกรรมการเรียนรู้ และ การวดัความพึงพอใจโดยใชม้าตรวดัแบบ
ลิเคิร์ท ดงัน้ี 
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 4.1  ความหมายของความพงึพอใจต่อการจัดกจิกรรมการเรียนรู้ 
  เพื่อให้เกิดความครอบคลุมและความชดัเจนถึงตวัแปรท่ีเก่ียวกบัทฤษฏีความพึงใจ 
ผูว้ิจยัไดศึ้กษาถึงความหมายของความพึงพอใจ การวดัระดบัความพึงพอใจ และทฤษฏีความพึง
พอใจ ไวด้งัน้ี 
  มารศรี นุชแสงพลี (2542: 25) กล่าวว่า ความพึงพอใจ หมายถึง การประเมิน
ภาพรวมของชีวิตบุคคลหรือการเปรียบเทียบท่ีสะท้อนให้เห็นการรับรู้ถึงความไม่สอดคล้องกนั
ระหวา่งความมุ่งหวงัสัมฤทธ์ิผลของบุคคลท่ีแสดงใหเ้ห็นวา่ ความพึงพอใจเป็นกระบวนการรับรู้แต่
ความสุขแสดงถึงสภาพความรู้สึกหรืออารมณ์ ค าถามท่ีเก่ียวกบัความพึงพอใจในชีวิตมกัรวมถึง
กลุ่ม เปรียบเทียบทั้งท่ีแจ่มชดัและไม่แจ่มชดั เป็นการเปรียบเทียบกบัผูอ่ื้นหรือรวมถึงดา้นเวลาและ
มกัรวมพึงความพอใจในมติต่างๆ  
  เรียม ศรีทอง (2542: 450) กล่าวว่า ความพึงพอใจ หมายถึง ความรู้สึกนึกคิด
โดยรวมของบุคคลท่ีมีต่อการท างานเชิงบวก พฤติกรรมของบุคคลท่ีแสดงออกถึงความพึงพอใจ 
สังเกตไดจ้ากความคิดคือ คิดถึงงานท่ีท า น่าท า มีคุณค่า และมีประโยชน์ อารมณ์และความรู้สึก จะมี
ใจสนุกสนาน เพลิดเพลิน มีก าลังใจท างานอยู่เสมอ และสังเกตท่ีกระท าต้องตั้ งใจ อดทน 
กระตือรือร้น มีความขยนัมุ่งมัน่ท างาน 
  วชิชุดา หุ่นวไิล (2545: 30) กล่าววา่ ความพึงพอใจ หมายถึง ทศันคติท่ีดีต่างๆ ของ
บุคคลท่ี มีต่อส่ิงท่ีตอ้งการ ซ่ึงรวมทั้งองคป์ระกอบอ่ืนๆ ท่ีสัมพนัธ์กบัส่ิงท่ีตอ้งการ 
  ชวลิต เหล่ารุ่งกาณจน์ (2548: 30) กล่าววา่ ความพึงพอใจ หมายถึง ความรู้สึกหรือ
ทศันคติของบุคคลท่ีมีต่อส่ิงหน่ึงหรือปัจจยัต่างๆ ท่ีเก่ียวขอ้ง ความรู้สึกพอใจจะเกิดข้ึนเม่ือความ
ตอ้งการไดรั้บการสนองตอบความพึงพอใจเป็นการให้ค่าความรู้สึกของคนท่ีมีความสัมพนัธ์กบัโลก
ทศัน์ท่ีเก่ียวกบัความหมายของสภาพแวดลอ้ม 
  พิณ ทองพูน (2549: 21) กล่าววา่ ความพึงพอใจ หมายถึง ความรู้สึกชอบยินดีเต็ม
ใจ หรือมีเจตคติท่ีดีของบุคคลต่อส่ิงใดส่ิงหน่ึง ความพึงพอใจจะเกิดข้ึนเม่ือไดรั้บการตอบสนอง
ความตอ้งการทั้งดา้นวตัถุและดา้นจิตใจ 
  วิชัย แหวนเพชร (2549: 160) กล่าวว่า ความพึงพอใจ หมายถึง สภาวะอารมณ์ 
ความรู้สึกและทัศนคติของบุคคลท่ีมี ต่อการปฏิบัติงาน โดยแสดงออกมาในความสนใจ
กระตือรือร้นเต็มใจและร่าเริง เพื่อผูป้ฏิบัติงานเกิดความพึงพอใจ ในงานท่ีท าแล้วก็จะพยายาม 
อุตสาหะ มีความสุขกบังานท่ีท ามีความรับผดิชอบท่ีมุ่งมัน่จนงานนั้นส าเร็จ 
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  สุภาลกัษณ์ ชยัอนนัต์ (2540: 17) กล่าวว่า ความพึงพอใจเป็นความรู้สึกส่วนตวัท่ี
รู้สึกเป็นสุขหรือยินดีท่ีไดรั้บการตอบสนองความตอ้งการในส่ิงท่ีขาดหายไป หรือส่ิงท่ี ท าให้เกิด
ความไม่สมดุล ความพึงพอใจเป็นส่ิงท่ีก าหนดพฤติกรรม ท่ีจะแสดงออกของบุคคลซ่ึงมีผลต่อการ
เลือกท่ีจะปฏิบติัในกิจกรรมใดๆ นั้น  
  อุทัยพรรณ สุดใจ (2545: 7) กล่าวว่า ความพึงพอใจ หมายถึง ความรู้สึกหรือ
ทศันคติของบุคคลท่ีมีต่อส่ิงใดส่ิงหน่ึง โดยอาจจะเป็นไปในเชิงประเมินค่าวา่ความรู้สึกหรือทศันคติ
ต่อส่ิงหน่ึงส่ิงใดนั้นเป็นไปในทางบวกหรือทางลบ 
  สรุปได้ว่า ความพึงพอใจ หมายถึง ความรู้สึกของบุคคลท่ีมีต่อการท างานใน
ทางบวกเป็นความสุขของบุคคลท่ีเกิดจากการปฏิบติังานและไดรั้บผลตอบทอนคือ ผลท่ีเป็นความ
พึงพอใจท่ีท าให้บุคคลเกิดความรู้สึกกระตือรือร้น มีความมุ่งมัน่ท่ีจะท างาน มีขวญัและก าลงัใจ ส่ิง
เหล่าน้ีจะมีผลต่อประสิทธิภาพ และประสิทธิผลของการท างาน รวมทงัส่งผลต่อความส าเร็จ 
 4.2  การวดัความพงึพอใจโดยใช้มาตรวดัแบบลเิคิร์ท 
  มาตรวดัเจตคติแบบลิเคิร์ท คิดค้นข้ึนโดยนักจิตวิทยาสังคมช่ือ เรนซิส ลิเคิร์ท 
(Likert Rensis) ซ่ึงเคยเป็นผูอ้  านวยการศูนยก์ารวจิยัส ารวจ ผูอ้  านวยการสถาบนัวจิยัสังคม และเป็น
ศาสตราจารยท์างจิตวิทยาและสังคมวิทยา มหาวิทยาลยัมิชิแกน (Likert Rensis, 1967:16) มาตรวดั
ชนิดน้ีเรียกไดห้ลายอยา่ง ไดแ้ก่ Likert Scale, Likert type, Summated Rating Scale เป็นมาตรวดัเจต
คติท่ีไดรั้บความนิยมมากท่ีสุด เพราะสะดวก สร้างง่าย รวดเร็ว สร้างให้มีความเป็นเอกพนัธ์ง่าย การ
ตรวจให้คะแนนไม่ยุ่งยาก ยอมให้ผูต้อบไดพ้ิจารณาระดบัความมากน้อยของความรู้สึกของตนเอง 
และมีความเช่ือมัน่ค่อนขา้งสูง (ปราณี ทองค า 2539: 155) 
  มาตรวดัเจตคติแบบลิเคิร์ท มีจุดมุ่งหมายเพื่อใช้วดัเจตคติ เป็นการวดัโดยใช้
ขอ้ความเก่ียวกบัเร่ืองใดเร่ืองหน่ึง สอบถามความคิดเห็นของบุคคลท่ีมีต่อเร่ืองนั้น แลว้ใหบุ้คคลนั้น
แสดงความรู้สึกต่อขอ้ความดงักล่าว การตอบสนองขอ้ความนั้น อาจเป็นไปได้ทั้งเห็นด้วย หรือ
พอใจ ไม่เห็นดว้ย หรือไม่พอใจ หรือแสดงความไม่แน่ใจกบัขอ้ความนั้น (ไพศาล หวงัพาณิช 2526: 
149) จากนั้ นจึงน ามาประมวลผล โดยอาศัยรูปแบบค่ารวมเป็นหลัก ซ่ึงมีข้อตกลงเบ้ืองต้น 3 
ประการ ดงัน้ี (สวสัด์ิ สุคนธรังษี 2525: 237) 1) การสนองตอบต่อค าถามหรือขอ้ความแต่ละขอ้ใน
มาตรวดัจะมีลักษณะคงท่ี  แต่ทั้ งน้ีมิได้หมายความว่าลักษณะคงท่ีของการสนองตอบในทุกๆ 
ขอ้ความจะตอ้งเป็นเส้นทบักนั 2) ผลรวมของลกัษณะคงท่ีของการสนองตอบต่อขอ้ความทั้งหมด
ของแต่ละคนจะมีลกัษณะเป็นเส้นตรงหรือเกือบเป็นเส้นตรง เพราะถึงแมว้่าลกัษณะคงท่ีในทุกๆ 
ขอ้ความจะไม่เป็นเส้นทบักนั แต่เม่ือน าค่าคงท่ีน้ีมารวมกนัแลว้จะท าให้ส่วนท่ีเฉจากเส้นตรงหกัลบ
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กนัไป 3) ผลรวมของลกัษณะคงท่ี ของการสนองตอบต่อขอ้ความหน่ึงๆ จะมีองคป์ระกอบร่วมกนั
อยูห่น่ึงตวั นัน่คือ ผลรวมน้ีจะแทนค่าลกัษณะนิสัยท่ีวดัไดอ้ยา่งหน่ึงเพียงอยา่งเดียว 
  จากข้อตกลงเบ้ืองต้น 3 ประการน้ี ลิเคิร์ทน ามาใช้เป็นหลกัในการวดัเจตคติใน
เร่ืองหน่ึงๆ โดยการตั้งขอ้ค าถามบุคคลหลายๆขอ้ แลว้น าผลการตอบของทุกขอ้มารวมกนัเป็นเจต
คติของบุคคลท่ีมีต่อเร่ืองนั้นๆ เจตคติทั้งหลายของบุคคลจะมีการกระจายหรือการแจกแจงอยู่ใน
ลกัษณะท่ีเป็นโคง้ปกติ ซ่ึงสามารถใชห้น่วยความเบ่ียงเบนมาตรฐานเป็นเกณฑใ์นการวดัได ้ 
  ลิเคิร์ทไดพ้บวา่ค่าของหน่วยวดัซ่ึงใชห้น่วยความเบ่ียงเบนมาตรฐานเป็นเกณฑ์นั้น
เม่ือเทียบกบัคะแนนท่ีจดัอนัดบัของการตอบสนองแบบ 1, 2, 3, 4, 5 นั้น มีสหสัมพนัธ์กนัสูงมากถึง 
0.99 ซ่ึงสามารถท่ีจะใช้แทนกนัได ้(Fishbein, and Ajzen I, 1980: 16) ดงันั้น มาตรวดัเจตคติของลิ
เคิร์ทจึงประกอบดว้ยขอ้ความคิดเห็นหลายๆขอ้ แต่ละขอ้มีคุณค่าเจตคติตามสเกลระดบัของความ
ต่อเน่ือง จากไม่เห็นดว้ยอย่างยิ่ง ไม่เห็นดว้ย ไม่แน่ใจ เห็นดว้ย และเห็นดว้ยอย่างยิ่ง  (Noll, 1965: 
353) 
  การสร้างมาตรวดัเจตคติแบบลเิคิร์ท 
  การสร้างมาตรวดัเจตคติแบบลิเคิร์ทมีขั้นตอนดังน้ี (Anderson, M. J. 1970: 427 
and Likert Rensis, 1967: 90-91) 
  1.  การก าหนดท่ีหมายของเจตคติ ก าหนดใหช้ดัเจน เช่น วชิาคณิตศาสตร์ 
  2.  การเลือกค าถามและรวบรวมขอ้ความคิดเห็น การเก็บรวบรวมขอ้ความคิดเห็น
ท่ีจะเป็นตวักระตุน้ใหบุ้คคลแสดงปฏิกิริยาโตต้อบออกมา ขอ้ความนั้นควรมีลกัษณะดงัน้ี 

2.1  ค  าถามทุกขอ้ตอ้งเป็นขอ้ความเก่ียวกบัเจตคติ ไม่ใช่เป็นการถามเร่ืองราว
ของขอ้เทจ็จริง เพราะค าถามเก่ียวกบัขอ้เทจ็จริงนั้นไม่สามารถบอกไดว้า่ ผูต้อบมีเจตคติเป็นอยา่งไร 
คือจะไม่สามารถวดัความแตกต่างของเจตคติได ้

2.2  ค  าถามทุกขอ้ตอ้งแจ่มแจง้ ชดัเจน รัดกุม และตรงประเด็นท่ีตอ้งการศึกษา 
การเขียนค าถามควรถามคร้ังละหน่ึงประเด็นเท่านั้น เพราะถา้เขียนค าถามคร้ังละหลายประเด็นจะท า
ให้ผูต้อบเกิดความสับสน เพราะผูต้อบอาจจะเห็นดว้ยกบัค าถามพียงประเด็นเดียว ส่วนประเด็นอ่ืน
ผูต้อบอาจไม่เห็นดว้ย เช่น มหาวิทยาลยัควรจะส่งเสริมดา้นการเรียนการสอนและกิจกรรมนกัศึกษา
ควรจะแยกเป็นมหาวิทยาลยัควรจะส่งเสริมดา้นการเรียนการสอน กบั มหาวิทยาลยัควรจะส่งเสริม
กิจกรรมนกัศึกษา เป็นตน้ 

2.3  ขอ้ค าถามนั้น ควรใชค้  าและศพัทง่์ายๆท่ีทุกคนอ่านแลว้เขา้ใจตรงกนั
พยายามหลีกเล่ียงค าท่ีมีความหมายหลายแง่หลายมุม 
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2.4  หลีกเล่ียงการใชค้  าปฏิเสธวา่ “ ไม่ ”ใหใ้ชค้  าอ่ืนท่ีมีความหมายคลา้ยกนั
แทน 

2.5  ค  าถามควรมีลกัษณะท่ีสามารถจ าแนกเจตคติของบุคคลในแง่ต่างๆได ้
กล่าวคือ บุคคลท่ีมีเจตคติต่างกนัควรมีแนวค าตอบปรากฏใหเ้ห็นแตกต่างกนั ส่วนแนวค าถามใดท่ี
บุคคลทุกๆคนมีแนวโนม้ท่ีจะตอบเหมือนๆกนั ทั้งท่ีมีเจตคติต่างกนัขอ้นั้นควรตดัทิ้งไป 

2.6  ผลจากการตอบค าถาม ควรจะกระจายพอสมควร ตามแนวของเจตคติ คือ 
มีทั้งกลุ่มท่ีเห็นดว้ยและกลุ่มท่ีไม่เห็นดว้ย 

2.7  ในมาตรวดัชุดหน่ึงๆควรมีค าถามประเภทบวก หรือนิมาน และประเภทลบ 
หรือ นิเสธ อยา่งละเท่าๆกนั 

2.8  ถา้ใชค้  าถามประเภทเลือกตอบ ตวัเลือกแต่ละตวัจะตอ้งสามารถแยกเจตคติ
ได ้และไม่มีหลายตวัแปรในแต่ละค าตอบ  
  3.  การก าหนดตวัแปรของเจตคติ  

เม่ือไดต้ั้งค  าถามไวเ้รียบร้อยแลว้ ก็น าค าถามเหล่านั้นมาก าหนดค่าเจตคติวา่ควร
จะมีค่าตั้งแต่เท่าใด ถึงเท่าใด ซ่ึงพิจารณาไดโ้ดยยดึหลกัดงัน้ี 

3.1  ขอ้ค าถามทั้ง 2 ประเภท ก าหนดค่าเป็น 5 ลกัษณะ คือ 
ขอ้ค าถามประเภทนิมาน 
(Favorable Statement) 

ขอ้ค าถามประเภทนิเสธ 
(Unfavorable Statement) 

 เห็นดว้ยอยา่งยิง่ (Strongly Agree) 
 เห็นดว้ย (Agree) 
 ไม่แน่ใจ (Uncertain) 
 ไม่เห็นดว้ย (Disagree) 
 ไม่เห็นดว้ยอยา่งยิง่ (Strongly Disagree) 

 ไม่เห็นดว้ยอยา่งยิง่ (Strongly Disagree) 
 ไม่เห็นดว้ย (Disagree) 
 ไม่แน่ใจ (Uncertain) 
 เห็นดว้ย (Agree) 
 เห็นดว้ยอยา่งยิง่ (Strongly Agree) 

 

3.2  การก าหนดน ้าหนกั 
ค าถามนิมาน ก าหนดให้น ้าหนกัสูงสุดอยูท่ี่ “เห็นดว้ยอยา่งยิง่” และ

น ้าหนกัต ่าท่ีสุด “ไม่เห็นดว้ยอยา่งยิง่”  
ค าถามประเภทนิเสธ ก าหนดใหน้ ้าหนกัสูงสุดอยูท่ี่ “ไม่เห็นดว้ยอยา่งยิง่” 

และน ้าหนกัต ่าท่ีสุด “เห็นดว้ยอยา่งยิง่”  
  4.  การเลือกค าถาม ค าถามทุกขอ้ท่ีสร้างข้ึนในตอนแรกน้ี จะน าไปใชเ้ป็น
แบบสอบถามเจตคติยงัไม่ได ้จะตอ้งน าค าถามเหล่าน้ีไปทดลองดูก่อนวา่ ค  าถามแต่ละขอ้นั้นจะ
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เช่ือถือไดห้รือไม่ สามารถวดัจากเจตคติท่ีตอ้งการจะวดัหรือไม่เพียงไร โดยการน าขอ้ความไป
ทดลองใชก้บัผูต้อบท่ีมีลกัษณะพื้นฐานคลา้ยกบักลุ่มท่ีเราจะศึกษา จ านวนประมาณ 80-100 คน แลว้
น ามาวเิคราะห์รายขอ้เพื่อประเมินคุณภาพของแต่ละขอ้ความ ซ่ึงกระท าได ้2 วธีิ คือ (วิเชียร เกตุ
สิงห์ 2530: 81) 

4.1  หาค่า t-test ระหวา่งค่าเฉล่ียของกลุ่มท่ีไดค้ะแนนรวมสูงกบักลุ่มท่ีได้
คะแนนรวมต ่า ขอ้ใดท่ีค่าแตกต่างกนัอยา่งมีนิสัยส าคญัทางสถิติ แสดงขอ้ความท่ีมีค่าทีสูงสุดลงมา
ตามจ านวนท่ีตอ้งการ 

4.2  หาค่าสหสัมพนัธ์ระหวา่งคะแนนแต่ละขอ้กบัคะแนนรวมทั้งหมดลบ
คะแนนขอ้นั้น เป็นการวิเคราะห์โดยใชเ้กณฑค์วามคงท่ีภายในมาตรวดั ถา้ไดค้่าสหสัมพนัธ์สูง 
แสดงวา่ใชไ้ด ้

วธีิเลือกขอ้ความดงักล่าวน้ี ลิเคิร์ท เสนอวา่วธีิวเิคราะห์โดยการหาค่าสัมพนัธ์ 
จะไดผ้ลดีกวา่ แต่จากการหาสหสัมพนัธ์ระหวา่งผลการวเิคราะห์ทั้งสองวธีิพบวา่มีความสัมพนัธ์กนั 
ถึง 0.91 แสดงวา่จะใชว้ธีิใดก็ได ้(บุญธรรม กิจปรีดาบริสุทธ์ิ 2540: 88) 
  การแปลความหมายคะแนนของมาตรวดัเจตคติแบบลเิคิร์ท 
  ในการแปลความหมายคะแนนของมาตรประมาณแบบลิเคิร์ทน้ีสามารถแยก
พิจารณาเป็น 2 กรณี คือ 
  1.  กรณีพิจารณาคะแนนของผูต้อบรายบุคคล จะใชค้ะแนนรวมจากขอ้ค าถามทั้ง
ฉบบัเป็นส่ิงบ่งช้ีเจตคติของผูต้อบท่ีมีต่อส่ิงท่ีตอ้งการวดั การแปลความหมายจะบอกไดเ้พียงวา่เขา
ควรจะมีความรู้สึกอยา่งไรมากกวา่เขามีความรู้สึกจริงๆอยา่งไร ในกรณีท่ีผูต้อบสองคนไดค้ะแนน
เท่ากนัก็มิไดห้มายความวา่ทั้งสองมีความรู้สึกหรือระดบัความคิดเหมือนกนั (อนนัต ์ศรีโสภา 2525: 
305)  
  2.  กรณีพิจารณาคะแนนของผูต้อบเป็นรายกลุ่ม ส่วนมากนิยมใช้วิธีค  านวณ
คะแนนเฉล่ีย ของกลุ่มท่ีศึกษา โดยดูวา่คะแนนเฉล่ียตกอยูท่างส่วนใดของสเกล โดยเอาคะแนนตรง
กลางเป็นหลกั วิธีน้ีจึงใชไ้ดดี้ในกรณีท่ีตอ้งเปรียบเทียบเจต คติท่ีมีต่อส่ิงใดส่ิงหน่ึงระหวา่งกลุ่มหรือ
เปรียบเทียบเจตคติท่ีเปล่ียนแปลงไปของกลุ่มเดียวกนัอนัเน่ืองจากการน าเอาตวัแปรบางอยา่งเขา้ไป
ใชใ้นการทดลอง (ประภาเพญ็ สุวรรณ 2527: 50-51) 
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  ข้อดีของมาตรวดัเจตคติแบบลเิคิร์ท 
  วเิชียร เกตุสิงห์ (2530: 79) และบุญธรรม กิจปรีดาบริสุทธ์ิ (2540: 88-89) ได้
กล่าวถึง ขอ้ดีของมาตรวดัเจตคติแบบลิเคิร์ทไวด้งัน้ีสร้างไดง่้าย สะดวกในการน าไปใช ้และ
วเิคราะห์ผล 
  1.  ไม่ตอ้งหากลุ่มท่ีจะน ามาตดัสินเพื่อก าหนดค่าประจ าขอ้ 
  2.  ไม่ตอ้งค านวณค่าประจ าขอ้ ซ่ึงช่วยลดภาระงานลงมาก 
  3.  สามารถจดัเจตคติไดแ้น่นอนกวา่มาตรวดัเจตคติแบบเธอร์สโตน เพราะผูต้อบ
ตอ้งตอบทุกขอ้ความ ในขณะท่ีวธีิของเธอร์สโตนเลือกตอบเพียงบางขอ้ ผูต้อบจึงมีโอกาสบิดเบือน
โอกาสทางความจริงไดม้ากกวา่วธีิชอง ลิเคิร์ท 
  4.  มีความเช่ือมัน่สูง ใชเ้พียงไม่ก่ีขอ้ก็มีความเช่ือถือไดสู้งพอๆกบัเทคนิคอ่ืนๆท่ีใช้
จ  านวนขอ้มากกวา่ 
  5.  สามารถน าไปประยกุตใ์ชใ้นการวดัเจตคติท่ีมีต่อสถานการณ์ต่างๆ  ไดอ้ยา่ง
กวา้งขวาง ทั้งยงัสามารถวดัไดท้ั้งทิศทางและปริมาณความมากนอ้ยของเจตคติไดอี้กดว้ย 
(Anderson, M. J. 1988: 428) 
  6.  การให้คะแนนไม่ยุ่งยาก ยอมให้ผูต้อบได้พิจารณาระดับความมากน้อยของ
ความรู้สึกของตนเอง  
  ข้อจ ากดัของมาตรวดัเจตคติแบบลเิคิร์ท 
  แมว้่ามาตรวดัเจตคติแบบลิเคิร์ทจะมีขอ้ไดเ้ปรียบกว่ามาตรวดัเจตคติแบบอ่ืนๆก็
ตามแต่ก็ยงัมีขอ้จ ากดับางประการ ดงัท่ีจะกล่าวต่อไปน้ี 
  1.  แบบแผนการตอบหรือลักษณะการเลือกค าตอบท่ีแตกต่างกัน สามารถ
ประมวลผลให้ได้คะแนนเหมือนกัน เช่น ผุต้อบได้คะแนน เท่ากับ 3 อาจได้จากการท่ีเขาเลือก
ค าตอบ ”เป็นกลาง” ซ่ึงมีค่าคะแนนน ้ าหนกัเท่ากบั 3 ทุกขอ้ หรืออาจไดจ้ากการท่ีเขาเลือกค าตอบ 
“เห็นด้วยอย่างยิ่ง” และ “ไม่เห็นด้วยอย่างยิ่ง” อย่างละคร่ึง การแปรผลข้อมูลจะแตกต่างกัน 
นกัวิชาการบางท่านจึงไดเ้สนอแนะวา่ควรวิเคราะห์ขอ้มูลท่ีไดจ้ากมาตรวดัเจตคติแบบลิเคิร์ท โดย
การจดัท าขอ้มูลเป็นแบบมาตราอนัดบัมากกวา่ จดัเป็นมาตราอนัตรภาค (Anderson, 1988: 428) 
  2.  ปัญหาในการตอบ แมว้่าบุคคลแต่ละคนจะมีแนวโน้มในการตอบแตกต่างกนั 
บางคนชอบตอบรุนแรง หรือบางคนชอบตอบเป็นกลาง แต่ในความเป็นจริงแลว้ส่วนใหญ่ผูต้อบ
นิยมเลือกค าตอบท่ีเป็นกลาง ซ่ึงท าให้ไม่ทราบเตคติท่ีแทจ้ริงของผูต้อบ ท่ีเป็นเช่นน้ี Cronbach และ 
Guilford บอกวา่เกิดข้ึนเน่ืองจากสาเหตุใหญ่ๆ 6 ประการคือ (บุญธรรม กิจปรีดาบริสุทธ์ิ 2540: 88-
89) 
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2.1  ความรู้สึกในเร่ืองการเส่ียง โดยพยายามตอบเป็นกลางไวเ้พื่อป้องกนัการ
เสียหาย 

2.2  ความเขา้ใจความหมายของภาษาไม่ตรงกนั เช่น บุคคลหน่ึงอาจเขา้ใจ
ความหมายของ “ เห็นดว้ย ” ไม่ตรงกบัอีกบุคคลหน่ึง 

2.3  ขาดแรงจูงใจในการตอบ บางคนไม่ตั้งใจตอบหรือเลือกค าตอบโดยไม่ได้
อ่าน 

2.4  การยอมรับเร่ืองท่ีถาม ถา้ผูต้อบเห็นดว้ยกบัเร่ืองท่ีถามจะตอบไดถู้กตอ้ง
ตรงความเป็นจริงมากกวา่ท่ีไม่ยอมรับเร่ืองท่ีถาม 

2.5  ปัญหาในเร่ืองเวลาท่ีให้ตอบ ถา้มีเวลาใหต้อบจ ากดั ผูต้อบอาจตอบไม่ถ่ี
ถว้น 

2.6  ผูต้อบมกัมีความรู้สึกซ่อนเร้น และตอ้งการแสดงออกเฉพาะลกัษณะท่ีดี
ของตน จึงพยายามปิดบงัส่วนเสียของบุคลิกภาพท่ีตนมี ท าใหเ้ลือกค าตอบท่ีไม่แสดงลกัษณะท่ี
แทจ้ริงของตน 

 

5.  งานวจิัยทีเ่กีย่วข้อง 
 
 การศึกษารายงานการวิจยั ท่ีเก่ียวขอ้งกบัการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์โดยใช้
ส่ือประสม ท่ีใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นส่ือหลกั ผูว้จิยัไดท้  าการศึกษารายงานการวจิยัจ านวน 
5 เร่ือง ไดแ้ก่ รายงานการวจิยัของ รัตติยา อริยวงศ ์(2552) กาญจนี บ่อสุวรรณ (2553) ประจวบ ศรีภิ
ลา (2554) ธนวทิย ์ธารน ้าทิพย ์(2555) และ ประสิทธ์ิ สุดทอง (2555) สรุปดงัน้ี 
 รัตติยา อริยวงศ์ (2552) ท าการวิจยัเร่ือง การจดักิจกรรมการเรียนรู้เร่ือง การแปลงทาง
เรขาคณิต โดยการใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั ส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 1 โรงเรียนสาธิต
แห่งมหาวิทยาลยัเกษตรศาสตร์ โครงการการศึกษาพหุภาษา ศูนยว์ิจยัและพฒันาการศึกษา จงัหวดั
ชลบุรี โดยท าการศึกษากบั นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 1 จ านวน 1 หอ้งเรียน จ านวนนกัเรียน 31 คน 
โดยมีวตัถุประสงค์การวิจยัเพื่อ 1) จดักิจกรรมการเรียนรู้เร่ือง การแปลงทางเรขาคณิต โดยใช้
โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั 2) ศึกษาผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์เร่ือง การแปลงทาง
เรขาคณิต โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั  3) ศึกษาความคิดเห็นของนักเรียนท่ีมีต่อการจัด
กิจกรรมการเรียนรู้ เร่ือง การแปลงทางเรขาคณิต โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และรูปแบบการ
ใช้ส่ือประสม ท่ีใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เป็นส่ือหลกั คือ การใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั 
น าเสนอประกอบการบรรยายหน้าชั้นเรียน และมีการท าใบกิจกรรมร่วมกบัใชโ้ปรแกรมเรขาคณิต
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พลวตั โดยได้ท าการสอนเร่ือง การแปลงทางเรขาคณิต ตวัแปรตามในการวิจยัคือ ผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์เร่ือง การแปลงทางเรขาคณิต โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และ 
ความคิดเห็นของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ือง การแปลงทางเรขาคณิต รูปแบบการ
วจิยัคือ การวจิยัก่อนการทดลอง แบบแผนวดัก่อนและหลงัการทดลองกลุ่มเดียว  
 ผลการวิจยั พบว่า 1) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนสูงกว่าเกณฑ์ 60% อยา่งมีนยัส าคญัทาง
สถิติท่ีระดบั 0.05 และ 2) นกัเรียนส่วนใหญ่เห็นดว้ยอยา่งยิง่กบัการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ือง การ
แปลงทางเรขาคณิต โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั  
 กาญจนี บ่อสุวรรณ (2553) ท าการวิจยัเร่ือง ผลของการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ือง
ก าหนดการเชิงเส้น โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั ท่ีมีต่อผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนและ
ความสามารถในการเช่ือมโยงความรู้ทางคณิตศาสตร์ ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 โรงเรียนวดั
เขมาภิรตาราม จังหวดันนทบุรี โดยท าการศึกษากับ นักเรียนชั้ นมัธยมศึกษาปีท่ี 6 จ านวน 1 
หอ้งเรียน จ านวนนกัเรียน 40 คน โดยมีวตัถุประสงคก์ารวิจยัเพื่อ 1) เปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการ
เรียนวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียน ท่ีไดรั้บการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองก าหนดการเชิงเส้น โดย
ใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัและ 2) ศึกษาความสามารถในการเช่ือมโยงความรู้ทางคณิตศาสตร์
ของนกัเรียนท่ีไดรั้บการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองก าหนดการเชิงเส้น โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิต
พลวตั และรูปแบบการใช้ส่ือประสม ท่ีใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลัก คือ การใช้
โปรแกรมจีเอสพีในขั้นตอนการน าเขา้สู่บทเรียน ขั้นกิจกรรมการเรียนรู้ ขั้นสร้างองค์ความรู้ โดย
การน าเสนอเน้ือหาท่ีเก่ียวขอ้งหรือ เน้ือหาท่ีใช้เป็นพื้นฐานในเร่ืองท่ีจะเรียนในชัว่โมงนั้น โดยได้
ท าการสอนเร่ือง ก าหนดการเชิงเส้น ตัวแปรตามในการวิจยัคือ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชา
คณิตศาสตร์ของนกัเรียน เร่ืองก าหนดการเชิงเส้น และ ความสามารถในการเช่ือมโยงความรู้ทาง
คณิตศาสตร์ของนกัเรียนท่ีไดรั้บการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองก าหนดการเชิงเส้น รูปแบบการวจิยั
คือ การวจิยัก่อนการทดลอง แบบแผนวดัก่อนและหลงัการทดลองกลุ่มเดียว  
 ผลการวิจยั พบวา่ 1) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียน ท่ีไดรั้บการ
จดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองก าหนดการเชิงเส้น โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัหลงัเรียนสูงกว่า
ก่อนเรียน อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั 0.01 และ 2) ความสามารถในการเช่ือมโยงความรู้ทาง
คณิตศาสตร์ของนักเรียนท่ีได้รับการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองก าหนดการเชิงเส้น โดยใช้
โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัอยูใ่นระดบัดีมาก  
 ประจวบ ศรีภิลา (2554) ท าการวิจยัเร่ือง ผลของการใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั
ประกอบการสอนเร่ือง กราฟเบ้ืองตน้ ท่ีมีต่อผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ ของนกัเรียนชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี 5... โดยท าการศึกษากบั นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 5 จ านวน 1 ห้องเรียน จ านวน
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นักเรียน 50 คน โดยมีวตัถุประสงค์การวิจัยเพื่อ  1) เปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชา
คณิตศาสตร์ เร่ือง กราฟเบ้ืองตน้ ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 5 ก่อนและหลงัไดรั้บการสอนโดย
ใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และ 2) เปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของ
นกัเรียนท่ีไดรั้บการสอนโดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั เร่ือง กราฟเบ้ืองตน้กบัเกณฑ์ร้อยละ 70 
และรูปแบบการใช้ส่ือประสม ท่ีใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั คือ การใช้โปรแกรม
เรขาคณิตพลวตั ในขั้ นตอนการน าเสนอเน้ือหาท่ี เก่ียวข้องในเร่ืองท่ีจะเรียนในชั่วโมงนั้ น 
ประกอบการตั้งค  าถามและให้นกัเรียนช่วยกนัตอบ และท าใบงาน โดยไดท้  าการสอนเร่ือง กราฟ
เบ้ืองตน้ ตวัแปรตามในการวจิยัคือ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียน เร่ืองกราฟ
เบ้ืองตน้ รูปแบบการวิจยัคือ การวิจยัก่อนการทดลอง แบบแผนวดัก่อนและหลงัการทดลองกลุ่ม
เดียว  
 ผลการวิจยั พบวา่ 1) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียน ท่ีไดรั้บการ
จดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองกราฟเบ้ืองตน้ โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัหลงัเรียนสูงกว่าก่อน
เรียน อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั 0.01 และ 2) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของ
นกัเรียนท่ีไดรั้บการสอนโดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเร่ือง กราฟเบ้ืองตน้สูงกว่าเกณฑ์ร้อยละ 
70 อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั 0.01 โดยมีเกณฑเ์ฉล่ียคิดเป็นร้อยละ 78.10 
 ธนวิทย ์ธารน ้ าทิพย ์(2555) ท าการวิจยัเร่ือง ผลของการจดักิจกรรมการเรียนรู้แบบสืบ
เสาะหาความรู้ เร่ือง รูปวงกลม โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตัส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 
3 โรงเรียนโยธินบูรณะ จงัหวดักรุงเทพมหานคร โดยท าการศึกษากบั นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 3 
จ านวน 1 ห้องเรียน มีนักเรียนจ านวน 46 คน โดยมีวตัถุประสงค์การวิจัยเพื่อ  1) เปรียบเทียบ
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์แบบสืบเสาะหาความรู้ เร่ือง รูปวงกลม ของนักเรียนชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี 3 ก่อนและหลังได้รับการสอนโดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และ 2) ศึกษา
ความเห็นของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ เร่ือง รูปวงกลม โดย
ใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และรูปแบบการใชส่ื้อประสม ท่ีใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือ
หลกั คือ การใชโ้ปรแกรมจีเอสพีในขั้นตอนการจดักิจกรรมการเรียนรู้ ประกอบการท าใบกิจกรรม 
และใบงาน โดยไดท้  าการสอนเร่ือง รูปวงกลม ตวัแปรตามในการวิจยัคือ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
วชิาคณิตศาสตร์ ของนกัเรียน เร่ืองรูปวงกลม และ ความเห็นของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการ
เรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ เร่ือง รูปวงกลม รูปแบบการวิจยัคือ การวิจยัก่อนการทดลอง แบบ
แผนวดัก่อนและหลงัการทดลองกลุ่มเดียว  
 ผลการวิจยั พบวา่ 1) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียน ท่ีไดรั้บการ
จดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองรูปวงกลม โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตัหลงัเรียนสูงกว่าก่อนเรียน 
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อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั 0.05 และ 2) นกัเรียนส่วนใหญ่เห็นดว้ยอยา่งยิง่กบัการจดักิจกรรม
การเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ เร่ือง รูปวงกลม โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั  
 ประสิทธ์ิ สุดทอง (2555) ท าการวิจยัเร่ือง ผลของการใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั ท่ีมี
ต่อผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน เร่ือง เส้นขนาน และความพึงพอใจของนักเรียนท่ีมีภาวะเส่ียง ชั้ น
มัธยมศึกษาปีท่ี 2 โรงเรียนจระเข้วิทยายน จ าหวดัขอนแก่น โดยท าการศึกษากับ นักเรียนชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี 2 ท่ีมีภาวะเส่ียงทางการเรียนรู้ โดยมีวตัถุประสงค์การวิจยัเพื่อ 1) เปรียบเทียบ
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ เร่ือง เส้นขนาน ของนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 2 ก่อน
และหลงัไดรั้บการสอนโดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัและ 2) ศึกษาความพึงพอใจของนกัเรียน
ต่อการเรียนคณิตศาสตร์ ท่ีไดรั้บการสอนโดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั และรูปแบบการใช้ส่ือ
ประสม ท่ีใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั คือ การใช้โปรแกรมจีเอสพีในขั้นตอนการ
น าเสนอเน้ือหาท่ีเก่ียวขอ้งในเร่ืองท่ีจะเรียนในชัว่โมงนั้น ประกอบการจดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ือง
เส้นขนาน โดยไดท้  าการสอนเร่ือง เส้นขนาน ตวัแปรตามในการวิจยัคือ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
วิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียน เร่ืองเส้นขนาน และ ความพึงพอใจของนักเรียน ต่อการเรียน
คณิตศาสตร์ เร่ือง เส้นนาน รูปแบบการวิจยัคือ การวิจยัก่อนการทดลอง แบบแผนวดัก่อนและหลงั
การทดลองกลุ่มเดียว  
 ผลการวิจยั พบวา่ 1) ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียน ท่ีไดรั้บการ
จดักิจกรรมการเรียนรู้ เร่ืองเส้นขนาน โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั หลงัเรียนสูงกวา่ก่อนเรียน 
โดยไดค้ะแนนเฉล่ียเพิ่มข้ึน คิดเป็นร้อยละ 68 และ 2) ความพึงพอใจของนกัเรียนต่อการเรียนวิชา
คณิตศาสตร์ เร่ืองเส้นขนาน โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตัโดยรวมอยูใ่นระดบัมาก 
 จากผลการศึกษารายงานการวิจยัท่ีเก่ียวขอ้งทั้ง 5 เร่ือง ไดข้อ้สรุปท่ีเป็นแง่คิดเก่ียวกบั
การวิจยั การจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้ส่ือประสม โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั 
ดงัน้ี 
 1.  วตัถุประสงคใ์นการวิจยัส่วนใหญ่ เพื่อเปรียบเทียบเปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการ
เรียนก่อนและหลังการจดักิจกรรมการเรียนรู้ รองลงมาคือการส ารวจความพึงพอใจต่อการใช้
โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั  
 2.  การจดัการเรียนรู้โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั ส่วนใหญ่ใชเ้พื่อประกอบการ
บรรยายของครู และรองลงมาคือใชป้ระกอบการท าแบบฝึกทกัษะและใบงาน 
 3.  ตวัแปรตามในการวจิยัท่ีเหมือนกนัคือผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
 4.  แบบแผนการวจิยั ส าหรับงานวจิยัทั้ง 5 เร่ือง จะเป็นการวจิยัก่อนการทดลอง แบบ
แผนวดัก่อนและหลงัการทดลองกลุ่มเดียว  
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 5.  ผลการวิจยัจากรายงานการวิจยัท่ีเก่ียวขอ้ง ทั้ง 5 เร่ือง พบว่า นักเรียนมีผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียนหลงัเรียนสูงกว่าก่อนเรียน และนกัเรียนมีความพึงพอใจในการจดักิจกรรมการเรียนรู้
โดยใชส่ื้อประสม โดยใชโ้ปรแกรมเราขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั  
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บทที ่ 3 

วธีิการด าเนินการวจิัย 
 
 

 การวิจยัคร้ังน้ีเป็นการวิจยัแบบกลุ่มทดลองกลุ่มเดียว วดัก่อนและหลงัการทดลอง                 
โดยมีวธีิการด าเนินการการวจิยัตามล าดบั ดงัน้ี 

 1.  ประชาการและกลุ่มตวัอยา่ง 
 2.  เคร่ืองมือท่ีใชใ้นการวจิยั 
 3.  การสร้างเคร่ืองมือในการวจิยั 
 4.  การเก็บรวบรวมขอ้มูล 
 5.  การวเิคราะห์ขอ้มูล 
 6.  การแปลผลขอ้มูล 

 

1.  ประชากรและกลุ่มตัวอย่าง 
 
 1.1  ประชากร คือ นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวง 
วทิยาคม จงัหวดัปทุมธานี จ านวน 15  ห้องเรียน รวม 669 คน  โรงเรียนจดันกัเรียน เขา้ชั้นเรียน  
โดยคละความสามารถทุกหอ้งเรียน 
 1.2  กลุ่มตัวอย่าง คือ นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 จ านวน 1 หอ้งเรียน จ านวน
นกัเรียนทั้งหมด 35 คน โดยกลุ่มตวัอยา่งไดม้าโดยการสุ่มแบบกลุ่ม  

 

2.  เคร่ืองมอืทีใ่ช้ในการวจิัย 
 
 เคร่ืองมือท่ีใชใ้นการวจิยัมี 3 ประเภท ดงัน้ี 
 2.1  แผนการจดัการเรียนรู้ เร่ืองความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์  โดยใชส่ื้อ
ประสมเร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ ประกอบดว้ยโปรแกรม เรขาคณิตพลวตั 
เป็นส่ือหลกั ร่วมกบัส่ือส่ิงพิมพใ์นรูปแบบฝึกเสริมทกัษะ โดยส่ือหลกัใชเ้พื่อประกอบการบรรยาย
ของผูส้อน และเพื่อเป็นส่ือประกอบการท าแบบฝึกทกัษะของผูเ้รียน  จ านวน 12 แผน  
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 2.2  แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน  เร่ืองความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิต
วเิคราะห์จ านวน 1 ฉบบั จ านวน 30 ขอ้ 
 2.3  แบบสอบถามความพึงพอใจของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้  โดยใช้
ส่ือประสม เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์จ านวน 1 ฉบบั 
 

3.  การสร้างเคร่ืองมอืในการวจิัย 
 
 โดยผูว้จิยัไดด้ าเนินการสร้างเคร่ืองมือในการวจิยั ดงัน้ี  
 3.1  การสร้างแผนการจัดกจิกรรมการเรียนรู้คณติศาสตร์โดยใช้ส่ือประสม 
  3.1.1  วเิคราะห์เน้ือหา เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ ออกเป็น 
12 เร่ือง โดยแต่ละเร่ืองใชเ้วลาสอน 1 คาบ เวลา 50 นาที  
  3.1.2  จดัท าสไลด ์โดยใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตั ประกอบการบรรยาย และ
การใชค้  าถามของผูส้อนในแต่ละคาบ 
  3.1.3  จดัท าแบบฝึกเสริมทกัษะ และ ใบงานในแต่ละคาบ โดยการท าแบบฝึกเสริม
ทกัษะ และใบงาน ผูเ้รียนใชโ้ปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือประกอบการศึกษา 
  3.1.4  จดัท าแผนการจดัการเรียนรู้ จ านวน 12 แผน และในแต่ละแผนมีรายละเอียด
เก่ียวกบั หวัขอ้ สาระส าคญั ขั้นตอนการจดัการเรียนการสอน ส่ือการสอน และแนวทางการประเมิน
งานของนกัเรียน โดยแต่ละแผนประกอบดว้ยเน้ือหา ดงัน้ี  

แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   1 เร่ือง ระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   2 เร่ือง การประยกุตร์ะยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี  3 เร่ือง จุดก่ึงกลางระหวา่งจุดบนระนาบสองจุด 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี  4 เร่ือง จุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   5 เร่ือง ความชนัของเส้นตรง 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   6 เร่ือง เส้นขนาน 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   7 เร่ือง เส้นตั้งฉาก 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี  8 เร่ือง การน าไปใช้เก่ียวกบัความชัน เส้นขนาน และ

เส้นตั้งฉาก 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   9 เร่ือง ความสัมพนัธ์า่ึงมีกรา์เป็นเส้นตรง 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   10 เร่ือง ความสัมพนัธ์า่ึงมีกรา์เป็นเส้นตรง (ต่อ) 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   11 เร่ือง สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป 
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แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี   12 เร่ือง ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และ
ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 

 

  3.1.5  น าแผนท่ีสร้างแลว้ ให้อาจารยท่ี์ปรึกษาตรวจสอบ เพื่อปรับปรุงแกไ้ข 
จากนั้น ผูว้จิยัท าการปรับปรุงแกไ้ขตามขอ้เสนอแนะของอาจารยท่ี์ปรึกษา 
  3.1.6  น าแผนการจดัการเรียนรู้ไปใชก้บักลุ่มตวัอยา่งในระหวา่งวนัท่ี 2 - 28 
ธนัวาคม 2556  
 3.2  การสร้างแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 

  ผูว้จิยัสร้างแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนตามกระบวนการสร้าง
เคร่ืองมือวดัโดยทัว่ไป (บุญศรี พรหมมาพนัธ์ุ และนวลเสน่ห์ วงศเ์ชิดธรรม 2545: 221 – 223) 
ดงัรายละเอียดต่อไปน้ี 
  3.2.1  ก าหนดจุดประสงค์การเรียนรู้ ด้านความรู้ เพื่อใช้เป็นเป้าหมายของการ
ทดสอบ และวิเคราะห์ระดบัความคิดของจุดประสงค์การเรียนรู้ พร้อมทั้งก าหนดจ านวนขอ้สอบ
รวมทั้งฉบบัท่ีเหมาะสม ทั้งเวลาท่ีใช้ในการด าเนินการสอบ และก าหนดจ านวนขอ้สอบส าหรับ
จุดประสงคก์ารเรียนรู้แต่ละขอ้ เพื่อจดัท าเป็นตารางวเิคราะห์ขอ้สอบ ดงัรายละเอียดในภาคผนวก 
  3.2.2  เขียนค าถามและตวัเลือกของขอ้สอบแต่ละขอ้ ใหส้อดคลอ้งกบัตาราง
วเิคราะห์ขอ้สอบ 
  3.2.3  น าขอ้สอบทั้งหมดใหอ้าจารยท่ี์ปรึกษาตรวจสอบความตรงเชิงเน้ือหา 
  3.2.4  ยกร่างแบบทดสอบ และน าแบบทดสอบไปทดลองใชก้บันกัเรียนชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี 5 ท่ีเรียนเร่ืองความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์มาแลว้ จากนั้นปรับปรุง
ขอ้สอบท่ีมีค่าความยาก นอ้ยกวา่ 0.20 หรือ มากกวา่ 0.80 และอ านาจจ าแนกนอ้ยกวา่ 0.20 โดยมี
รายละเอียด ดงัน้ี  

 ค่าความยาก   อยูร่ะหวา่ง  0.38 – 0.73 
 ค่าอ านาจจ าแนก  อยูร่ะหวา่ง  0.34 – 0.58 
 ความเท่ียง   อยูร่ะหวา่ง  0.798 – 0.948 

  3.2.5  น าแบบทดสอบท่ีปรับปรุงแลว้ ไปใชส้อบกบันกัเรียนกลุ่มเดิม โดยเวน้
ระยะเวลา 2 สัปดาห์ เพื่อหาค่าคุณภาพของแบบทดสอบ 
  3.2.6  ผูว้จิยัใชแ้บบทดสอบน้ีกบักลุ่มตวัอยา่ง โดยใชเ้ป็นขอ้สอบก่อนเรียน และ
หลงัเรียน ดงัรายละเอียดอยูใ่นภาคผนวก 
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 3.3  การสร้างแบบสอบถามความพงึพอใจ  
  ในการด าเนินการสร้างแบบสอบถามความพึงพอใจของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษา  
ปีท่ี 4 ท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใชส่ื้อประสม เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิต
วเิคราะห์ ผูศึ้กษาไดก้ าหนดขั้นตอนการด าเนินการ ดงัน้ี 
  3.3.1  ก าหนดค าอธิบายรายความพึงพอใจต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใชส่ื้อ
ประสม 
  3.3.2  เขียนขอ้กระทงทั้งหมด 10 ขอ้กระทง โดยใชม้าตรวดัแบบลิเคิร์ท 
  3.3.3  น ามาตรวดัให้อาจารยท่ี์ปรึกษาตรวจสอบและแกไ้ขตามค าแนะน า  
โดยรายละเอียดมาตรวดัอยูใ่นภาคผนวก 
  3.3.4  วเิคราะห์ความพึงพอใจของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้             
โดยก าหนดเกณฑก์ารใหค้ะแนนความพึงพอใจ ดงัน้ี 

ระดบัความพึงพอใจมากท่ีสุด      5 คะแนน 
ระดบัความพึงพอใจมาก  4 คะแนน 
ระดบัความพึงพอใจปานกลาง 3 คะแนน 
ระดบัความพึงพอใจนอ้ย  2 คะแนน 
ระดบัความพึงพอใจนอ้ยท่ีสุด 1 คะแนน 

 
4.  การเกบ็รวบรวมข้อมูล 
 
 ในการวจิยัคร้ังน้ี ผูว้จิยัด าเนินการเก็บรวบรวมขอ้มูลตามล าดบัขั้นตอน ดงัน้ี 
 4.1  ท าการทดสอบก่อนเรียน โดยใชแ้บบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน เร่ือง 
ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ จ านวน 30 ขอ้ ใชเ้วลา 1 ชัว่โมง 30 นาที   
 4.2  ด าเนินการทดลองสอน โดยผูว้ิจยัสอนเองใช้เวลาในการสอน สัปดาห์ละ 3 คาบ  
ตามแผนการจดัการเรียนรู้ท่ีผูว้จิยัสร้างข้ึน  โดยด าเนินการสอน จ านวน  12  แผน รวมทั้งส้ิน12 คาบ
เรียน โดยมีรายละเอียด ดงัน้ี 
  4.2.1  ครูด าเนินการสอนโดยใชส่ื้อประสม โดยแต่ละหน่วยการเรียน ประกอบไป
ดว้ยจุดประสงคก์ารเรียนรู้ สาระการเรียนรู้ ตวัอยา่ง กิจกรรมการเรียนรู้ ส่ือท่ีใชใ้นการจดัการเรียนรู้  
และการวดัและประเมินผลการเรียนรู้  
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  4.2.2  การมอบหมายงาน โดยแต่ละแผนการจดัการเรียนรู้ จะมีใบงาน ใบกิจกรรม 
ใหน้กัเรียนไดป้ฏิบติัในระหวา่งการเรียนการสอน การถาม – ตอบ หรือการใหน้กัเรียนน าเสนอหนา้
ชั้นเรียน เป็นตน้ า่ึงบางแผนการจดัการเรียนรู้อาจจะไม่มีก็ได ้โดยข้ึนอยูก่บัเน้ือหา และระยะเวลา
ในการด าเนินการสอน และในส่วนของการมอบหมายงานใหน้กัเรียนท าเป็นการบา้น ครูจะ
มอบหมายงานเป็นแบบฝึกเสริมทกัษะ   
  4.2.3  การวดัและประเมินผล ในระหวา่งการเรียนการสอน ครูท าการประเมิน
พฤติกรรมการเรียนรู้ และสังเกตการตอบค าถาม การร่วมกิจกรรมในชั้นเรียน และวดัผลจากการท า
แบบฝึกเสริมทกัษะท่ีครูมอบหมายเป็นการบา้น  
 4.3  ท าการทดสอบหลงัเรียนโดยใชแ้บบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน เร่ือง 
ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ จ านวน 30 ขอ้ ใชเ้วลา 1 ชัว่โมง 30 นาที โดยใช้
แบบทดสอบชุดเดิม กบัการทดสอบก่อนเรียน 
 4.4  ท าการวดัความพึงพอใจของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้ส่ือ
ประสม เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ 
 

5.  การวเิคราะห์ข้อมูล 
 

 5.1  ใชค้่าเฉล่ีย ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน ในการวเิคราะห์ขอ้มูล ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
และความพึงพอใจ 
 5.2  ใชส้ถิติทดสอบที ในการเปรียบเทียบค่าเฉล่ียก่อนเรียน และหลงัเรียน  
 5.3  การสรุปผลการประเมินความพึงพอใจ เม่ือไดค่้าเฉล่ียของคะแนนแต่ละขอ้แล้ว 
น ามาเทียบกบัเกณฑก์ารประเมินผล  า่ึงมีการแปลผลตามระดบัค่าเฉล่ียจากอนัตรภาคชั้น  ดงัน้ี 

คะแนนเฉล่ียสูงกวา่  4.50   นกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบัมากท่ีสุด 
คะแนนเฉล่ียระหวา่ง  3.50 – 4.49  นกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบัมาก 
คะแนนเฉล่ียระหวา่ง  2.50 – 3.49 นกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบัปานกลาง 
คะแนนเฉล่ียระหวา่ง 1.50 – 2.49 นกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบันอ้ย 
คะแนนเฉล่ียต ่ากวา่ 1.50  นกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบันอ้ยท่ีสุด 
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บทที่ 4 
ผลการวเิคราะห์ข้อมูล 

 
 

 การวิจยัเร่ือง ผลการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โดยใชส่ื้อประสม เร่ือง ความรู้
เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์  ท่ีมีต่อผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ ของนกัเรียนชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี 4 โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวงวิทยาคม จงัหวดัปทุมธานี ผูว้ิจยัขอเสนอ
ผลการวิจยัโดยแบ่งออกเป็น 3 ประเด็น คือ 1) ผลการวิเคราะห์ขอ้มูลดว้ยสถิติบรรยาย ของตวัแปร
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 2) ผลการวเิคราะห์ขอ้มูลการเปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนก่อนและ
หลงัการจดักิจกรรม และ 3) ผลการวเิคราะห์ขอ้มูลตวัแปรความพึงพอใจ 

 

1. ผลการวเิคราะห์ข้อมูลด้วยสถิติบรรยาย ของตัวแปรผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
 
 การวเิคราะห์ขอ้มูลเบ้ืองตน้น้ี เพื่ออธิบายลกัษณะการแจกแจงของตวัแปรผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียน ของนกัเรียนกลุ่มตวัอยา่ง 35 คน ผลการวเิคราะห์ขอ้มูล พบวา่ 
 พสัิย พบวา่คะแนนก่อนเรียนมีคะแนนต ่าสุดคือ 4 คะแนน และคะแนนสูงสุดคือ 11 
คะแนน มีพิสัยเท่ากบั 7.00 ส่วนคะแนนหลงัเรียน มีคะแนนต ่าสุดคือ 22 คะแนน และคะแนนสูงสุด
คือ 30 คะแนน มีพิสัยเท่ากบั 8.00 
 ค่าเฉลีย่ และ สัมประสิทธ์ิของการกระจาย พบวา่ค่าเฉล่ียของคะแนนหลงัเรียน 
 6024X . สูงกวา่ประมาณ 3 เท่าของคะแนนก่อนเรียน  407X . ส่วนค่าสัมประสิทธ์ิการ
กระจาย พบวา่คะแนนก่อนเรียน  2360CV .  มีความแตกต่างกนัมากกวา่คะแนนหลงัเรียน 
 0760CV . แสดงวา่คะแนนก่อนเรียนมีการกระจายมากกวา่คะแนนหลงัเรียน 
 ความเบ้ และ ความโด่ง พบวา่คะแนนก่อนเรียน มีค่าความเบเ้ป็นลบ กราฟของขอ้มูล
จึงเบไ้ปทางซา้ย ส่วนค่าความโด่ง มีค่าเป็นลบ กราฟของขอ้มูลจึงมีความโด่งนอ้ยกวา่ปกติ และ
คะแนนหลงัเรียน มีค่าความเบเ้ป็นบวก กราฟของขอ้มูลจึงเบไ้ปทางขวา ส่วนค่าความโด่ง มีค่าเป็น
บวก กราฟของขอ้มูลจึงมีความโด่งมากกวา่ปกติ 
รายละเอียดแสดงในตารางท่ี 4.1 
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ตารางท่ี 4.1  ผลการวเิคราะห์ขอ้มูลดว้ยสถิติบรรยาย ของตวัแปรผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
 

ตวัแปร ค่าเฉล่ีย 
ส่วนเบ่ียงเบน
มาตรฐาน 

สมัประสิทธ์ิของ
การกระจาย 

ความเบ ้ ความโด่ง 
คะแนน
สูงสุด 

คะแนน
ต ่าสุด 

ก่อนเรียน 7.40 1.752 0.236 -0.06678 -0.547208 11 4 
หลงัเรียน 24.60 1.882 0.076 0.9864148 0.7421 30 22 

 

2.  การเปรียบเทยีบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนก่อนและหลงัการจัดกจิกรรม 
 
 การวิเคราะห์ขอ้มูลน้ี มีจุดมุ่งหมายเพื่อทดสอบสมมติฐานการวิจยัว่า “ นักเรียนชั้น
มัธยมศึกษาปีท่ี 4 ท่ีเรียนโดยการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้ส่ือประสม สาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนหลงัเรียน 
สูงกวา่ก่อนเรียน อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติ ท่ี  0.05 ”   
 จากการวิเคราะห์ขอ้มูล พบวา่ ค่าเฉล่ียผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนหลงัการจดักิจกรรมสูง
กว่าค่าเฉล่ียผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนก่อนการจัดกิจกรรม อย่างมีนัยส าคัญทางสถิติท่ี 0.05 
รายละเอียดแสดงในตารางท่ี 4.2 
 

ตารางท่ี 4.2   ผลการการเปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ ก่อนและหลงัการจดั 
กิจกรรมการเรียนรู้ โดยใชส่ื้อประสม เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิต
วเิคราะห์ 

 

ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตร์ 

ค่าเฉล่ีย 
ส่วนเบ่ียงเบน
มาตรฐาน 

ค่าเฉล่ีย
ผลต่าง 

t df p 

ก่อนการจดักิจกรรม 7.40 1.75     
หลงัการจดักิจกรรม 24.60 1.88     
ผลต่าง   -17.20 42.209 34 .000* 

 

* มีนยัส าคญัท่ี.05    
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3.  การวเิคราะห์ข้อมูลตัวแปรความพงึพอใจ 
 

 การวเิคราะห์ขอ้มูลความพึงพอใจของนกัเรียน ท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้
ส่ือประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์       โดยใช้
สถิติค่าเฉล่ีย และส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน  ผลการวเิคราะห์พบวา่ นกัเรียนมีความพึงพอใจระดบัมาก 
 174X . และไม่มีขอ้ใดเลยท่ีมีความพึงพอใจนอ้ยท่ีสุด  เม่ือพิจารณาเป็นรายขอ้ความ ตาม
ค่าเฉล่ียจากมากไปนอ้ย สามารถสรุปไดด้งัน้ี  
 นกัเรียนมีความมีความสุข สนุกสนานในการเรียนโดยใช้ส่ือประสม ประกอบการจดั
กิจกรรมการเรียนการสอน ระดบัมากท่ีสุด  344X . โดยนกัเรียนมากกวา่คร่ึงหน่ึง (54.3%)  มี
ความพึงพอใจมากท่ีสุด  
 รองลงมา ได้แก่กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้ส่ือประสม ช่วยให้นักเรียนไดคิ้ด 
วิเคราะห์และสร้างสรรคผ์ลงานใหม่ และ กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสมมีประโยชน์
ต่อการเรียนรู้ของนกัเรียน ในระดบัมาก โดยมีค่าเฉล่ียเท่ากนั 264X . ทั้งสองขอ้ โดยนกัเรียน
มากกวา่หน่ึงในสาม (37.1% และ 34.3% ตามล าดบั)  มีความพึงพอใจมากท่ีสุด  
 ส่วนประเด็นของนกัเรียนชอบกิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้ส่ือประสม กิจกรรม
การเรียนการสอนโดยใช้ส่ือประสม  เป็นกิจกรรมท่ีง่ายต่อการปฏิบติั และ กิจกรรมการเรียนการ
สอนโดยใชส่ื้อประสม เป็นกิจกรรมท่ีน่าสนใจ ไม่น่าเบ่ือ นกัเรียนมีความพึงพอใจระดบัมาก โดยมี
ค่าเฉล่ียเท่ากัน  234X . ทั้ งสามข้อ โดยนักเรียนมากกว่าหน่ึงในสาม (34.3%, 37.1% และ 
40.0% ตามล าดบั)  มีความพึงพอใจมากท่ีสุด 

 มีเพียง 2 ขอ้เท่านั้น ท่ีนกัเรียนมีความพึงพอใจระดบัปานกลาง คือ นกัเรียนมีส่วนร่วม
ในการก าหนดวิธีและเกณฑ์การวดัผลและประเมินผล  943X . โดยนกัเรียนมากกว่าหน่ึงใน
สาม (31.14%)  มีความพึงพอใจมากท่ีสุด รายละเอียดแสดงในตารางท่ี 4.3 
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ตารางท่ี 4.3   ผลการวเิคราะห์ขอ้มูลตวัแปรความพึงพอใจ ท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ 
โดยใชส่ื้อประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบั 
เรขาคณิตวเิคราะห์ 

 

รายการท่ีประเมิน 
ความพึงพอใจ (n, %) 

X  S.D. แปลผล มาก 
ท่ีสุด 

มาก ปาน
กลาง 

นอ้ย นอ้ย 
ท่ีสุด 

1. นกัเรียนชอบกิจกรรมการ
เรียนการสอนโดยใชส่ื้อ
ประสม 

12 
34.3 

19 
54.3 

4 
11.4 

0 
0.0 

0 
0.0 

4.23 .646 มาก 

2. นกัเรียนมีความสุข 
สนุกสนานในการเรียนโดยใช้
ส่ือประสม ประกอบการจดั
กิจกรรมการเรียนการสอน 

19 
54.3 

10 
28.6 

5 
14.3 

1 
2.9 

0 
0.0 

4.34 .838 
มาก
ท่ีสุด 

3. นกัเรียนชอบใชส่ื้อประสม
ในการศึกษาหาความรู้ดว้ย
ตนเอง 

11 
31.4 

20 
57.1 

3 
8.6 

1 
2.9 

0 
0.0 

4.17 7.07 มาก 

4. กิจกรรมการเรียนการสอน
โดยใชส่ื้อประสม  เป็น
กิจกรรมท่ีง่ายต่อการปฏิบติั 

13 
37.1 

17 
48.6 

5 
14.3 

0 
0.0 

0 
0. 

4.23 .690 มาก 

5. กิจกรรมการเรียนการสอน
โดยใชส่ื้อประสม เป็นกิจกรรม
ท่ีน่าสนใจ ไม่น่าเบ่ือ 

14 
40.0 

15 
42.9 

6 
17.1 

0 
0.0 

0 
0.0 

4.23 .731 มาก 

6. กิจกรรมการเรียนการสอน
โดยใชส่ื้อประสม ช่วยให้
นกัเรียนไดคิ้ด วเิคราะห์ และ
สร้างสรรคผ์ลงานใหม่ 

13 
37.1 

19 
54.3 

2 
5.7 

1 
2.9 

0 
0.0 

4.26 .701 มาก 

7. กิจกรรมการเรียนการสอน
โดยใชส่ื้อประสมมีประโยชน์
ต่อการเรียนรู้ของนกัเรียน 

12 
34.3 

20 
57.1 

3 
8.6 

0 
0.0 

0 
0.0 

4.26 .611 มาก 
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ตารางท่ี 4.3 (ต่อ) 
 

รายการท่ีประเมิน 
ความพึงพอใจ (n, %) 

X  S.D. แปลผล มาก 
ท่ีสุด 

มาก ปาน
กลาง 

นอ้ย นอ้ย 
ท่ีสุด 

8. ส่ือประสมท่ีใชป้ระกอบ 
การจดัการเรียนการสอนมี
ความทนัสมยั เร้าความสนใจ 
และส่งเสริมการเรียนรู้ 

11 
31.4 

18 
51.4 

6 
17.1 

0 
0.0 

0 
0.0 

4.14 .692 มาก 

9. เปิดโอกาสใหน้กัเรียนมี
ส่วนร่วมในการใชส่ื้อประสม
ในการเรียนการสอน 

10 
28.6 

16 
45.7 

6 
17.1 

3 
8.6 

0 
0.0 

3.94 .906 มาก 

10. นกัเรียนมีส่วนร่วมในการ
ก าหนดวธีิและเกณฑก์าร
วดัผลและประเมินผล 

11 
31.4 

11 
31.4 

13 
37.1 

0 
0.0 

0 
0.0 

3.94 .838 
ปาน
กลาง 

ค่าเฉล่ียรวม      4.17 .483 มาก 
 

 สรุปไดว้า่นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 มีความพึงพอใจต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้
โดยใชส่ื้อประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ใน
พึงพอใจมาก  
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บทที ่5 

สรุปการวจิัย อภิปรายผล และข้อเสนอแนะ 
 
 
 การศึกษาวิจัยคร้ังน้ี มีวตัถุประสงค์  เพื่อเปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตร์ ก่อนและหลงัการจดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใชส่ื้อประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4   และ เพื่อศึกษา
ความพึงพอใจของนกัเรียน ท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้ส่ือประสม ผูว้ิจยัขอสรุปการ
วจิยั อภิปรายผล และขอ้เสนอแนะตามล าดบั ดงัน้ี 
 

1.  สรุปการวจิัย 
 
 1.1  กลุ่มตัวอย่าง ไดม้าโดยการสุ่มแบบกลุ่ม จากประชากร คือ นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษา
ปีท่ี 4 จ านวน 1 หอ้งเรียน จ านวนนกัเรียนทั้งหมด 35 คน  
 1.2  เคร่ืองมือทีใ่ช้ในการวจัิย  ประกอบดว้ย  แผนการจดัการเรียนรู้ เร่ือง ความรู้
เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ โดยใชส่ื้อประสม แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวชิา
คณิตศาสตร์  แบบสอบถามความพึงพอใจต่อกิจกรรมการเรียนรู้ 
 1.3  การเกบ็รวบรวมข้อมูล  ผูว้จิยัไดด้ าเนินการทดลองและเก็บรวบรวมขอ้มูล  ดงัน้ี 
  1.3.1  ทดสอบก่อนเรียนกบันกัเรียนกลุ่มตวัอยา่ง จ านวน 35 คน ดว้ย แบบทดสอบ
วดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนก่อนเรียน เร่ืองความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ ท่ีผูว้จิยัสร้าง
ข้ึน เป็นแบบทดสอบแบบเลือกตอบ 4 ตวัเลือก จ านวน 30 ขอ้ ใชเ้วลาสอบ 1 ชัว่โมง 30 นาที 
  1.3.2  ด าเนินการสอนนกัเรียนกลุ่มตวัอยา่งตามแผนการจดัการเรียนรู้ ท่ีผูว้จิยัสร้าง
ข้ึน โดยในแต่ละแผนไดน้ าส่ือประสมเขา้เป็นส่วนหน่ึงของการจดักิจกรรมการเรียนรู้               
จ  านวน 12 แผน รวมเวลาทั้งหมด 12 คาบเรียน 
  1.3.3  เม่ือเสร็จส้ินการสอนกลุ่มตวัอยา่งครบทั้ง 12 คาบเรียนแลว้ ใหน้กัเรียนกลุ่ม
ตวัอยา่งท าแบบทดสอบหลงัเรียนฉบบัเดียวกบัการทดสอบก่อนเรียน  
  1.3.4  ให้นักเรียนกลุ่มตวัอย่างท าแบบสอบถามความพึงพอใจต่อกิจกรรมการ
เรียนรู้ท่ีผูว้จิยัสร้างข้ึน ใชเ้วลาในการตอบแบบสอบถาม 10 นาที  
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 1.4  การวเิคราะห์ข้อมูล 
  ใชค้่าเฉล่ีย ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน และการทดสอบค่าที 
  1.4.1  ผลการวิจัย 

1)  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ ก่อนและหลงัการ
จดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใชส่ื้อประสม พบวา่ ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนหลงัเรียนสูงกวา่ก่อนเรียน
อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั .05  เม่ือพิจารณารายละเอียด พบวา่คะแนนทดสอบ ก่อนการจดั
กิจกรรม (X = 7.40, t = 24.98) และคะแนนทดสอบหลงัการจดักิจกรรม (X = 24.60, t = 77.38)  

2)  ผลการประเมินความพึงพอใจของนักเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการ
เรียนรู้โดยใช้ส่ือประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองต้นเก่ียวกับเรขาคณิต
วิเคราะห์ในภาพรวม มีระดบัพึงพอใจมาก ( X = 4.17)  และไม่มีขอ้ใดเลยท่ีมีระดบัความพึงพอใจ
ระดบันอ้ยท่ีสุด นกัเรียนมากกวา่คร่ึงหน่ึง (54.3%) มีความมีความสุข สนุกสนานในการเรียนโดยใช้
ส่ือประสม ประกอบการจดักิจกรรมการเรียนการสอน ในระดบัมากท่ีสุด (X = 4.34)   

รองลงมา นกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบัมาก ในการจดักิจกรรมการเรียน
การสอนโดยใช้ส่ือประสม ท่ีช่วยให้นักเรียนได้คิด วิเคราะห์ และสร้างสรรค์ผลงานใหม่ และ
กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้ส่ือประสมมีประโยชน์ต่อการเรียนรู้ของนกัเรียน ซ่ึงมีค่าเฉล่ีย
เท่ากนั (X = 4.26) และ ประเด็นท่ีนกัเรียนมีความพึงพอใจในระดบัมาก โดยมีค่าเฉล่ียเท่ากนั (X = 
4.23) ทั้งสามขอ้ คือ  ชอบกิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสม กิจกรรมการเรียนการสอน
โดยใช้ส่ือประสม  เป็นกิจกรรมท่ีง่ายต่อการปฏิบติั และ กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้ส่ือ
ประสม เป็นกิจกรรมท่ีน่าสนใจ ไม่น่าเบ่ือ  

 

2.  อภิปรายผล  
 
 การศึกษาวิจยัเร่ืองผลการจดักิจกรรมการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โดยใช้ส่ือประสม เร่ือง 
ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์  ท่ีมีต่อผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ และความพึง
พอใจต่อการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4  มีประเด็นส าคัญน ามา
อภิปรายผล ไดด้งัน้ี 
 2.1  ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์ เป็นไปตามสมมุติฐานการวิจยัท่ีไดต้ั้งไวว้า่  “ 
นกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4  ท่ีเรียนโดยการจดักิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้ส่ือประสม สาระการ
เรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนหลงั
เรียน สูงกวา่ก่อนเรียน อยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติ ท่ีระดบั  0.05 ” เน่ืองจากพบวา่ คะแนนเฉล่ียหลงั
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การจดักิจกรรม  ( X = 24.60, SD.= 1.88)  สูงกวา่ก่อนจดักิจกรรม (X = 7.40, SD. = 1.752) อยา่งมี
นยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั .05 แสดงให้เห็นวา่การเรียนวิชาเรขาคณิตวิเคราะห์ ท่ีใช ้ส่ือประสมเป็น
เคร่ืองมือในการจดักิจกรรมการเรียนการสอน ท าให้มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนสูงข้ึนได้จริง ซ่ึง
สอดคลอ้งกบัผลการวิจยัของ รัตติยา อริยวงศ ์(2552) กาญจนี บ่อสุวรรณ (2553) ประจวบ ศรีภิลา 
(2554) ธนวิทย์ ธารน ้ าทิพย์ (2555) และ ประสิทธ์ิ สุดทอง (2555) ได้ท าการวิจยัในการพัฒนา
กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้ส่ือประสมในการสอนวิชาคณิตศาสตร์ โดยใช้โปรแกรม
เรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั ซ่ึงพบว่า ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร์หลงัเรียนสูงกว่าก่อน
เรียนอยา่งมีนยัส าคญัทางสถิติท่ีระดบั.05  
  การจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใชส่ื้อประสม สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ท่ีผูว้ิจยัได้
สร้างข้ึน  เพื่อใชใ้นการวิจยัคร้ังน้ีมีจุดมุ่งหมายเพื่อให้นกัเรียนไดเ้ขา้ถึงเน้ือหาของการเรียนไดอ้ยา่ง
มีประสิทธิภาพ ไม่เพียงแต่การใชก้ระดานด า และต าราเรียนเป็นส่ือการสอนเท่านั้น แต่ยงัมุ่งเนน้ให้
นกัเรียนไดเ้ห็นภาพการเคล่ือนท่ี การเคล่ือนไหวไดอ้ยา่งชดัเจนนกัเรียนไดฝึ้กปฏิบติัจากส่ือท่ีอยู่ใน
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ซ่ึงเป็นกิจกรรมท่ีได้น าเอาเทคนิควิธีการและวสัดุอุปกรณ์มา
ประยุกต์ใช้ในการออกแบบกิจกรรมการเรียนรู้ท าให้การเรียนการสอนมีประสิทธิภาพมากยิ่งข้ึน 
จ านวนแผนการสอนทั้ง 12 แผน ซ่ึงใชเ้วลาในการจดักิจกรรมเพียงคาบละ 50 นาที ซ่ึงเป็นเวลาท่ีไม่
น้อยและไม่มากเกินไปส าหรับการจดักิจกรรม และจ านวนแผนการเรียนการสอนก็ไม่มากไปนกั 
ส าหรับการใชส่ื้อประสมเป็นเคร่ืองมือในการเรียนการสอน  
 2.2  ความพึงพอใจของนักเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้ส่ือประสม
สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ผลการวดัความพึงพอใจของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้
ในภาพรวมมีความพึงพอใจมาก ( X = 4.17) โดยนกัเรียนส่วนใหญ่ มีความสุข สนุกสนานในการ
เรียนโดยใช้ส่ือประสม ประกอบการจดักิจกรรมการเรียนการสอน ( X = 4.34) รองลงมาได้แก่
กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้ส่ือประสม ช่วยให้นักเรียนได้คิด วิเคราะห์ และสร้างสรรค์
ผลงานใหม่ และกิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสมมีประโยชน์ต่อการเรียนรู้ของนกัเรียน
เท่ากนั (X = 4.26) ตามล าดบั 
  แสดงให้เห็นว่าการจดักิจกรรมการเรียนการสอนเร่ืองความรู้เบ้ืองต้นเก่ียวกับ
เรขาคณิตวิเคราะห์ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4  มีความพึงพอใจต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้
โดยใช้ส่ือประสม ซ่ึงสอดคล้องกบัแนวคิดของ เอกวิทย ์แก้วประดิษฐ์ (2545: 249) กล่าวว่าส่ือ
ประสม เป็นการรวบรวมการท างานของส่ือท่ีมีคุณลกัษณะหลายอย่างเขา้ดว้ยกนัหรือหมายถึงส่ือ
หลายชนิดท่ีน ามาใชร่้วมกนัอยา่งมีระบบสัมพนัธ์กนั เพื่อช่วยในการถ่ายทอดเน้ือหาสาระโดยส่ือ
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แต่ละชนิดท่ีน ามาใชต้อ้งมีความสัมพนัธ์สนบัสนุนซ่ึงกนัและกนั การใชส่ื้อประสมเป็นการใช้ส่ือ
ตั้งแต่สองชนิดข้ึนไปเพื่อช่วยใหผู้เ้รียนหรือผูรั้บสารเกิดความรู้ความเขา้ใจดีข้ึน 
  นอกจากนั้นยงัสอดคลอ้งกบัแนวคิดของ วรวิทย ์นิเทศศิลป์ (2551: 23) ท่ีกล่าวถึง 
ส่ือประสม วา่เป็นการน าส่ือท่ีหลากหลายท่ีมีความสัมพนัธ์กนั โดยส่ือแต่ละชนิดใชไ้ดดี้แตกต่างกนั
ไป ส่ือท่ีดีจะช่วยให้ตวัผูเ้รียนมีประสบการณ์จากประสาทสัมผสัท่ีผสมผสานกนั อยา่งไรก็ตามการ
ด าเนินงานกิจกรรมการเรียนการสอนนั้นความพึงพอใจเป็นส่ิงส าคญัท่ีจะกระตุน้ให้ผูเ้รียนท างานท่ี
ไดรั้บมอบหมายหรือตอ้งการปฏิบติัให้บรรลุตามวตัถุประสงค์ครูผูส้อนซ่ึงในปัจจุบนัเป็นเพียงผู ้
อ  านวยความสะดวกหรือให้ค  าแนะน าปรึกษาการท าให้ผู ้เรียนเกิดความรู้สึกพึงพอใจในการ
ปฏิบติังาน ครูผูส้อนตอ้งค านึงถึงแนวคิดพื้นฐานท่ีมีความแตกต่างกนัใน 2 ลกัษณะดงัน้ี คือ ความ 
พึงพอใจน าไปสู่การปฏิบติัการตอบสนองความตอ้งการผูป้ฏิบติังานจนเกิดความพึงพอใจซ่ึงจะท า
ให้เกิดแรงจูงใจในการเพิ่มประสิทธิภาพการท างานท่ีสูงกวา่ผูท่ี้ไม่ไดรั้บการตอบสนอง และ ความ
พึงพอใจน าไปสู่การกระตุน้การเสริมแรงเป็นแรงบลัดาลใจเพื่อใหผู้ไ้ดรั้บจากการกระตุน้ ดว้ยวธีิการ
หรือเทคนิคต่างๆไดรั้บความพึงพอใจอยา่งต่อเน่ืองและอยากปฏิบติั เพื่อตอบสนองการเสริมแรงใน
เชิงบวก ก่อใหเ้กิดผลสัมฤทธ์ิของการปฏิบติังานใดๆได ้ 
  ผลการวิจัย น้ีสอดคล้องกับงานวิจัยของ รัตติยา อริยวงศ์  (2552) กาญจนี    
บ่อสุวรรณ (2553) ประจวบ ศรีภิลา (2554) ธนวิทย์ ธารน ้ าทิพย์ (2555) และ ประสิทธ์ิ สุดทอง 
(2555) ท่ีไดท้  าการวิจยัในการพฒันากิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสม โดยใชโ้ปรแกรม
เรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั ในการสอนวิชาคณิตศาสตร์ ซ่ึงผลการวิจยั พบว่า นกัเรียนท่ีเขา้ร่วม
กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสม มีความพึงพอใจอยูใ่นระดบัมาก จึงเป็นการช้ีให้เห็นวา่
การใช้ส่ือประสมในการจดัการเรียนการสอนควรพฒันากิจกรรมให้มีความหลากหลาย เพราะวิชา
คณิตศาสตร์เป็นวิชาท่ีน่าเบ่ือ การใช้ส่ือการสอนท่ีให้ความสนุกสนานจะท าให้นัก เรียนเกิดการ
พฒันาความรู้ไดดี้ยิง่ข้ึน   
 

3.  ข้อเสนอแนะ 
 
 3.1  ข้อเสนอแนะในการการน าผลการวจัิยไปใช้ 
  3.1.1  การสร้างและการใช้ส่ือการเรียนรู้ โดยใช้โปรแกรมเรขาคณิตพลวตั  ครู
จะตอ้งมีความช านาญในการสร้างและใช้โปรแกรมเป็นอยา่งดี การน าเสนอส่ือการสอนหรือเลือก
กิจกรรมการสอน ตอ้งเหมาะสมกบัเน้ือหา โดยเฉพาะเน้ือหาท่ีเป็นนามธรรม ตอ้งสามารถส่ือให้
นกัเรียนมองเห็นเป็นรูปธรรม เพื่อใหน้กัเรียนเกิดความสนใจและเขา้ใจไดง่้าย 
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  3.1.2  ในการจดักิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร์โดยใชส่ื้อประสม โดยใช้
โปรแกรมเรขาคณิตพลวตัเป็นส่ือหลกั เป็นการสอนท่ีตอ้งเน้นผูเ้รียนเป็นส าคญั ให้นกัเรียนไดล้ง
มือท ากิจกรรมดว้ยตนเอง ดงันั้น ครูจึงควรดูแลนกัเรียนอย่างใกลชิ้ดและทัว่ถึงกนัทุกคน เพื่อให้
ค  าแนะน าและตอบค าถามท่ีนกัเรียนเกิดความสงสัยจากการใชโ้ปรแกรม 
 3.2  ข้อเสนอแนะในการศึกษาคร้ังต่อไป 
  ควรมีการสร้างและพฒันากิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้ส่ือประสม ท่ีใช้โปรแกรม
เรขาคณิตพลวตั เป็นส่ือหลกั ในเน้ือหาคณิตศาสตร์เร่ืองอ่ืนๆและระดบัชั้นอ่ืนๆ เพื่อจะไดน้ าไปใช้
เป็นส่ือประกอบการเรียนการสอน และเพื่อส่งเสริมการจดัการศึกษาให้แก่กลุ่มเป้าหมายอ่ืนๆ ใน
การจดัการศึกษาต่อไป 
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ภาคผนวก 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



59 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ก 
แผนผงัการออกขอ้สอบ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ 
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แผนผงัการออกข้อสอบ  เร่ือง ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบัเรขาคณติวเิคราะห์ 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม 2   รหัสวชิา ค 31202 

ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4   ภาคเรียนที ่2    จ านวน 30  ข้อ       เวลา 100 นาที 
 

การวเิคราะห์จุดประสงค์การเรียนรู้ เพือ่สร้างแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
 

เนือ้หา / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ความรู้ / 
ความจ า 

ความ 
เข้าใจ 

การ 
น าไปใช้ 

การ 
วเิคราะห์ 

รวม 

1. ระยะทางระหว่างจุดสองจุด 
1.1 หาระยะทางระหวา่งจุดสองจุดได ้
1.2 น าความรู้เร่ืองการหาระยะทาง

ระหวา่งจุดสองจุดไปใชแ้กโ้จทย์
ปัญหาได ้ 

 
1 
 

 
1 
 

 
1 
1 

 
1 
 

 
3 
2 

2. จุดกึง่กลางระหว่างจุดสองจุด 
2.1 หาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุดได ้
2.2 เม่ือก าหนดจุดก่ึงกลาง และจุดปลาย

หน่ึงจุดสามารถหาจุดปลายอีกจุด
หน่ึงได ้

2.3 น าความรู้เร่ืองการหาจุดก่ึงกลาง
ระหวา่งจุดสองจุดไปใชแ้กโ้จทย์
ปัญหาได ้

 
1 
 
 

 
 

2 
 

 
 
 
 
 

1 

  
1 
2 
 
 

1 
 

3. ความชันของเส้นตรง 
3.1 หาความชนัของเส้นตรงได ้เม่ือ

ก าหนดพิกดัของจุด 2 จุด บน
เส้นตรงเส้นหน่ึงให้ 

3.2 น าความรู้เร่ืองความชนัของเส้นตรง
ไปใชแ้กโ้จทยปั์ญหาได ้

 
1 
 

 
 
 
 

1 

 
1 
 
 

1 

 
 
 
 

1 

 
2 
 
 

3 

4. เส้นขนาน 
4.1 หาความชนัของเส้นตรงท่ีขนานกนั

ได ้

  
1 
 

 
1 

  
1 
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เนือ้หา / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ความรู้ / 
ความจ า 

ความ 
เข้าใจ 

การ 
น าไปใช้ 

การ 
วเิคราะห์ 

รวม 

4.2 น าความรู้เร่ืองเส้นขนานไปใชแ้ก้
โจทยปั์ญหาได ้

1 
 

5. เส้นตั้งฉาก 
5.1 หาความชนัของเส้นตรงท่ีตั้งฉากกนั

ได ้
5.2 น าความรู้เร่ืองเส้นตั้งฉากไปใชแ้ก้

โจทยปั์ญหาได ้

  
1 

 
1 

 
 
 

1 

 
2 
 

1 

6. สมการเส้นตรง 
6.1 หาสมการของเส้นตรงได ้ เม่ือบอก

พิกดัของจุดบนเส้นตรงให ้1 จุด 
และบอกความชนัของเส้นตรงให้ 

6.2 หาสมการของเส้นตรงในรูปแบบ
ต่างๆไดห้าจุดตดัของเส้นตรงจาก
สมการท่ีก าหนดใหไ้ด ้

  
1 
 
 

2 

 
 
 
 

2 

 
 
 
 

2 

 
1 
 
 
6 

7. ระยะห่างระหว่างจุดกบัเส้นตรง 
หาระยะห่างระหวา่งจุดกบัเส้นตรงได ้
เม่ือบอกสมการเส้นตรง และบอกพิกดั
ของจุดๆหน่ึงให้ 

  
1 

 
1 

  
2 

8. ระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่ขนาน 
หาระยะห่างระหวา่งเส้นคู่ขนานได ้เม่ือ
บอกสมการของเส้นตรงท่ีขนานกนั 2 
เส้นให ้

  
1 

 
1 

  
2 

รวม 3 11 11 5 30 
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ภาคผนวก  ข 
แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  



63 

 

 แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน 
รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม 2       รหัสวชิา ค31202       
เร่ือง ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบัเรขาคณติวเิคราะห์     ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 
โรงเรียนธรรมศาสตร์คลองหลวงวทิยาคม    อ าเภอคลองหลวง  จังหวดัปทุมธานี 

 
ค าช้ีแจง 

1. แบบทดสอบชุดน้ีเป็นแบบทดสอบแบบเลือกตอบจ ำนวน 30 ขอ้ 30 คะแนน ใชเ้วลำ 
100 นำที 

2. เขียนช่ือ – สกุล เลขท่ี ชั้นของนกัเรียนลงในกระดำษค ำตอบใหช้ดัเจน 
3. ใหเ้ลือกค ำตอบท่ีถูกตอ้งท่ีสุด จำกตวัเลือก ก – ง เพียงขอ้เดียวเท่ำนั้น โดยท ำ

เคร่ืองหมำย     ลงใน    ของกระดำษค ำตอบให้ตรงกบัตวัเลือกท่ีตอ้งกำร 
 
ตัวอย่าง  เม่ือตอ้งกำรเลือก ง ใหท้  ำดงัน้ี 
   

ข้อ ก. ข. ค. ง. 

1.     
 

เม่ือตอ้งกำรเปล่ียนค ำตอบจำกขอ้ ง  เป็นขอ้ ก  ใหท้  ำดงัน้ี 
 

ข้อ ก. ข. ค. ง. 

1.     
 

4.  หำ้มขีดเขียน หรือท ำเคร่ืองหมำยใดๆ ลงในแบบทดสอบชุดน้ี 
5.  ตรวจสอบควำมเรียบร้อยก่อนส่งกระดำษค ำตอบและแบบทดสอบคืนกรรมกำรก ำกบั

หอ้งสอบ 
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แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน 
รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม 2       รหัสวชิา ค31202       
เร่ือง ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบัเรขาคณติวเิคราะห์     ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 
 

 

1. ระยะทำงระหวำ่งจุด A(-2, 4) และ B(10, 4) 
เท่ำกบัก่ีหน่วย 

ก. 6   ข.   8  
ค. 10   ง.   12 
 

2. ถำ้ระยะระหวำ่งจุด A( -1, 3) และ  B(11, m) 
เท่ำกบั 13 หน่วย แลว้ค่ำของ m ตรงกบัขอ้ใด 

ก. -2,  8  ข.   2,  -8  
ค. 0,  1  ง.   0,  -1 

 

3. ก ำหนดให้ 
AB เป็นระยะทำงระหวำ่งจุด (2, -5)                             
และ B(-1, -1) 
CD เป็นระยะทำงระหวำ่งจุด ),( 022C             
และ ),( 232D   
แลว้ AB + CD เท่ำกบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

ก. 8   ข.   9  
ค. 10   ง.   11 

  

4. ถำ้รูปสำมเหล่ียมรูปหน่ึงมีจุด A(-5, -1),  B(2, 3) 
และ C(3, -2) เป็นจุดยอดของรูปสำมเหล่ียม 
ABC แลว้ควำมยำวรอบรูปตรงกบัขอ้ใด 

ก.  2 65 + 26   หน่วย  
ข.  8 13     หน่วย 
ค. 26 + 4 13    หน่วย  
ง.  2 65 + 2 13    หน่วย 

 

 
 
5. วงกลมวงหน่ึงมีจุดศูนยก์ลำงอยูท่ี่ (0, 0) และ

วงกลมวงน้ีผำ่นจุด (3, 4) จงหำควำมยำวของ
เส้นผำ่นศูนยก์ลำงของวงกลมวงน้ี 

ก. 6 หน่วย 
ข. 8 หน่วย    
ค. 10 หน่วย   
ง. 12 หน่วย 

 

6. จุดก่ึงกลำงของเส้นตรงท่ีเช่ือมจุด ระหวำ่งจุด              
(-3, 8) กบั (7, 8) คือจุดในขอ้ใดต่อไปน้ี 

ก. (
2

7 , 8)  ข.   (-5, 8)  

ค. (
2

3 , 8)  ง.   (2, 8) 
 

7. ก ำหนดให ้(4, x) เป็นจุดก่ึงกลำงระหวำ่งจุด         
(-5, 2) และ (13, -6) ค่ำ x  มีค่ำเป็นเท่ำใด 

ก. -1   ข.   -2 
ค. -3   ง.   -4 

 

8. ก ำหนดให ้M เป็นจุดก่ึงกลำงของเส้นตรง AB 
ถำ้ M มีพิกดั (2, 5) และ A มีพิกดั (1, 2) แลว้
พิกดัของจุด B ตรงกบัขอ้ใด 

ก. (3, 8)  ข.   (-3, -8)  
ค. (0, 1)   ง.   (0, -1) 
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Y 

X 

p 
s

 Y  

r 
q 

 
 

9. ถำ้ (-3, 8) และ (8, 3) เป็นจุดปลำยของ
 เส้นผำ่นศูนยก์ลำงของวงกลมวงหน่ึง  แลว้จุด
 ศูนยก์ลำง ของวงกลมน้ีตรงกบัขอ้ใด 

ก. (0, 8)    

ข. (
2
5

, 
2

11
)   

ค. (-3, 0)   

ง. (
2

11
, 

2
5
) 

 

10. ควำมชนัของเส้นตรงท่ีผำ่นจุด (-1, 2) และ        
(3, 8) เท่ำกบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

ก.  5   ข.
   5

1
   

ค. 
2
3

   ง.    1 
 

11. ถำ้เส้นตรงท่ีลำกผำ่นจุด (2, k) และ (5, 6)  

 มีควำมชนัเท่ำกบัเส้นตรงท่ีลำกผำ่นจุด (-2, 1)  

 และ (1, 5) จงหำค่ำ k 

ก. 2    ข.   4 
ค. 6   ง.   8 

 

12. ก ำหนดให้ 

mAB เป็นควำมชนัของเส้นตรงท่ีลำกเช่ือมจุด           
A(-20, -15) กบัจุด B(50, 65) 

mCD เป็นควำมชนัของเส้นตรงท่ีลำกเช่ือมจุด                    
C(2, 5) กบัจุด D(9, 14) 

 ขอ้สรุปใดต่อไปน้ีเป็นจริง 

ก. mAB >  mCD 

ข. mAB =  mCD  

ค. mAB <  mCD  

ง. mAB <  0 
 

 
 

13. จำกรูป เส้นตรงใดมีควำมชนัเป็นบวก 

 

ก. p  

ข. q      

ค. r 

ง. s  
 

 

14. ถำ้จุด A(1, 2),  B(2, k) และ C(3, 4) เป็นจุดบน

เส้นตรงเดียวกนัแลว้ ค่ำ  k  คือขอ้ใด  

ก. 1   ข.   3 
ค. 5   ง.   6 

 

15. เส้นตรงท่ีผำ่นจุด (m, 7) และ (-3, -2) ขนำนกนั

กบัเส้นตรงท่ีผำ่นจุด (3, 2) และ (1, -4) ค่ำของ 

m เท่ำกบัจ ำนวนใด  

ก. -12   ข.    0   

ค. 
10
3

   ง.    -2 

 

16. เส้นตรงท่ีลำกผำ่นจุด A(-9, 1) และ  B(-5, 5)                

จะขนำนกบัเส้นตรงท่ีผำ่นจุดใด 

ก. C(3, 2),    D(2, -5) 
ข. C(1, -2),    D(2, 3) 
ค. C(1, 2),    D(5, 6) 
ง. C(-2, -7),    D(-5, 2) 
 

17. ควำมชนัของเส้นตรง ซ่ึงตั้งฉำกกบัเส้นตรง              

(-3, -5) และ (3, 4) เป็นเท่ำใด 

ก. 
   3

2
  ข.   

3
2
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ค. 
    2

3
  ง.   

2
3

    

 

18. ถำ้เส้นตรงท่ีผำ่นจุด (k, -4) และ (3, 3) ตั้งฉำก 

กบัเส้นตรงท่ีมีควำมชนัเท่ำกบั 
2
5

  แลว้ค่ำของ k 

เท่ำกบัจ ำนวนในขอ้ใดต่อไปน้ี 

ก. -
2
41

  
ข.  

 41
2
    

ค. 
 2

41
  ง.   -

41
2
   

 

19. ถำ้ A(0, -3),  B(2, 5) และ C(-1, -7) เป็นจุด 

สำมจุด ขอ้ใดต่อไปน้ี ถูกตอ้ง 

ก. BCเสน้ตรงไม่ขนำนกบัABเสน้ตรง
   

ข. BCเสน้ตรงตัง้ฉำกกบัABเสน้ตรง  

ค. A,  B,  C อยูบ่นเส้นตรงเดียวกนั 
ง. เส้นตรง AC  มีควำมชนัเท่ำกบั  3  

 

20. สมกำรเส้นตรงท่ีผำ่นจุด (-1, 5) และ ตั้งฉำกกบั

เส้นตรง 3x – 4y + 7 = 0  มีสมกำรตรงกบัขอ้ใด 

ก. 3x + 4y + 11 = 0  

ข. 3x – 4y + 11 = 0 

ค. 4x + 3y + 11 = 0   

ง. 4x + 3y - 11  = 0 
 

21. เส้นตรงท่ีขนำนกบัแกน X และอยูเ่หนือแกน X 

เป็นระยะ 3 หน่วย มีสมกำรตรงกบัขอ้ใด

ต่อไปน้ี 

ก. y – 3 = 0  

ข. y + 3 = 0 

ค. x – 3 = 0  

ง. x + 3 = 0 
 

22. เส้นตรงท่ีมีควำมชนัเท่ำกบั 
4
3

 และตดัแกน  Y        

ท่ีจุด (0,  5) มีสมกำรตรงกบัขอ้ใด 

ก. 3x + 4y + 20 = 0  

ข. 3x - 4y + 20 = 0 

ค. 3x - 4y - 20 = 0     

ง. 3x + 4y - 20 = 0 
 

23. เส้นตรง 2y – 3x = 6 ตดัแกน X ท่ีจุด A และตดั

แกน y ท่ีจุด B พิกดัของจุด A และจุด B คือขอ้

ใดตำมล ำดบั 

ก. (2,  0) และ (0,  3)   
ข. (2,  0) และ (0,  -3) 
ค. (-2,  0) และ (0,  -3) 

ง. (-2,  0) และ (0,  3) 
 

24. จงพิจำรณำขอ้ควำมต่อไปน้ี 

a.  ถำ้เส้นตรง 3kx + 5y + k -2 = 0 ผำ่นจุด (-1, 4) 

 แลว้ k = 7 

b.  เส้นตรงท่ีผำ่นจุด (4, -5) ท่ีขนำนกบัแกน Y                 

 มีระยะตดัแกน  X  เท่ำกบั  4 

c.   เส้นตรง 4x + 2y = 20 กบัเส้นตรง  9x – 3y = 15 

 ตดักนัท่ีจุด (3, 4) 

        ขอ้ใดถูกตอ้ง 

ก. ขอ้ a และ b ถูกตอ้ง   

ข. ขอ้ b และ c ถูกตอ้ง 

ค. ขอ้ b  ถูกตอ้งเพียงขอ้เดียว  

ง. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
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25. กรำฟของสมกำรใดท่ีมีควำมชนัเป็นศูนย ์

ก. x – y  = 0  

ข. x – 5  = 0 

ค. y – 6  = 0   

ง. y + x  = 0 
 

26. จำกรูป  ขอ้ใดเป็นสมกำรของเส้นตรง  L 

 

 

 

 

 

ก. 4x + 3y + 12 = 0  

ข. 4x - 3y - 12  = 0 

ค. 4x + 3y - 12  = 0  

ง. 4x - 3y + 12 = 0 
 

27. ระยะทำงจำกจุด (-2, -3) ไปยงัเส้นตรง                      

8x + 15y -24 = 0 เท่ำกบัก่ีหน่วย 

ก. 5    ข.   8 

ง. 8.5   ง.   17 
28. เส้นตรงท่ีอยูห่่ำงจำกจุด  A(-5, 2) และ  B(-1, 4) 

เป็นระยะทำงเท่ำกนั คือสมกำรในขอ้ใด 

ก. 2y + x = 3    

ข. 2y – x – 9 = 4 

ค. 2x + 3y – 6 = 0   

ง. 2y – 3 = 0 
 

29. ระยะทำงระหวำ่งเส้นตรง
  

1
4
y

3
x

   และ  

0
9

10
4
y

3
x

  เท่ำกบัก่ีหน่วย 

ก. 
15
76

  ข.   
15
71

 

ค. 
15
69

   ง.   
15
58

 
 

30. เส้นตรงท่ีขนำนกบัเส้นตรง 3x  + 4y + 10 = 0 

และอยูห่่ำงเป็น ระยะ 3 หน่วย ตรงกบัขอ้ใด 

ก. 3x + 4y - 5 = 0   
ข. 3x + 4y - 7 = 0 
ค. 3x + 4y + 13 = 0   

ง. 3x + 4y + 5 = 0 

 

 
 
 
 
 
 
 
 

-3 

4 

L 
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เฉลยแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
 

 
 

 
ข้อที ่ ข้อถูก ข้อที ่ ข้อถูก 

1. ง 16. ค 
2. ก 17. ข 
3. ง 18. ค 
4. ก 19. ค 
5. ค 20. ง 
6. ง 21. ก 
7. ข 22. ข 
8. ก 23. ง 
9. ข 24. ข 

10. ค 25. ข 
11. ก 26. ง 
12. ค 27. ก 
13. ก 28. ก 
14. ข 29. ก 
15. ข 30. ก 
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ภาคผนวก  ค 
แผนการจดัการเรียนรู้ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ โดยใช ้ส่ือประสม 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่ 1 เร่ือง  ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม 2 รหัสวชิา ค 31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 
   

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั เส้นตรง  
   และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดได ้
2. น าความรู้เร่ืองการหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดไปแกโ้จทยปั์ญหาได ้

สาระการเรียนรู้ 

ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 

 
 บนเส้นจ านวน ถา้จุด P1 แทนจ านวนจริง x1 และจุด P2 แทนจ านวนจริง x2 ระยะห่างระหวา่งจุด  P1 และ 
P2   คือ ค่าสมบูรณ์ของ  x1 – x2  เขียนแทนดว้ย 21 xx   
ส าหรับจุด 2 จุด P1(x1, y1) และ P2(x2, y1) ใด ๆ ท่ี 21PP    จะไดว้า่ 
 

21PP  ขนานกบัแกน X 21PP  ขนานกบัแกน Y 

 
 
 
 
 
 
 
 
                          

                                    รูป ก. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                 รูป ข. 
 

P1(x1, y1) P2(x2, y2) 

 A(x1, 0) B(x2, 0) 

X 

Y 
A(0, y1) 

B(0, y2) P2(x2,y2) 

P1(x1, y1) 

X 

Y 
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ถา้จุด P1(x1, y1) และ P2(x2, y1) อยูบ่นเส้นตรง  
ซ่ึงขนานกบัแกน X  (ดงัรูป ก.) 

ให ้A และ B เป็นจุดท่ี AP1  และ BP2  ตั้งฉากกบั
แกน X ตามล าดบั  
จะได ้    พิกดัจุด A(x1, 0)      พิกดัจุด B(x2, 0) 
ดงันั้น     AB  =  21 xx   

แต่ 21PP และ AB  เป็นดา้นตรงขา้มของรูป
ส่ีเหล่ียมผนืผา้ BAPP 21  
ดงันั้น        P1P2  =  AB 
นัน่คือ       P1P2  = 21 xx   
 

ถา้จุด P1(x1, y1) และ P2(x1, y2) อยูบ่นเส้นตรง  
ซ่ึงขนานกบัแกน Y  (ดงัรูป ข.) 

ให ้A และ B เป็นจุดท่ี AP1  และ BP2  ตั้งฉาก
กบัแกน Y ตามล าดบั  
จะได ้    พิกดัจุด A(0, y1)      พิกดัจุด B(0, y2) 
ดงันั้น     AB  =  21 yy   

แต่ 21PP และ AB  เป็นดา้นตรงขา้มของรูป
ส่ีเหล่ียมผนืผา้ BAPP 21  
ดงันั้น        P1P2  =  AB 
นัน่คือ       P1P2  = 21 yy   
 

 
 ในกรณีท่ีจุด  111 y,xP  และ  222 yxP ,  อยูบ่นส่วนของเส้นตรง ซ่ึงไม่ขนานกบัแกน X  และไม่
ขนานกบัแกน Y  ดงัรูป ค.  จะหา  P1P2  ไดด้งัน้ี  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Y 

P2(x2, y2) 

Q(x2, y1) P1 (x1, y1) 

X 



72 

 ลากส่วนของเส้นตรง QP1  และ QP2 ใหข้นานกบัแกน  X  และแกน  Y  ตามล าดบั  จุด Q จะมี

พิกดั    เป็น (x2, y1)  และมุม 21QPP  เป็นมุมฉาก  จากทฤษฎีบทของปีทาโกรัส  จะไดว้า่ 
 

จะไดว้า่           P1P2 = 2Q2P2Q1P   

  = 2
2y1y

2
2x1x   

  =    22y1y2
2x1x   

   (เน่ืองจาก 22 aa   เม่ือ a เป็นจ านวนจริงใดๆ) 
    
 นั้นคือ  ถา้  111 y,xP  และ  222 y,xP  เป็นจุดใดๆ จะไดว้า่ ระยะห่างระหวา่งจุด  P1 และ P2  
เขียนแทนดว้ย  21PP  โดยท่ี    

 

21 PP  =    22y1y2
2x1x   

 
 
 

ตัวอย่างที ่1 จงหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดของ A(5, 3) และ B(5, 7) 
วธีิท า  เน่ืองจากส่วนของเส้นตรง  AB  อยูบ่นเส้นตรงขนานกบัแกน Y 
  จะได ้  AB =      21 yy   

     = 73   

  ดงันั้น  AB = 4 
 
ตัวอย่างที ่2 จงหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดของ A(3, -2) และ B(-6, -2) 
วธีิท า  เน่ืองจากส่วนของเส้นตรง  ABอยูบ่นเส้นตรงขนานกบัแกน X 
  จะได ้  CD =      21 xx   

     =  63   

  ดงันั้น  CD = 9 
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ตัวอย่างที ่3 จงหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดของ A(-8, -4) และ B(4, -9) 

วธีิท า  AB   =     22 9448    

    =  
22 512   

    = 25144   
    = 169    
    = 13 
 
ตัวอย่างที ่4 ก าหนดใหจุ้ดของ A(2, -1), B(-3, a)  และ AB   มีความยาว 5 หน่วย จงหา a 

วธีิท า           AB  =    
22 a132    

             5  = 22 )1a(5   
            25 = 25 + (a + 1)2 
      (a + 1)2 = 0  
             a  = -1 
 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

 1.  ครูทบทวนเร่ืองคู่อนัดบั โดยครูก าหนดจุดของคู่อนัดบับน GSP แลว้ใหน้กัเรียนเรียกคู่อนัดบั  
(x, y) ท่ีปรากฏ และครูใชก้ารถามตอบเพื่อใหน้กัเรียนสังเกต 

 2.  จากคู่อนัดบัท่ีก าหนดให ้ครูใหน้กัเรียนพิจารณาจุด A และจุด B จะไดว้า่ เม่ือเขียนส่วนของ
เส้นตรง AB แลว้ ใหน้กัเรียนสังเกตความสัมพนัธ์ของส่วนของเส้นตรง AB  กบัแกน X  วา่ขนานกนั นั้น
คือ  ถา้ส่วนของเส้นตรง AB ขนานกบัแกน  X  นกัเรียนสามารถหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดไดโ้ดยให้
นกัเรียนนบัระยะบนเส้นจ านวนเพื่อหาระยะห่างระหวา่งจุด A และจุด B  และครูก าหนด CD ,EF และ
GH  จากนั้นเรียกช่ือนกัเรียนเป็นรายบุคคลเพื่อหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดท่ีก าหนดให้ 

 
 
 
 
 
 



74 

 
 
 
 
 
 
 
 
   
   
 3.  ครูใหน้กัเรียนพิจารณาค่าของ x บนคู่อนัดบั P1(x1, y1) และ P2(x2, y1) เพื่อสรุปการหา

ระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด เม่ือลากส่วนของเส้นตรงแลว้ขนานกบัแกน X 
 

 
 

  
 
 
 
 
 
 
 
 4.  จากคู่อนัดบัท่ีก าหนดให ้ครูใหน้กัเรียนพิจารณาจุด  M และจุด N จะไดว้า่เม่ือเขียนส่วนของ

เส้นตรง MN แลว้ใหน้กัเรียนสังเกตความสัมพนัธ์ของส่วนของเส้นตรง MN กบัแกน Y วา่ขนานกนั นั้น
คือ  ถา้ส่วนของเส้นตรงขนานกบัแกน Y นกัเรียนสามารถหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดไดโ้ดยใหน้บั
ระยะบนเส้นจ านวนเพื่อหาระยะห่างระหวา่งจุด Mและจุด N  และครูก าหนดMN ,OP ,QR  และ ST  
จากนั้นเรียกช่ือนกัเรียนเป็นรายบุคคลเพื่อหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดท่ีก าหนดให้ 
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 5.  ครูใหน้กัเรียนพิจารณาค่าของ y บนคู่อนัดบั P1(x1, y1) และ P2(x2, y2) เพื่อสรุปการหา

ระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด ท่ีเม่ือลากส่วนของเส้นตรงแลว้ขนานกบัแกน Y 
 

 
   
 6.  ครูใชก้ารถาม - ตอบเก่ียวกบัระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดท่ีไม่ขนานแกน X  และไม่ขนาน

แกน Y โดยใหน้กัเรียนช่วยกนัแกปั้ญหาโดยอาศยัความรู้เร่ืองระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดท่ีขนานแกน X 
ขนานแกน Y และทฤษฎีบทของปีทาโกรัส  
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 7.  ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 และ 2 บนกระดาน โดยครูอธิบายการหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด ใน

กรณีท่ีเส้นตรงขนานกบัแกน X และขนานกบัแกน Y  ซ่ึงในส่วนน้ีครูทบทวนความรู้เร่ืองค่าสัมบูรณ์ เพื่อ
ช่วยในการหาค าตอบดว้ย  จากนั้นครูยกตวัอยา่งท่ี  3  และอธิบายการหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด ใน
กรณีท่ีเส้นตรงไม่ขนานทั้งแกน X และ แกน Y โดยในตวัอยา่งน้ี ครูใชค้  าถามน า เพื่อใหน้กัเรียนน าค่า 
x1,y1 และ x2,y2 จากจุด A และจุด B ท่ีก าหนดให ้ไปแทนในสูตรการหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 
จากนั้นใหน้กัเรียนใชค้วามรู้เร่ืองกรณฑท่ี์สองในการหาค าตอบขั้นสุดทา้ย   จากนั้นครูยกตวัอยา่งท่ี 4  
เป็นการหาค่าของ y2 ท่ีโจทยก์ าหนดให ้เป็นค่า a จากจุด B(-3, a) โดยโจทยก์ าหนด ความยาวของส่วน
ของเส้นตรง AB และ ก าหนดจุด A(2, -1) มาให ้ ครูซกัถามนกัเรียน ในการแทนค่าจุดท่ีโจทยก์ าหนดมา
ใหล้งในสูตร และใชก้ารยกก าลงัสองทั้งสองขา้งของสมการ เพื่อใหเ้คร่ืองหมายกรณฑ์หายไป  

8.  ครูใหน้กัเรียนทุกคนท าใบงานท่ี 1  เร่ือง  การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด  ในช่วงทา้ยคาบ 
เพื่อเป็นการสรุปความรู้ท่ีไดเ้รียนมาในคาบน้ี โดยครูเดินดู  และใหค้  าแนะน า เม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือเกิด
ขอ้สงสัย 

9.  ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 1 เร่ือง  การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด  เป็น
การบา้น พร้อมทั้ง ใหน้กัเรียนกลบัไปทบทวนความรู้จากไฟลเ์อกสารโปรแกรม Power Point สรุปความรู้ 
เร่ือง ระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด ท่ีบา้น 

 
 
 
 

ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
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1. หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท. 

2. โปรแกรม GSP  

3. โปรแกรม Power Point 

4. ใบงานท่ี 1 เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

5. แบบฝึกเสริมทกัษะทกัษะท่ี 1 เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด  

 
การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
สามารถหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดได ้

วธีิวดั 
 ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  1  เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

เคร่ืองมือในการวดั 
แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 1  เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  1  เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดไดถู้กตอ้ง
อยา่งนอ้ย  80%   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

             

       

ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 1 
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1. จงหาระยะระหวา่งจุดต่อไปน้ีกบัจุดก าเนิด (0, 0 ) 
 

 
1.1 (4, 3 ) 
 
 
1.2 (-4, 3 ) 
 
 
1.3 (-4, -3 ) 
 
 
 

1.5 (5, 12 )  1.6 (-2, -3 ) 
  

1.7 (1, -2 ) 1.8 (5, -1 ) 
  

2. จงหาระยะระหวา่งจุดท่ีขนานแกน  X  และขนานแกน  Y  แต่ละคู่ต่อไปน้ี 
 
 

2.1 (5, 4 ) และ (2, 4 ) 
 
 
2.2 (-5, -4 ) และ (2, -4 ) 
 
 

 
 3. ก าหนดใหจุ้ดของ A(1, -2 )  และ  AB  ขนานกบัแกน  X  มีความยาว 5 หน่วย จงหาจุด B 
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4. ก าหนดใหจุ้ดของ A(-1, -2 )  และ  AB  ขนานกบัแกน Y  มีความยาว 7 หน่วย จงหาจุด B 
 

 
 
 
 
 
 

 

5. ก าหนดใหจุ้ดของ A(-4, -2 ), B(3, a )   และ AB  มีความยาว 3 หน่วย จงหา a 
 

 
 
 
 

 

6. ก าหนดใหจุ้ดของ A(-1, 3 ), B(a, 4 )   และ AB  มีความยาว 4 หน่วย จงหา a 
 

 
 

 

 

 

 

ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 
ใบงานที่ 1 
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1.  ก าหนดจุด A จุด B จงแสดงการใชค้วามรู้ทฤษฎีบทปีทาโกรัส หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

 
 

 

2. ถา้ให ้A มีพิกดั (1, 2 ) และ B มีพิกดั  (9, 6 ) จงหาระยะทางระหวา่งจุด A และ B   
 
 

 
              จงตอบค าถามต่อไปน้ี 

1. พิกดัของจุด C คือ ................................... 
2. ระยะ BC มีขนาดเท่าใด 

.................................................................. 
3. ระยะ AC มีขนาดเท่าใด 

.................................................................. 
4. ทฤษฎีบทปีทาโกรัส จะได ้วา่ 

AB2 =  ............................................... 
ดังน้ัน  ระยะห่างระหวา่งจุด A และ B คือ  
.............................................................................. 

 

3. ก าหนดรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากรูปหน่ึง มีจุดยอดท่ี A(-2, 4 ), B(10, 4 ), C(10, -1 ) และ D(-2, -1 ) ใหน้กัเรียน

หาความยาวของดา้นทั้ง 4 และความยาวของเส้นทแยงมุมของรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก 

X 

Y 

A 

B 

X 

Y 

B (9, 6 ) 

A(1, 2 ) C  

0  
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                      ตั้งใจท างานกนันะ !!  

 
            

 AB  =   ............................................. 
.......................................................... 

 BC  =  ............................................. 
.......................................................... 

 CD  =  ............................................. 
.......................................................... 

 DA  =  ............................................. 
.......................................................... 

 AC  =  ............................................. 
.......................................................... 

.......................................................... 

.......................................................... 

.......................................................... 

.......................................................... 

.......................................................... 

 BD  =  ............................................. 
.......................................................... 

.......................................................... 

.......................................................... 

.......................................................... 

แผนการจัดการเรียนรู้ที ่2 เร่ือง  การประยุกต์ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม 2 รหัสวชิา ค 31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 
   

ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 
เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 

จุดประสงค์การเรียนรู้  นกัเรียนสามารถหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดได ้

X 

Y 
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สาระการเรียนรู้ 
 

การประยุกต์ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 
 
 

ทฤษฎบีท      ถา้ P1(x1, y1) และ P2(x2, y2)  เป็นจุดบนระนาบ ระยะระหวา่งจุด  P1 และ P2  

  เท่ากบั            2
21

2
2121 yyxxPP   

 
 

ตัวอย่างที ่1 รูปสามเหล่ียมท่ีมีจุดมุม A(1, 6), B(2, -2) และ C(-3, -1) เป็นรูปสามเหล่ียมชนิดใด 
วธีิท า  พจิารณาส่วนของเส้นตรง 
 

AB   =    
262212   

        =  
22 8)1(   

        = 641  

        = 65  

BC   =    
2)1(22)3(2   

         =  
22 1)5(   

         = 125  

         = 26  

AC   =    
2)1(62)3(1   

         =  
22 7)4(   

         = 4916  

         = 65  

 

จะเห็นว่า AB  = AC 
ดังน้ัน   รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่  
ตัวอย่างที ่2 รูปสามเหล่ียมรูปหน่ึงมีจุด A(7, -2), B(2, 3) และ C(5, 6) เป็นจุดยอดของรูปสามเหล่ียม   
  จงหาพื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม ABC 
วธีิท า  พิจารณาจากความยาวดา้นทั้ง 3 ของรูปสามเหล่ียม ABC 

AB   =    
22 3227   

=  
22 55   

= 2525  

BC   =    
22 6352   

=  
22 3)3(   

= 99  

AC   =    
22 6257   

=  
22 82   

= 644  
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พิจารณาจากความยาวดา้นทั้งสามของรูปสามเหล่ียมจะได ้ 222 BCABAC   

พื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม ABC = BCAB
2
1

       (เพราะ AC เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉาก) 

     = 1850
2
1

  

     = 900
2
1
  

     = 30
2
1
  

     = 15 ตารางหน่วย 
 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด โดยทบทวนเร่ืองระยะห่างระหวา่งสองจุด  ท่ี
ขนานกบัแกน  X  ขนานกบัแกน  Y และไม่ขนานทั้งสองแกน โดยใชส่ื้อ GSP ช่วยในการทบทวน และ
ใหน้กัเรียนช่วยกนัสรุปทฤษฎีบทระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด  

2. ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 โดยครูก าหนดจุดยอดมุมของสามเหล่ียมมาให ้และใหน้กัเรียนพิจารณาวา่
สามเหล่ียมท่ีก าหนดมาใหน้ั้น เป็นสามเหล่ียมชนิดใด โดยครูสุ่มนกัเรียนใหช่้วยกนัหาความยาวดา้นแต่
ละดา้นของรูปสามเหล่ียม จากนั้นใหน้กัเรียนพิจารณาวา่ความยามดา้นท่ีหามาไดน้ั้น มีความสัมพนัธ์กนั
อยา่งไร ซ่ึงพบวา่ มีดา้นสองดา้นความยาวเท่ากนั ครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปวา่เป็น รูปสามเหล่ียมหนา้
จัว่  

จากนั้น ครูตวัอยา่งท่ี 2  บนกระดาน ซ่ึงเป็นโจทยป์ระเภทเดียวกบัตวัอยา่งท่ี 1 คือ ใหจุ้ดยอดมุม
ของรูปสามเหล่ียมมาให ้จากนั้นใหต้รวจสอบวา่ เป็นรูปสามเหล่ียมชนิดใด โดยครูสุ่มนกัเรียน 3 คน ให้
ออกมาหาความยาวดา้นแต่ละดา้นของรูปสามเหล่ียม จากนั้น ครูให้นกัเรียนช่วยกนัพิจารณาความยาว
ดา้นท่ีหามาไดน้ั้นวา่เป็นรูปสามเหล่ียมชนิดใด ซ่ึงพบวา่ ความยาวดา้นท่ีหามาไดน้ั้นเป็นความสัมพนัธ์
ของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ครูใชก้ารถาม – ตอบ เพื่อเร้าใหน้กัเรียนคิด และ วเิคราะห์ ในการแสดงใหเ้ห็น
วา่รูปสามเหล่ียมท่ีก าหนดมาใหน้ั้นเป็นสามเหล่ียมหนา้จัว่ จากนั้นใหน้กัเรียนช่วยกนัหาพื้นท่ีของรูป
สามเหล่ียมนั้น โดยครูแสดงวธีิท าเป็นขั้นตอน บนกระดาน พร้อมทั้งให้เหตุผลประกอบ 

= 50  = 18  = 68  
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3.  ครูใหน้กัเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 5 คน ทั้งหมด 7 กลุ่ม โดยคละกลุ่มเด็กเก่ง ปานกลาง และ
อ่อน ตามดุลพินิจของครู และ ผลจากการสอบก่อนเรียน จากนั้นครูแจกใบกิจกรรมท่ี 1  “ ช่วยกนัหาพื้นท่ี 
”  ใหน้กัเรียนช่วยกนัปฏิบติั พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกนัภายในกลุ่มของตนเอง เพื่อใหเ้พื่อนในกลุ่มเขา้ใจ
ร่วมกนัก่อนส่งใหค้รูตรวจความถูกตอ้ง  

4.  ครูใหน้กัเรียนช่วยกนัท าและร่วมกนักนัสรุปส่ิงท่ีไดจ้ากการท ากิจกรรมในวนัน้ี 
 5.  ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  2  เร่ือง การประยกุตก์ารหาระยะห่างระหวา่งจุดสอง

จุด เป็นการบา้น   
 

ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 

1. หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท.  
2. ใบกิจกรรมท่ี 1 “ ช่วยกนัหาพื้นท่ี ” 
3. โปรแกรม GSP  
4.  แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 2 เร่ือง การประยกุตก์ารหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

 

การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 

 

ส่ิงทีว่ดั 
สามารถหาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุดและประยกุตร์ะยะห่างระหวา่งจุดสองจุดได ้

วธีิวดั 
1. ตรวจใบกิจกรรมท่ี 1  “ ช่วยกนัหาพื้นท่ี ”  
2. ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  2  เร่ือง การประยกุตห์าระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

เคร่ืองมือในการวดั 
แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  2  เร่ือง การประยกุตห์าระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 

เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  2  เร่ือง การประยกุตห์าระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด

ไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80% 
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1.  ก าหนดใหรู้ปสามเหล่ียมท่ีมีจุดมุม A(7, 8),  B(-1, 0) และ C(3, 4) เป็นรูปสามเหล่ียมชนิดใด พร้อมทั้งหา
ความยาวรอบรูปของสามเหล่ียมน้ี 
 

การประยุกต์ระยะห่างระหว่างจุดสอง

จุด 

แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 2  
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2.  ก าหนดใหว้งกลมหน่ึงมีจุดศูนยก์ลาง (-4, 7) และผา่นจุด (6, 7) จงหาความยาวของรัศมี  ความยาวของเส้น
รอบวง  และพื้นท่ีของวงกลมน้ี 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. รูปสามเหล่ียมรูปหน่ึงมีจุด A(-3, 4) ,  B(4, 2) และ C(4, -2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหล่ียม   จงหาพื้นท่ี                                      
ของรูปสามเหล่ียม ABC 
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4. จงแสดงวา่รูปสามเหล่ียม ABC  ท่ีมีจุด A(-2, 2) ,  B(6, 6) และ C(2, -2) เป็นรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่  
และหาพื้นท่ีของรูปสามเหล่ียมน้ีดว้ย 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

ช่วยกันหาพื้นที่  
ใบกิจกรรมที่ 1 
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1. รูปสามเหล่ียมรูปหน่ึงมีจุด A(-13, -2) ,  B(-2, 5) และ C(-5, 0) เป็นจุดยอดของรูปสามเหล่ียม จงหาพื้นท่ีของ 
รูปสามเหล่ียม ABC 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. วงกลมมีรัศมีความยาว 5 หน่วย ท่ีมีจุดศูนยก์ลางอยูท่ี่จุด A(2, -3) 
  จงหาจุด B เม่ือรัศมีของวงกลมขนานแกน Y และท่ีอยูเ่หนือแกน X  
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  จงหาจุด C เม่ือจุด C อยูบ่นวงกลมและอยูบ่นแกน X  
  จงหาจุด D เม่ือส่วนของเส้นตรง CD เป็นเส้นผา่นจุดศูนยก์ลางของวงกลม  
  จงหาพื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม ABD 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่ 3 เร่ือง  จุดกึง่กลางระหว่างจุดบนระนาบสองจุด 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 

 

ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 
เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 

จุดประสงค์การเรียนรู้  นกัเรียนสามารถหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดบนระนาบสองจุด 
ท่ีก าหนดใหแ้ละจุดแบ่งไปใชแ้กปั้ญหาได ้

สาระการเรียนรู้ 

จุดกึง่กลางระหว่างจุดสองจุด 

ก าหนดจุด P1(x1, y1) และ P2(x2, y1) ขนานกบัแกน X  และ A เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง P1P2 

21PP  ขนานกบัแกน X 32PP ขนานกบัแกน Y 

  
ก าหนดจุด P1(x1, y1) และ P2(x2, y1) ขนานกบั         

แกน X และ A เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง 
P1P2 (ดงัรูปท่ี 2 ก) 

A( 1y,x )    จะได ้     
2

xx
x 21   

ก าหนดจุด P2(x2, y1) และ P3(x2, y2) ขนานกบั   
แกน Y และ B เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง 
P2P3 (ดงัรูปท่ี 2 ข) 

B( y,x1 )     จะได ้     
2

yy
y 21   
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 ก าหนดใหรู้ปสามเหล่ียม P1P2P3  ถา้ A เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง P1P2 และ B เป็นจุด
ก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง P2P3 แลว้ C เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง P1P3 (ดงัรูปท่ี 2 ค) 

 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

ตัวอย่างที ่1 จงหาจุดก่ึงกลางระหวา่ง (-4, 5) และ (6, 2) 
วธีิท า  ให ้P( x , y ) เป็นจุดก่ึงกลางท่ีตอ้งการ 

  จะได ้  x  =     
2

64
 =     1 

    y  =     
2

25
 =  

2
1

3  

  ดังน้ัน  จุดก่ึงกลาง คือ (1, 
2
1

3 ) 
 

ตัวอย่างที ่2 จุด P เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง  P1P2 ถา้ P(1, 5) และ P1(3, -4) จงหาพิกดัของจุด  P2 

วธีิท า  ให ้(x2, y2) เป็นพิกดัจุดของ P2 
  เน่ืองจาก P (1, 5) เป็นจุดก่ึงกลางของส่วนของเส้นตรง P1P2 

  ดงันั้น  1 =     
2

x3 2
 และ 5 =     

2
y4 2

 

รูปท่ี 2 ค. 

ทฤษฎบีท   ถา้จุด P( x , y )   เป็นจุดก่ึงกลางระหวา่งจุด   P1(x1, y1)  และ  P2(x2, y2)   แลว้  

      
2

xx
x 21          และ  

2
yy

y 21   
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  จะได ้  x2 =     -1  และ y2 =     14 
  นั้นคือ  P2  มีพิกดั (-1, 14) 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองรูปสามเหล่ียม โดยพิจารณาการหาค่ากลางของจุดบนส่วนของเส้นตรง                  
โดยพิจาณาบนโปรแกรม  GSP  แลว้ใหน้กัเรียนช่วยกนัพิจารณาค่ากลางท่ีขนานกบัแกน X  และค่ากลางท่ี 
ขนานกบัแกน Y โดยครูใชก้ารถาม – ตอบเพื่อให้นกัเรียนสามารถหาค่ากลางของจุดบนส่วนของเส้นตรงแต่
ละเส้นได ้

 

 
 
2. ครูพิสูจน์การหาจุดก่ึงกลางของรูปสามเหล่ียม โดยใชก้ารหาค่ากลางเพื่อหาจุดก่ึงกลางทั้งสามดา้น

ของรูปสามเหล่ียม โดยครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปจากการพิสูจน์รูปสามเหล่ียมจนไดท้ฤษฎีบทการหาจุด
ก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด 
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3. ครูยกตวัอยา่งและสุ่มนกัเรียนใหช่้วยกนัท าตวัอยา่งท่ี 1 โดยครูก าหนดจุดมา 2 จุด บนระนาบ 

จากนั้นใหน้กัเรียนช่วยกนัแสดงวธีิหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด  และในตวัอยา่งท่ี 2 ครูก าหนดจุด P1(3, -
4) มาหน่ึง จุด และก าหนดจุด P( x , y ) = P(1, 5) ซ่ึงเป็นจุดก่ึงกลางระหวา่งจุด P1 และ P2โดยครูตอ้งการให้
นกัเรียนหาจุด P2 โดยครูใชก้ารถาม – ตอบเก่ียวกบัสูตรการหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด เพื่อใหน้กัเรียน
สามารถแทนค่าจุดท่ีก าหนดมาให ้และแกส้มการหาจุดท่ีเหลืออยู ่คือ จุด P2  ได ้  

4. ครูใหน้กัเรียนสรุปสูตรการหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด โดยสุ่มใหน้กัเรียนออกมาสรุปสูตร
หนา้กระดาน โดยครูและนกัเรียนท่ีเหลือช่วยกนัตรวจสอบความถูกตอ้ง  

5. ครูใหน้กัเรียนทุกคนท าใบงานท่ี 2  เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด ในช่วงทา้ยคาบ เพื่อ
เป็นการสรุปความรู้ท่ีไดเ้รียนมาในคาบน้ี จากนั้นครูและนกัเรียนช่วยกนัเฉลยค าตอบ  

6.  ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 3 เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด  เป็น
การบา้น   
พร้อมทั้ง ใหน้กัเรียนกลบัไปทบทวนความรู้จากไฟลเ์อกสารโปรแกรม Power Point สรุปความรู้ เร่ือง 
การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด   

 

ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
1. หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท.  
2. ใบงานท่ี 2 เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด   
3. โปรแกรม GSP  
4.   โปรแกรม Power Point 

5. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 3  เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด   
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การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
สามารถหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดบนระนาบสองจุดท่ีก าหนดให้ 

วธีิวดั 
ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  3  เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด   

เคร่ืองมือในการวดั 
 แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  3 เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด   
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  3 เร่ือง การหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด  ไดถู้กตอ้ง

อยา่ง นอ้ย  80%   
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1. จงหาจุดก่ึงกลางระหวา่งจุดแต่ละคู่ต่อไปน้ี 

1.1 (-4, 4) และ (2, -6) 1.2 (-1, 4) และ (2, -3) 
 
 
 

 

1.3 (-5, -5) และ (0, -3) 1.4 (
2
1

, 
3
2
) และ (

2
3

 , 
3

2
) 

 
 
 

 

 
2. จุด P(5, 1) เป็นจุดก่ึงกลางของจุด A(4, 2) และจุด B จงหาพิกดัของจุด  B  

 
 
 
 
 
 

 
3. จงหาความยาวของเส้นตรงท่ีเช่ือมจุด (4, 5) กบัจุดก่ึงกลางของจุด (1, 6) และ (-3, 4)  

 
 
 
 
 
 

การหาจุดกึ่งกลางระหว่างจุดสองจุด 
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 3 
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4. ถา้จุดปลายของเส้นผา่นศูนยก์ลางของวงกลมวงหน่ึงเป็น (-1, 3) และ (4, 7) จงหาพิกดัของจุด
ศูนยก์ลางและความยาวของรัศมีของวงกลมน้ี 

 
 
 
 
 
 
 

 
5. ก าหนด A(x, y) และ B(-2, 2) ถา้ M(1, 4) เป็นจุดก่ึงกลางของเส้นตรงท่ีเช่ือม AB   แลว้ ค่าของ   x 
+ y   เท่ากบัเท่าใด 

 
 
 
 
 
 

 

6. วงกลมวงหน่ึงมีจุดศูนยก์ลางท่ีจุด (-1, 2) ถา้จุดปลายเส้นผา่นศูนยก์ลางขา้งหน่ึงของวงกลมน้ีอยู ่ท่ี
จุด (-3, -2) แลว้  จงหาจุดปลายเส้นผา่นศูนยก์ลางอีกขา้งหน่ึง 
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Y 

X 

Y 

X 

 
 
 
 
 

1. ให ้ M เป็นจุดก่ึงกลางระหวา่งจุด P(2, 1) และ Q(8, 7) จงแสดงวธีิหาพิกดัของจุด  M   
                                                     
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

  จงตอบค าถามต่อไปน้ี  
1. พิกดัของ R คือ ................................................ 
2. PR  ยาวเท่าใด   ................................................ 
3. S เป็นจุดก่ึงกลางของ PR เพราะ 

.......................................................................... 

4. พกิดัของ S คือ ................................................ 
5. QR  ยาวเท่าใด ................................................ 
6. T เป็นจุดก่ึงกลางของ QR เพราะ 

.......................................................................... 

7. พิกดัของ T   คือ .............................................. 
8. พิกดัของ M  คือ .............................................. 

P(2, 1) 

Q(8, 6) 

M 

P(2, 1) 

Q(8, 6) 

M 

S 

T 

R 

การหาจุดกึ่งกลางระหว่างจุดสอง

จุด 

ใบงานที่ 2 
2 
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Y 

X 

2. ก าหนดให ้M(2, 5) เป็นจุดก่ึงกลางของเส้นตรง AB และใหจุ้ด A มีพิกดั (1, 2) จงหาพิกดัของจุด B 
                                                     

 

  

 

 

 

 

 

 

 

3. ถา้จุด  (3, 5) เป็นจุดก่ึงกลางระหวา่งจุด (6, m) กบั (n, 2) จงหาค่าของ   m + n 
 

 

 

 

 

 

 

4. ถา้จุดปลายเส้นผา่นศูนยก์ลางของวงกลมวงหน่ึงเป็น  (1, 4) และ (5, 10) จงหาพิกดัของจุดศูนยก์ลาง         
 
 
 
 
 
 
แผนการจัดการเรียนรู้ที ่ 4 เร่ือง  จุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 

B 

A(1, 2) 

M(2, 5) 
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กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
จุดประสงค์การเรียนรู้  นกัเรียนสามารถหาจุดแบ่งตามอตัราส่วนท่ีก าหนดและสามารถ 
     แกปั้ญหาจากจุดท่ีก าหนดให้ได ้
สาระการเรียนรู้ 

จุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 
 

พิจารณาจุด P1(x1, y1), P2(x2, y1) มีจุด A(x, y1) เป็นจุดแบ่งตามอตัราส่วน 21 AP:AP  =  m : n 
และ จุด P2(x2, y1), P3(x2, y2)  มีจุด B(x2, y) เป็นจุดแบ่งตามอตัราส่วน 32 BP:BP   =  m : n 
และ รูปสามเหล่ียม ACP1 คลา้ยกบั รูปสามเหล่ียม P1P2P3 

 

 

จะได ้

21

1

PP
AP

 = 
31

1

PP
CP

 

แต่ C(x, y) เป็นจุดแบ่งอตัราส่วน m:n ของ 31PP  
จะได ้

21

1

PP
AP

 = 
nm

m


 

 AP1  = 
nm

m


(P1P2) 

 | x – x1 | = 
nm

m


| x2 – x1 | 

 x – x1 = 
nm

m


(x2–x1) 

(m+n)(x–x1) = m (x2– x1) 
(m+n)x – mx1- nx1 = mx2 –  mx1  

(m+n)x = mx2 +  nx1  

x = 
nm

   nx+ mx 12
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ดงันั้น A(x,y1) = A(
nm

   nx+ mx 12


,y1) 

ในท านองเดียวกนักบั B(x2, y) จะได ้B(x2, y)   =  B(x2 ,
nm

   ny+ my 12


) 

พิจารณา จุด P1(x1, y1), P3(x2, y2)  มีจุด C(x, y) เป็นจุดแบ่งตามอตัราส่วน 31 CP:CP  = m : n 

จากจุด A(x, y1) และ จุด B(x2, y)  จะได ้จุด C (x, y) = C  (
nm

   nx+ mx 12


,

nm
   ny+ my 12


) 

ดงันั้น x  = 
nm

   nx+ mx 12


 และ  y  =  

nm
   ny+ my 12


 

 
ตัวอย่างที ่1  จงหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 3 : 2 โดยผา่นจุด A(4, -5) และ B(-6, 9) 
วธีิท า  ให ้P(x, y) เป็นจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 3:2 ท่ีตอ้งการ 

  จะได ้ x =     
nm

   nx+ mx 12


      และ y        =     

nm
   ny+ my 12


 

    =     
23

 2(4)  + 3(-6)


 และ  =     
23

 2(-5)  + 3(9)


 

     =     -2   และ  =     
5
2

5  

  ดงันั้น P(x,y) เป็นจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 3:2 คือ P(-2, 
5
2

5 ) 

 
ตัวอย่างที ่2 ก าหนดใหจุ้ด A(-3, 1) และจุด B(7, 8) ถา้ส่วนของเส้นตรง AC เท่ากบั 5:2 ของส่วนของ                         

เส้นตรง  AB แลว้จงหาจุด C(x, y) 
วธีิท า  ให ้C(x, y) เป็นจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน AC : CB = 2 : 5 

  จะได ้ x =     
nm

   nx+ mx 12


       และ y        =     

nm
   ny+ my 12


 

    =     
52

 5(-3)  + 2(7)


 และ  =     
52

 5(1)  + 2(8)


 

    =     
7
1

   และ  =     3  

  ดงันั้น C (x, y) เป็นจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 2:5  คือ C(
7
1

 , 3) 
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ตัวอย่างที ่3 ก าหนดใหจุ้ด A(0, 8) และจุด B(3x, -7y) ถา้ส่วนของเส้นตรง AM : MB เท่ากบั 1 : 5 เม่ือ M(-3, 2) 

จงหาจุด B 
วธีิท า  ให ้M(-3, 2) เป็นจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน AM : MB = 1 : 5 

  จะได ้ x =     
nm

   nx+ mx 12


       และ y   =     

nm
   ny+ my 12


 

   -3 =     
51

 5(0)  + 1(3x)


 และ 2 =     
51

 5(8)  + 1(-7y)


 

   -3 =     
2
x

   และ 2 =     
6

40y7 
 

   -6 =     x   และ 4 =     y 
  ดงันั้น จุด B  คือ (-18, -28)  
 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองสามเหล่ียมคลา้ย โดยพิจาณาบนโปรแกรม GSP  แลว้ใหน้กัเรียนช่วยกนัพิจารณา
รูปสามเหล่ียมคลา้ยแต่ละรูป  โดยครูยกตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมคลา้ย รูปท่ี 1 คือสามเหล่ียม ABC และ
สามเหล่ียม โดยครูแสดงให้เห็นวา่รูปสามเหล่ียมทั้งสองรูปคลา้ยกนั แลว้ครูใหน้กัเรียนพิจารณาอตัราส่วน
ของรูปสามเหล่ียมทั้งสองรูปโดยใชห้ลกัการของสามเหล่ียมคลา้ยเขา้ช่วยในการพิจารณา  จากนั้นใหน้กัเรียน
ตรวจสอบรูปสามเหล่ียมคลา้ยรูปอ่ืนๆ 
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2. ครูแสดงจุดแบ่งอตัราส่วน m : n โดยใหน้กัเรียนช่วยกนัหาจุดแบ่งอตัราส่วน ท่ีอาศยัสามเหล่ียม

คลา้ย  โดยพิสูจน์จุดแบ่งอตัราส่วนท่ีขนานกบัแกน X  ท่ีจุด A และจุดแบ่งอตัราส่วนท่ีขนานกบัแกน Y ท่ีจุด 
B  เพื่อน าไปสรุปแบ่งอตัราส่วนของเส้นตรง P1P3 ท่ีจุดC(x, y) โดยครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปจากการ
พิสูจน์รูปสามเหล่ียมและสรุปจุดแบ่งอตัราส่วนท่ีจุดC(x, y) ได ้

 

 
 
ครูใหน้กัเรียนลองพิสูจน์เองในท านองเดียวกนั 
 

 
 
3. ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 บนกระดาน โจทยต์อ้งการใหห้าจุด P(x, y) ซ่ึงเป็นจุดแบ่งของอตัราส่วน โดย

ครูก าหนดจุด A และจุด B พร้อมทั้งระบุตราส่วนของส่วนของเส้นตรงท่ีผา่นจุด A และจุด B มาให ้ครูสุ่ม
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นกัเรียนใหช่้วยกนัหาค าตอบ โดยเร่ิมตั้งค  าถามเก่ียวกบัสูตรท่ีใชใ้นการค านวณหาจุด x และ y ครูใชว้ธีิถาม – 
ตอบ สลบัการอธิบายเพื่อหาค าตอบ  จากนั้นและสุ่มนกัเรียน 2 คน ใหอ้อกมาช่วยกนัท าตวัอยา่งท่ี 2 บน
กระดาน โดยใหน้กัเรียนแสดงวธีิหาค าตอบคลา้ยกบัตวัอยา่งท่ี 1 เม่ือนกัเรียนท าเสร็จ ครูใหน้กัเรียนท่ีเหลือ
ช่วยกนัอภิปรายค าตอบ และตรวจสอบความถูกตอ้ง จากนั้นครูยกตวัอยา่งท่ี 3  โดยก าหนดจุด A(0, 8) และ
จุดB(3x, -7y) และก าหนดส่วนของเส้นตรง AM : MB เท่ากบั 1:5 เม่ือ M(-3, 2)  ส่ิงท่ีโจทยต์อ้งการคือ จุด B 
โดยครูตั้งค  าถาม เพื่อเร้าให้นกัเรียนคิด และช่วยกนัวเิคราะห์ขั้นตอนในการหาค าตอบ โดยเร่ิมจากท่ีโจทย์
ก าหนดให ้M(-3, 2) เป็นจุดแบ่งของส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วนของ  AM : MB เท่ากบั 1:5  ครูตั้งค  าถาม
เก่ียวกบัสูตรท่ีใชใ้นการหาค าตอบและ การแทนค่าส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดมาให ้จากนั้นครูสุ่มนกัเรียนให้ออกมา
แสดงวธีิท าเป็นขั้นตอน พร้อมทั้งใหเ้หตุผลประกอบการหาจุด B  บนกระดาน 

4. ครูใหน้กัเรียนสรุปสูตร การหาจุดแบ่งอตัราส่วน m : n โดยสุ่มใหน้กัเรียนออกมาสรุปสูตรหนา้
กระดาน โดยครูและนกัเรียนท่ีเหลือช่วยกนัตรวจสอบความถูกตอ้ง จากนั้นครูใหน้กัเรียนท าใบงานท่ี 3 เร่ือง 
การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน  เพื่อเป็นการสรุปความรู้ท่ีไดเ้รียนมาในคาบน้ี  จากนั้นครูและ
นกัเรียนช่วยกนัเฉลยค าตอบของใบงานช่วงทา้ยคาบ 

5. ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 4  เร่ือง การหาจุดแบ่งอตัราส่วน เป็นการบา้น   
 
 
 
ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 

1. หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท.  
2. โปรแกรม GSP  
3. ใบงานท่ี 3  เร่ือง การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน  
4. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 4  เร่ือง การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 
 

การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
สามารถหาจุดแบ่งอตัราส่วน m : n ท่ีก าหนดให้ 

วธีิวดั 
 ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  4  เร่ือง การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน 
เคร่ืองมือในการวดั 
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 แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  4  เร่ือง การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน  
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  4  เร่ือง การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตามอตัราส่วน  
ไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80% 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

1. จงหาจุดแบ่งอตัราส่วนของจุดท่ีก าหนดใหแ้ต่ละคู่ต่อไปน้ี 
 

1.1 (-4, 4) และ (-4, -8) 1 : 3 1.2 (-5, 3) และ (9, 3) 2 : 5 
 
 
 
 
 
 

 

การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตาม

อัตราส่วน 

แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 4 



105 

 

2. จงหาจุดA แบ่งอตัราส่วนของจุดท่ีก าหนดให้แต่ละคู่ต่อไปน้ี 
 

a. P(-4, 4) และ Q(2, -6) PA  เท่ากบั 
3
2
ของ PQ  

 
 
 
 
 
 

b. F(-4, 4) และ G(2, -6) FA  เท่ากบั 
5
3
ของ FG  

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

3. จงหาพิกดัของจุด R ท่ีอยูร่ะหวา่งจุด A(1, 7) และจุด B(6, -3) และแบ่งระยะ AB ออกเป็นอตัราส่วน  
AR : RB = 2 : 3  

 
 
 
 
 
 

การหาจุดแบ่งส่วนของเส้นตรงตาม

อัตราส่วน 

ใบงานที่ 3 
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-แผนการจัดการเรียนรู้ที ่5 เร่ือง  ความชันของเส้นตรง 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
จุดประสงค์การเรียนรู้ นกัเรียนสามารถหาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุดสองจุดท่ีก าหนดให้

ได ้
สาระการเรียนรู้ 
 

ความชันของเส้นตรง 
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พิจารณา ให ้L เป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุด P1 (x1, y1) และ P2 (x2, y2) โดยท่ี x1 x2                  

ความชนัของเส้นตรง L ก็ต่อเม่ือ    
12

12

xx
yy

m



    (จากรูป 5.1 ก) 

และ m =  
12

12

xx
yy




 

  = 
21

21

xx
yy




 

  = 
 
 21

21

xx
yy




 

 m = 
21

21

xx
yy




 ทั้งน้ีเพราะ 

12

12

21

21

xx
yy

xx
yy









 

 จะได ้    
21

21

xx
yy

m



    หรือ  

12

12

xx
yy

m



    

 
ความชันของเส้นตรงทีข่นานแกน X  และความชันของเส้นตรงที่ขนานแกน Y 
 

 

บทนิยาม   ให ้L เป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุด P1(x1, y1) และ P2(x2, y2) โดยท่ี x1 x2, m เป็น

ความชนัของเส้นตรง L ก็ต่อเม่ือ  
21

21

xx
yy

m
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พจิารณา x1  =  x2 พจิารณา y1  =  y2 

 
ถา้ x1 =  x2  เส้นตรงจะขนานกบัแกน Y และ

หาความชนัของเส้นตรงน้ีไม่ไดเ้น่ืองจากนิยาม
ความชนัของเส้นตรง 

 

เม่ือ x1 = x2 หรือ x2 - x1 = 0    จะได ้    

12

12

xx
yy

m



     หาค่าไม่ได ้ 

ดงันั้น  ไม่ไดนิ้ยามความชนัของเส้นตรง 
หรือกล่าวอีกอยา่งหน่ึงวา่เส้นตรงน้ีไม่มีความชนั 

 

 
ถา้ y1 = y2  เส้นตรงจะขนานกบัแกน X และ

หาความชนัของเส้นตรงน้ีมีค่าเท่ากบัศูนย ์
เน่ืองจากนิยามความชนัของเส้นตรง  

 

เม่ือ y1 = y2 หรือ y2 - y1 = 0   จะได ้ 

0
xx

0
xx
yy

m
1212

12 






  

ดงันั้น  นิยามความชนัของเส้นตรงเท่ากบั  0 
 

 
ตัวอย่างที ่1 จงหาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด (2, 3) และ (8, 3) 

วธีิท า   m   =  
21

21

xx
yy




     

 =  
82
33




 

    =  
6

0


 

m   =  0 
ดังน้ัน   เส้นตรงท่ีผา่นจุด (2, 3) และ (8, 3) ขนานกบัแกน X และมีค่าความชนัเท่ากบั 0 
 

ความสัมพนัธ์ของเส้นตรงที่ท ามุมกบัแกน X   กบัความชันของเส้นตรง 

ความชนับอกลกัษณะของเส้นตรงดงัต่อไปน้ี 
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กรณีที ่1  ถา้      m > 0  แลว้  เส้นตรงจะท ามุมแหลมกบัแกน  X โดยวดัทวนเขม็นาฬิกา 
กรณีที ่2  ถา้      m < 0  แลว้  เส้นตรงจะท ามุมป้านกบัแกน  X  โดยวดัทวนเขม็นาฬิกา 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กรณีที ่1 กรณีที ่2 

 
 

ถา้ x2 –  x1 และ y2 –  y1  จะเป็นจ านวนบวกทั้งคู่ 
หรือถา้กลบัจุด P1 กบั P2  จะไดว้า่ x1 –  x2 และ y1 –  y2 
จะเป็นจ านวนลบทั้งคู่ 

ดงันั้น 
12

12

xx
yy

m



   

มีค่ามากกวา่ศูนยเ์สมอ  
นัน่คือ ความชันของเส้นตรงท่ีท ามมุแหลมกับ

แกน X จะมีค่ามากกว่าศูนย์ 

 
 

ถา้ x1 –  x2 เป็นจ านวนลบและ y2 –  y1  เป็น
จ านวนบวก หรือถา้กลบัจุดP1 กบัP2  จะไดว้า่ x2 –  x1 
เป็นจ านวนบวกและ y1 –  y2  เป็นจ านวนลบ  

ดงันั้น 
12

12

xx
yy

m



   

มีค่านอ้ยกวา่ศูนยเ์สมอ  
นัน่คือ ความชันของเส้นตรงท่ีท ามมุป้านกับ

แกน X จะมีค่าน้อยกว่าศูนย์ 

ตัวอย่างที ่1 จงหาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด AB, CD, EF และ GH 
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เส้นตรงผ่านจุด A(4, 1), B(7, 3) C(1, -2), D(3, 2) E(-3, -3), F(-1, -1) G(-3, 1), H(-1, 4) 

m 
21

21

xx
yy




  

74
31




  

31
22




  

)1(3
)1(3




  

)1(3
41



  

3
2

  2  1  
2
3

  

ตัวอย่างที ่2 จงหาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด MN, PQ, ST และ UV 

 
 

เส้นตรงผ่านจุด M(3, 3), N(4, 1) P(-2, 3), Q(1, 1) T(-5, 2), S(-4, -2) U(2, -3), V(-2, -2) 

m  
21

21

xx
yy




  

43
13




  

12
13



  

)4(5
)2(2




  

)2(2
)2(3
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2  
3

2


  4  
4

1
  

ตัวอย่างที ่3 จงหาค่า  x  ท่ีท  าใหเ้ส้นตรงท่ีผา่นจุด (7, -2)  และ  (x, -7)  มีความชนั 5 
 

วธีิท า  m   =   
21

21

xx
yy




  

             5 =   
 

x7
72




 

             5 =   
x7

5


 

 

            5 (7 – x) =   5 

       7 – x =   1 

       7 – 1 =   x   

            6 =   x 

ดังน้ัน   ค่าของ  x  มีค่าเท่ากบั  6 
 

กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูยกตวัอยา่งบนัไดพาดก าแพง เพื่อแสดงใหน้กัเรียนเห็นถึงความชนัในชีวติประจ าวนั โดยให้
นกัเรียนสังเกตจากส่ือ GSP  ท่ีแสดงและใชก้ารถามตอบเก่ียวกบัความชนัของบนัไดในลกัษณะต่าง ๆ วา่
บนัไดในลกัษณะใดมีความชนัมากและมีความชนันอ้ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. ครูใหน้กัเรียนสังเกตความชนัของบนัได เม่ือเปล่ียนระยะทางระหวา่งความสูงของตึกกบับนัได  
เม่ือก าหนดใหค้วามสูงของตึกคงท่ี โดยใหน้กัเรียนอภิปรายจนไดข้อ้สรุปวา่ ความชนัของบนัไดข้ึนอยูก่บั
ระยะทางระหวา่งความสูงของตึกกบับนัได เม่ือก าหนดให้ความสูงของตึกคงท่ี 
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3. ครูใหน้กัเรียนสังเกตความชนัของบนัได เม่ือเปล่ียนความสูงของตึกกบับนัได เม่ือก าหนดให้
ระยะทางระหวา่งความสูงของตึกกบับนัไดคงท่ี โดยใหน้กัเรียนอภิปรายจนไดข้อ้สรุปวา่ ความชนัของบนัได
ข้ึนอยูก่บัความสูงของตึก เม่ือก าหนดให้ระยะทางระหวา่งความสูงของตึกกบับนัไดคงท่ี 

 

 
 

4. ครูทบทวนความรู้เร่ืองอตัราส่วนตรีโกณมิติ และใหน้กัเรียนท าใบงานท่ี 4  เร่ืองการหาความชนั
ของเส้นตรงขอ้ท่ี 1 โดยใหน้กัเรียนตอบค าถามในใบงาน เพื่อสรุปท่ีมาของนิยามการหาความชนั จากนั้นครู
เร่ิมจากการสร้างรูปสามเหล่ียมมุมฉากบนพิกดัฉาก โดยใชโ้ปรแกรม  GSP ครูก าหนดใหมุ้มหน่ึงเป็นมุม  
และใหด้า้นประชิดมุม  เป็น a ดา้นตรงขา้มมุม   เป็น b และ ดา้นตรงขา้มมุมฉากเป็น c  และก าหนดให ้

tan คือความชนั (m = tan) จะไดว้า่  
a
b

m   ซ่ึงครูใหน้กัเรียนเปรียบเทียบความสัมพนัธ์ระหวา่ง ความยาว
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ดา้นของรูปสามเหล่ียม และแกน X และ แกน Y บนระบบพิกดัฉาก ซ่ึงจะสรุปไดว้า่ 
x
y

m    จากนั้น ครูน า

ความรู้ท่ีไดไ้ปใชใ้นการอธิบายสูตรการหาความชนัของเส้นตรง  
ซ่ึงจะไดว้า่   

 
 

 
 
 

 
ครูใชโ้ปรแกรม GSP ในการอธิบายการไดม้าของสูตรการหาความชนัของเส้นตรง เพื่อใหน้กัเรียน

มองเห็นภาพชดัเจนยิง่ข้ึน  
 

 
 

5. ครูอธิบายความชนัของเส้นตรงท่ีขนานแกน X   และความชนัของเส้นตรงท่ีขนานแกน Y  
จากนั้นครูและนกัเรียนช่วยกนัท าตวัอยา่งท่ี  1  ซ่ึงโจทยใ์หห้าความชนัของเส้นตรงท่ี ขนานกบัแกน  X  ค่า
ของความชนัจะเท่ากบั ศูนย ์ 

 

บทนิยาม   ให ้L เป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุด P1 (x1, y1) และ P2 (x2, y2) โดยท่ี x1 x2  

 แลว้  m เป็นความชนัของเส้นตรง L ก็ต่อเม่ือ
21

21

xx
yy

m
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6. ครูอธิบายความสัมพนัธ์ของเส้นตรงท่ีท ามุมกบัแกน  X  กบัความชนัของเส้นตรง โดยครูช้ีให้
นกัเรียนเห็นวา่ความชนัสามารถมีค่าเป็นไดท้ั้งจ  านวนจริงบวก  จ านวนจริงลบ พร้อมทั้งสรุปส่ิงท่ีไดจ้าก
ความสัมพนัธ์  จากนั้นครูยกตวัอยา่งท่ี 2 และ 3 บนกระดาน โดยใหน้กัเรียนช่วยกนัหาค าตอบ และสังเกตค่า
ของความชนัท่ีหาได ้จากตวัอยา่งท่ี 1 และ ตวัอยา่งท่ี 2 วา่มีความแตกต่างกนัอยา่งไร ซ่ึงไดข้อ้สรุปวา่ ถา้ค่า
ความชนัเป็นบวก แลว้ เส้นตรงจะเอียงท ามุมแหลมกบัแกน X และถา้ ค่าความชนัเป็นลบ แลว้ เส้นตรงจะ
เอียงท ามุมป้านกบัแกน X 

7. ครูใหน้กัเรียนท าใบงานท่ี 4  โดยใหน้กัเรียนช่วยกนัวิเคราะห์ความชนัของเส้นตรงจากรูปท่ี
ก าหนดให ้ซ่ึงเม่ือนกัเรียนท าเสร็จแลว้ก็จะพบวา่ ค่าของความชนัจะมีทั้ง เป็นจ านวนจริงบวก จ านวนจริงลบ 
ศูนย ์และหาค่าความชนัไม่ได ้ 
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8. ครูยกตวัอยา่งท่ี 4 บนกระดาน ใหน้กัเรียนช่วยกนัหาค าตอบ โดยโจทยก์ าหนดเส้นตรงท่ีผา่นจุก
สองจุดมาให ้โดยจุดทั้งสองจุดมีพิกดัเป็น (7, -2)  และ  (x, -7)  และโจทยก์ าหนดมีความชนัเป็น 5 ครูให้
นกัเรียนช่วยกนัหาค่า x และสุ่มนกัเรียนใหอ้อกมาเฉลยค าตอบหนา้ชั้นเรียน จากนั้นใหทุ้กคนท าใบงานท่ี 4 
เร่ืองการหาความชนัของเส้นตรง ขอ้ท่ี 3 และช่วยกนัเฉลยทา้ยคาบเรียน 

9. ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 5 เร่ือง การหาความชนัของเส้นตรง เป็นการบา้น  พร้อม
ทั้ง ใหน้กัเรียนกลบัไปทบทวนความรู้จากไฟลเ์อกสารโปรแกรม Power Point สรุปความรู้ เร่ือง ระยะห่าง
ระหวา่งจุดสองจุด ท่ีบา้น 

 
 
 
 

ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
 

1. หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท.  
2. โปรแกรม GSP ใบงานท่ี 4 เร่ือง การหาความชนัของเส้นตรง 
3. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 5  เร่ือง การหาความชนัของเส้นตรง 

 
การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
สามารถหาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุดสองจุดท่ีก าหนดใหไ้ด ้
วธีิวดั 
ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  5  เร่ือง การหาความชนัของเส้นตรง   
เคร่ืองมือในการวดั 
แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  5 เร่ือง การหาความชนัของเส้นตรง   
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  5  เร่ือง การหาความชนัของเส้นตรงไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80% 
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1. จงหาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุดสองจุดต่อไปน้ี 
1.1 (0, 0) และ (4, 5) 1.2 (0, 0) และ (-3, 1) 
 
 
 

 

1.3 (1, 3) และ (3, 1) 1.4 (1, 2) และ (-1, -2) 
 
 
 

 

1.5 (-3, -3) และ (7, 7) 1.6 (2, -3) และ (-9, 8) 
 
 
 

 

1.7 (s + t, s) และ (s, s – t)  1.8 (p2 + q2, p2 ) และ (2pq, q2) 
  

 

การหาความชันของเส้นตรง 
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 5 
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2. จงหาค่า x ท่ีท  าใหเ้ส้นตรงท่ีผา่นจุด A และ จุด B มีความชนัเท่ากบั m  ตามท่ีก าหนดให ้
2.1 A(x, 1) และ B(4, 5) ; m = 1 2.2 A(-2, x) และ B(-3, 1) ; m = 3 
 
 
 
 

 

 

2.3 A(-2, 3) และ B(x, -3) ; m = 
3
1

 2.4 A(4, -3) และ B(-1, x) ; m = -
3
2

 

 
 
 
 
 

 

 

3. ก าหนดให้ 
   m1  คือ  ความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด (a+1, b) และ (2a, b-3) 

   m2  คือ  ความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด (p, 
q
p

) และ (q, 
p
q

) เม่ือ p  q  0 

แลว้ค่าของ m1m2 เท่ากบัเท่าใด 
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4. จงหาความชนัและความยาวของแต่ละดา้นของรูปสามเหล่ียมซ่ึงมีจุด A(2, 8) ,  B(5, 1) และ C(-1, 1)  
เป็นจุดยอด 

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

1.  ก าหนดใหจุ้ด A(x1, y1) และ B(x2, y2) อยูบ่นเส้นตรง L และ L ท ามุม  กบัแกน X ในทิศทวนเขม็นาฬิกา 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
สร้างรูปสามเหล่ียมมุมฉาก โดย AB เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉาก แลว้ตอบค าถามต่อไปน้ี  

1. มุม CAB มีขนาดเท่าใด  ............................................................... 

2. พิกดัของจุด C เป็นเท่าใด  ............................................................... 

X 

Y 

 

 

C 

B(x2, y2) 

A(x1, y1) 

การหาความชันของเส้นตรง 
ใบงานที่ 4 
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AB BC CD DE EF FG GH HC

3. ขนาดของดา้น BC เท่ากบัเท่าไร ............................................................... 

4. ขนาดของ AC เท่ากบัเท่าไร  ............................................................... 

5. 
AC
BC

  เท่ากบัเท่าไร   ............................................................... 

6. 
AC
BC

  สัมพนัธ์กบัมุม  อยา่งไร ............................................................... 

ดงันั้น เราเรียกอตัราส่วน 
AC
BC

 วา่ความชนัของส้นตรง 

 

2. จากรูปท่ีก าหนดให ้ความชนัของส่วนของเส้นตรงในขอ้ต่อไปน้ี เป็นจ านวนบวก จ านวน

ลบ ศูนย ์หรือไม่มีความชนั 

 

     

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

3. จงเขียนเส้นตรงท่ีผา่นจุดต่อไปน้ี และมีความชนัเท่ากบั m  

 3.1  A(2, -4)  ,   m = 2   3.2  B(-3, 3)  ,   m = 0  

 3.3  C(2, -2)  ,   m = 
2
1

   3.4  D(-1, 1)  ,   m = 
3
1

 

A 

C B 

F 

G 
E 

D 

Y 

X 
0 

H 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่6 เร่ือง  เส้นขนาน 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
 รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
 จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้  นกัเรียนสามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นขนาน  และสามารถบอกไดว้า่

    เส้นตรงสองเส้นขนานกนัหรือไม่ 
 

สาระการเรียนรู้ 

เส้นขนาน 
 

ทฤษฎบีท  ให้ L1 และ L2 เป็นเส้นตรงสองเส้นท่ีไม่ขนานกบัแกน Y และมีความชนัเท่ากบั m1 และ 

m2 ตามล าดบั จะไดว้า่  L1  ขนานกบั L2  ก็ต่อเม่ือ จะได ้m1 = m2  
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ตัวอย่างที ่1 เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(-2, 7) และ B(-5, 4) ขนานกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(5, -3) และ D(9, 1) หรือไม่ 

 วธีิท า ความชนัของเส้นตรง AB  =   
   52

47



  =  1 

  ความชนัของเส้นตรง CD  =   
95
13




   =  1 

 ดังน้ัน   เส้นตรงทั้งสองเส้นขนานกนั เพราะความชนัของเส้นตรง AB เท่ากบั ความชนัของเส้นตรง CD 
 
ตัวอย่างที ่2  จงหาค่าของ x ท่ีท าใหจุ้ด A(-3, -6) , B(2, -1) และ C(x, 2)  อยูบ่นเส้นตรงเดียวกนั 
วธีิท า  หาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด A(-3, -6) และ B(2, -1)   

   m AB    =  
   

23
16




 =  1  

หาความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด B(2, -1) และ C(x, 2)   

   m BC     =  
x2
21




 =  

x2
3



 

  จุดทั้งสามอยูบ่นเส้นตรงเดียวกนั   

ดงันั้น    1 = 
x2

3



 

      2 – x = -3 
  จะได ้  x = 5 
 
ตัวอย่างที ่3  จุด A (-4, -1), B (-5, -4), C (1, -2) และ D (x, y) เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน ABCD   

จงหาพิกดัของจุด  D 
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วธีิท า  จากรูป ดา้น AD ขนานกบัดา้น BC ความชนัของดา้น AD จึงตอ้งเท่ากบัความชนัของดา้น BC 

  ความชนัของดา้น BC  = 
 

15
24




  = 

6
2




  = 

3
1

 

  ความชนัของดา้น AD  = 
)4(x

1y



   

  ดงันั้น  
3
1

)4(x
1y





   หรือ  x – 3y =   -7 

ในท านองเดียวกนั ความชนัของดา้น AB จึงตอ้งเท่ากบัความชนัของดา้น CD 

  ดงันั้น  
1
5

x1
y2





  หรือ  5x – y =   7 

จากการแกส้มการทั้งสอง  จะได ้x = 2  และ y = 3 
  ดงันั้น  พิกดัของจุด D คือ (2, 3) 
 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองความชนัของเส้นตรง โดยก าหนดจุดให ้แลว้ใหน้กัเรียนช่วยกนัหาความชนั
ของเส้นตรงนั้นๆ เพื่อเปรียบเทียบค่าความชนัของเส้นตรง โดยใหน้กัเรียนสังเกตจากส่ือ GSP  ท่ีแสดง
และใชก้ารถามตอบเก่ียวกบัความชนัท่ีเท่ากนัและความชนัท่ีไม่เท่ากนั  เส้นตรงท่ีขนานกนัและเส้นตรงท่ี
ไม่ขนานกนั  เพื่อน าไปสู่ขอ้สรุปของความสัมพนัธ์ของเส้นตรงท่ีขนานกนักบัความชนัของเส้นตรง 
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2. ครูอธิบายเส้นตรงสองเส้นท่ีขนานกนั โดยใชส่ื้อ GSP  ประกอบการพิสูจน์ โดยอาศยัสามเหล่ียม

คลา้ยของสามเหล่ียมสองรูป โดยครูอธิบายประกอบการถามตอบกบันกัเรียนเพื่อน าไปสู่ขอ้สรุปของทฤษฎีบท
ของเส้นขนาน  
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3. ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 ใหน้กัเรียนตรวจสอบวา่ เส้นตรงท่ีผา่นจุดใดๆทั้งสองเส้นท่ีก าหนดมาให ้
ขนานกนัหรือไม่ โดยครูสุ่มนกัเรียน 2 คนใหอ้อกมาหาความชนัของเส้นตรงทั้งสองเส้น แลว้ใหน้กัเรียนท่ี
เหลือช่วยกนัตรวจความถูกตอ้ง และตอบค าถามวา่เส้นตรงสองเส้นนั้นขนานกนัหรือไม่ จากนั้นครู
ยกตวัอยา่งท่ี  2  โดยครูก าหนดจุด A,B และ C มาให ้แลว้ใหน้กัเรียนตรวจสอบวา่จุดทั้งสามจุดอยูบ่น
เส้นตรงเดียวกนัหรือไม่ โดยครูใหค้วามรู้วา่ การท่ีจุดทั้งสามจุดจะอยูบ่นเส้นตรงเดียวกนัได ้ก็ต่อเม่ือ ความ
ชนัของเส้นตรงท่ีเช่ือมจุดแต่ละคู่จะตอ้งเท่ากนั คือ ความชนัของเส้นตรง AB,BC และ AC ตอ้งเท่ากนั 
จากนั้นครูสุ่มนกัเรียนให้ออกมาหาความชั้นของเส้นตรงแต่ละเส้นบนกระดาน โดยครูใชว้ธีิถามตอบ และให้
นกัเรียนช่วยกนัตรวจความถูกตอ้ง และช่วยกนัสรุปวา่ จุดทั้งสามอยูบ่นเส้นตรงเดียวกนัหรือไม่   

4. ครูยกตวัอยา่งท่ี 3 โดยก าหนดจุด A,B,C และ D เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน  แลว้ให้
นกัเรียนหาจุด D(x,y) ท่ีโจทยไ์ม่ไดก้  าหนดพิกดัมาให ้ ซ่ึงก่อนท่ีครูจะแสดงวธีิการหาค าตอบ ครูทบความรู้
เก่ียวกบันิยามของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนานวา่ “รูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน จะมีดา้นตรงขา้มขนานกนัทั้งสองคู่  และมี
ดา้นตรงขา้มกนัยาวเท่ากนั มุมตรงขา้มกนัมีขนาดเท่ากนั และเส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นจะตดักนัโดยแบ่งเส้น
ทแยงมุมอีกเส้นออกเป็นสองส่วนเท่าๆ กนั” ซ่ึงท าใหน้กัเรียนพบวา่ ในการหาค าตอบของตวัอยา่งน้ี นกัเรียน
ตอ้งใชห้ลกัการของเร่ืองเส้นขนานมาตรวจสอบ โดยตอ้งตรวจสอบการขนานกนัของดา้นตรงขา้มทั้งสองคู่ โดย
แต่ละคู่ตอ้งมีความชนัเท่ากนั ครูแสดงรูปส่ีเหล่ียมบนระนาบ บนกระดานเพื่อใหม้องเห็นชดัเจนยิง่ข้ึน จากนั้น 
ครูอธิบายการหาค าตอบ  โดยแสดงใหน้กัเรียนเห็นวา่  ดา้น AD ขนานกบัดา้น BC ความชนัของดา้น AD จึงตอ้ง
เท่ากบัความชนัของดา้น BC ครูสุ่มนกัเรียนใหอ้อกมาหาความชนัของดา้น BC, AD และ AB ซ่ึงความชนัของ
ดา้น AB จะตอ้งเท่ากบัความชนัของดา้น CD ครูแสดงการหาพิกดัของดา้น CD โดยการแกส้มการหาค่า x และ y 
จากการให ้ความชนัของดา้น AB เท่ากบั ความชนัของดา้น CD ครูนกัเรียนใหน้กัเรียนช่วยกนัตรวจความถูกตอ้ง 
และ ขั้นตอนการหาค าตอบอีกคร้ัง  

5. ครูใหน้กัเรียนสรุปนิยาม  เร่ือง เส้นขนาน จากนั้นครูใหน้กัเรียนทุกคนท าใบงานท่ี 5  เร่ือง เส้น
ขนาน  ในช่วงทา้ยคาบ เพื่อเป็นการสรุปความรู้ท่ีไดเ้รียนมาในคาบน้ี โดยครูเดินดู  และใหค้  าแนะน าเม่ือ
นกัเรียนมีปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย 

6. ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 6 เร่ือง เส้นขนาน เป็นการบา้น   
ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
 

1. หนงัสือเรียนและแบบฝึกเสริมทกัษะเร่ือง เรขาคณิตวเิคราะห์ 
2. โปรแกรม GSP  
3. ใบงานท่ี 5  เร่ือง เส้นขนาน 
4. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 6  เร่ือง เส้นขนาน 



125 

 
การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
1. สามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นขนานและสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นขนานกนั
 หรือไม่ 
2. สามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นขนานไปใชไ้ด ้

วธีิวดั 
 ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 6 เร่ือง เส้นขนาน 
เคร่ืองมือในการวดั 
 แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 6 เร่ือง เส้นขนาน 
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 

นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  6  เร่ือง เส้นขนาน ไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80% 
 

 
 
 

 
 

 

 

 

 

... 
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1. จงแสดงวา่เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(5, 3) และ B(2, -3) ขนานกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(-5, -6) และ 

D(1, 6) 

 
 
 
 
 

 

2. ถา้เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(4, 6) และ B(a-2, -3) ขนานกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(2, 4) และ D(5, 1)  จง

หาค่าของ a 

 
 
 
 
 
 
3. จุด A(1, 2)  B(6, 7) และ C(-3, 4) อยูบ่นเส้นตรงเดียวกนัหรือไม่ เพราะเหตุใด 

เส้นขนาน 
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 6 
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ก าหนดให้ L1 ผา่นจุด  (2, 4)  กบัจุด  (6, 0) 
  L2 ผา่นจุด  (-5, 6) กบัจุด  (-1, 8) 
 และ L3 ผา่นจุด  (3, 9)  กบัจุด  (5, 5) 
จงสร้างกราฟและตอบค าถามต่อไปน้ี  

เส้นขนาน 
ใบงานที่ 5 
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1. L1  ขนานกบั  L2 หรือไม่  เพราะเหตุใด 

......................................................................... 

......................................................................... 

......................................................................... 

......................................................................... 

.........................................................................  

2. L1  ขนานกบั  L3 หรือไม่  เพราะเหตุใด 
......................................................................... 
......................................................................... 
......................................................................... 
......................................................................... 
......................................................................... 
......................................................................... 

3. L2  ขนานกบั  L3 หรือไม่  เพราะเหตุใด 
................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................. 

แผนการจัดการเรียนรู้ที ่7 เร่ือง  เส้นตั้งฉาก 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
 



129 

O 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
1. นกัเรียนสามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นตั้งฉาก และสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นตั้งฉาก

กนัหรือไม่ 
2. นกัเรียนสามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นตั้งฉากไปใชไ้ด ้

 
สาระการเรียนรู้ 

เส้นตั้งฉาก 
 

 ให ้L1 และ L2 เป็นเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน Y มีความชนัเท่ากบั m1 และ m2 ตามล าดบั               

 ถา้ L1 ตั้งฉากกบั L2 แลว้จะไดว้า่ m1m2 = -1 ซ่ึงแสดงไดด้งัน้ี 

ลากเส้นตรง  L'1 และ  L'2 ใหผ้า่นจุดก าเนิด 

และขนานกบั L1  และ L2 ตามล าดบั   

                    จะได ้ความชนัของ  L'1   =   m1  

และความชนัของ L'2   =  m2 

ลากเส้นตรงใหผ้า่นจุด (1, 0) และตั้งฉากกบั              

แกน X โดยตดัเส้นตรง L'1และ L'2 ท่ี P และ Q  

ตามล าดบั 

ให ้ P  มีพิกดัเป็น (1, k) 

เส้นตรง  L'1   ผา่นจุด (0, 0) และ (1, k) 

จะได ้ L'1   มีความชนัเท่ากบั  
01
0k




   =   k    =   m1  

ดงันั้น  พิกดัของจุด P คือ (1, m1) 

 ในท านองเดียวกนัจะแสดงไดว้า่พิกดัของจุด Q คือ (1, m2) 

เน่ืองจาก L1  ตั้งฉากกบั L2 และจากการสร้าง L'1 และ L'2 ท าใหรู้ปสามเหล่ียม POQ เป็นรูป

สามเหล่ียมมุมฉาก โดยมุม O เป็นมุมฉาก  จากทฤษฎีบทปีทาโกรัส            

          222 OQOPPQ   

        2
21

2 mm11            2
2

22
1

2 m010m010   
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               2
21 mm   2

2
22

1
2 m1m1   

2
221

2
1 mmm2m   2mm 2

2
2

1   

     21mm2  2  

             21mm  1  

แสดงวา่ผลคูณของความชนัของเส้นตรงสองเส้นท่ีไม่ขนานกบัแกน Y และตั้งฉากกนัมีค่า

เท่ากบั -1 ในทางกลบักนั ถา้ 21mm = -1 แลว้  21 LL   เราสามารถพิสูจน์ยอ้นกลบัไดว้า่ 

ถา้เส้นตรงสองเส้นมีผลคูณของความชนัเท่ากบั -1  แลว้เส้นตรงทั้งสองจะตั้งฉากซ่ึงกนัและกนั 
 

 
 
 

 
ตัวอย่างที ่ 1 เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(-5, -1) และ B(1, 5) และเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(-2, 2) และ D(2, -2)  

ตั้งฉากหรือไม่เพราะเหตุใด 
วธีิท า 

 

 

ความชนั BA  = 
15
51




      = 1 

ความชนั DC  = 
22
)2(2




   = -1 

เน่ืองจาก       mBA  m DC   =   -1 
 
สรุปได้ว่า 
       เส้นตรง AB ตั้งฉากกบัเส้นตรง CD 

ตัวอย่างที ่ 2 เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(-4, 6) และ B(-3, 2) และเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(-1, 5) และ D(3, -4) ตั้งฉากหรือไม่ 

วธีิท า  เส้นตรงท่ีผา่นจุด  (3, 4) และ (4, 1)  มีความชนัเท่ากบั 

 

ทฤษฎบีท   เส้นตรงสองเส้นท่ีไม่ขนานกบัแกน Y จะตั้งฉากกนัก็ต่อเม่ือ ผลคูณของความชนัของ
เส้นตรงทั้งสองเท่ากบั -1 
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   m AB       =  
   34

26



  =  -4 

  เส้นตรงท่ีผา่นจุด (2,1) และ (5,2)  มีความชนัเท่ากบั 

   mCD     =  
   

31
45




  =  

4
1

 

  ผลคูณของความชนัของเส้นตรงทั้งสองคือ  (-4)(
4
1

)   =  -1 

  ดงันั้น เส้นตรง AB ตั้งฉากกบัเส้นตรง CD 

 

ตัวอย่างที ่3  ถา้เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(1,-2) และ B(-3,6) ตั้งฉากกบัเส้นตรงซ่ึงผา่นจุด C(2,-4) และ D(x,4)  

จงหาค่าของ x 

วธีิท า  ความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด AB ; m AB  = 
 31

62



 =   

4
8

      = -2 

  ความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด CD ; mCD   = 
x2

44



 =   

x2
8



 

  เน่ืองจากเส้นตรงทั้งสองเส้นตั้งฉากกนั คือ  m AB  mCD    =    -1 

      (-2) 












x2
8

  =   -1 

            
x2

16


 =   -1 

                 16  =   -2 + x 

                 18  =    x 

  ดังน้ัน  x   มีค่าเท่ากบั 18 

 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองความชนัของเส้นตรง โดยก าหนดจุดใหแ้ลว้หาความชนัของเส้นตรงนั้นๆ เพื่อ
เปรียบเทียบค่าความชนัของเส้นตรง โดยใหน้กัเรียนสังเกตจากส่ือ GSP ท่ีแสดงและใชก้ารถามตอบ
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เก่ียวกบัความชนั เพื่อหาความสัมพนัธ์ของความชนัของเส้นตรงสองเส้น และครูทบทวนความรู้ในเร่ือง
เส้นขนาน เพื่อน าไปสู่ขอ้สรุปของความสัมพนัธ์ของเส้นตรงท่ีตั้งฉากกนัทั้งสองเส้น 

 

 
 
 

2. ครูอธิบายเส้นตรงสองเส้นท่ีตั้งฉากกนั โดยใชส่ื้อ GSP (The Geometer’s Sketchpad) 
ประกอบการพิสูจน์โดยอาศยัความชนัของเส้นตรง AB และความชนัของเส้นตรง CD เพื่อหาความสัมพนัธ์
โดยลากเส้นตรง               L'1 และ L'2 ใหผ้า่นจุดก าเนิด และขนานกบั L1 และ L2 ตามล าดบั จะได ้ความชนั
ของ L'1   =   m1 และความชนัของ               L'2   =  m2 
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3. ครูใหน้กัเรียนช่วยกนัสังเกตความชนัของเส้นตรงทั้งสองเส้น โดยใชส้มบติัของทฤษฎีบท  ปี
ทาโกรัสช่วยพิสูจน์ เก่ียวกบัความชนัของเส้นตรงทั้งสองเส้นเพื่อใหไ้ดข้อ้สรุปเก่ียวกบัเส้นตรงสองเส้นท่ี 
ไม่ขนานกบัแกน Y และพิจารณาเส้นตรงทั้งสองเส้นนั้น 

 

 
 
 

 

4.  ครูบอกทฤษฎีบท เส้นตรงสองเส้นท่ีไม่ขนานกบัแกน Y จะตั้งฉากกนัใหน้กัเรียนทราบ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 โดยก าหนดเส้นตรงท่ีผา่นจุดสองจุด มา 2 เส้นคือ เส้นตรง AB และ
เส้นตรง CD  จากนั้นใหน้กัเรียนหาวา่เส้นตรงสองเส้นนั้น ตั้งฉากกนัหรือไม่พร้อมใหเ้หตุผล จากนั้นครู
แสดงกราฟของเส้นตรงทั้ง 2 เส้น บนโปรแกรม GSP โดยครูเร่ิมตน้จากใหน้กัเรียนหาความชนัของ
เส้นตรง AB และ ความชนัของเส้นตรง CD จากนั้นใหน้กัเรียนน าค่าความชนัของเส้นตรงทั้ง 2 เส้น มา
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ตรวจสอบการตั้งฉากกนัจาก  mAB  mCD  = -1  ซ่ึงจะไดว้า่เส้นตรง AB และเส้นตรง CD ตั้งฉากกนั 
จากนั้นครูสุ่มนกัเรียน  1 คน ใหอ้ภิปรายเหตุผลท่ีเส้นตรง AB และ เส้นตรง CD ตั้งฉากกนั   

 
 
 
 
 
 

6.  ครูตวัอยา่งท่ี 2  กระดาน โดยลกัษณะของโจทยจ์ะคลา้ยคลึงกบัตวัอยา่งท่ี 1 ในตวัอยา่งน้ี ครู
สุ่มนกัเรียน 2 คนให้ออกมาช่วยกนัแสดงวธีิท าหนา้ห้อง จากนั้น ครูและนกัเรียนท่ีเหลือ ช่วยกนัอภิปราย
ค าตอบท่ีถูกตอ้งอีกคร้ังหน่ึง  เพื่อสรุปความเขา้ใจเก่ียวกบัเส้นตรงสองเส้นท่ีตั้งฉากกนั และสรุปทฤษฎี
บทอีกคร้ัง 

7.  ครูยกตวัอยา่งท่ี 3 โดยก าหนดเส้นตรงท่ีผา่นจุด A(1, -2) และ B(-3, 6) ใหต้ั้งฉากกบัเส้นตรง
ซ่ึงผา่นจุด  C(2, -4) และ D(x, 4) ครูใหน้กัเรียนช่วยกนัหาค่า x  ครูใชค้  าถามน าใหน้กัเรียนหาความชนั
ของเส้นตรง AB และ CD แต่ค่าความชนัของเส้นตรง CD จะยงัติดค่า x อยู ่ ครูใชค้  าถามเร่ืองเส้นตรง
ท่ีตั้งฉากกนั ใหน้กัเรียนน าทฤษฎีบทมาช่วยในการหาค าตอบ เน่ืองจาก โจทยก์ าหนดไวว้า่เส้นตรงสอง

เส้นตั้งฉากกนั คือ  m AB  mCD  = -1 ครูสุ่มนกัเรียน  ใหอ้อกมาแสดงวธีิหาค าตอบ โดยนกัเรียนจะตอ้งน า
ค่าความชนัของเส้นตรงทั้งสองเส้นมาคูณกนั และใหเ้ท่ากบั -1 แลว้จึงแกส้มการหาค่า x  ครูและนกัเรียน
ท่ีเหลือช่วยกนัตรวจค าตอบ และอภิปรายขั้นตอนการหาค าตอบอีกคร้ัง 

8. ครูใหน้กัเรียนสรุปสูตรเส้นตรงสองเส้นท่ีตั้งฉากกนัอีกคร้ัง จากนั้นใหน้กัเรียนทุกคนท าใบ
งานท่ี 6  เร่ือง เส้นตั้งฉาก  ในช่วงทา้ยคาบ เพื่อเป็นการสรุปความรู้ท่ีไดเ้รียนมาในคาบน้ี โดยครูเดินดู  
และใหค้  าแนะน าเม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย 

9.  ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  7  เร่ือง เส้นตั้งฉาก เป็นการบา้น   
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ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
1. หนงัสือเรียนและแบบฝึกเสริมทกัษะเร่ือง เรขาคณิตวเิคราะห์ 
2. โปรแกรม GSP  
3. ใบงานท่ี 6 เร่ือง เส้นตั้งฉาก 
4. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 7  เร่ือง เส้นตั้งฉาก 

 
การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
1. สามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นตั้งฉากและสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นตั้งฉากกนั

 หรือไม่ 
2. สามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นตั้งฉากไปใชไ้ด ้

วธีิวดั 
ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 7  เร่ือง เส้นตั้งฉาก 

เคร่ืองมือในการวดั 
แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 7  เร่ือง เส้นตั้งฉาก 

เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  7  เร่ือง เส้นตั้งฉาก ไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80 
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4. จงหาความชนัของเส้นตรงซ่ึงตั้งฉากกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด (6, 1) และ (3, 0)  

 

 

 

 
 

5. จงแสดงวา่เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(-5, 3) และ B(1, -3) ตั้งฉากกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(-5, -6) และ D(2, 

8) 

 

 

เส้นตั้งฉาก 
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 7 
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6. ถา้เส้นตรงท่ีผา่นจุด A(k, 7) และ B(-3, -2) ตั้งฉากกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด C(3, 2) และ D(1, -4) จงหา

ค่า k 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

 

 

 

ก าหนดให้ L1 ผา่นจุด  (2, 4)  กบัจุด  (6, 0) 
  L2 ผา่นจุด  (-5, 6)  กบัจุด  (-1, 8) 
 และ L3 ผา่นจุด  (3, 9)  กบัจุด  (5, 5) 
จงสร้างกราฟและตอบค าถามต่อไปน้ี  

เส้นตั้งฉาก 
ใบงานที่ 6 

6 
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1. L1  ตั้งฉาก  L2 หรือไม่  เพราะเหตุใด 
......................................................................... 

......................................................................... 

......................................................................... 

.........................................................................  

2. L1  ตั้งฉาก  L3 หรือไม่  เพราะเหตุใด 
......................................................................... 
......................................................................... 
......................................................................... 
.........................................................................  

3. L2  ตั้งฉาก  L3 หรือไม่  เพราะเหตุใด 
................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................. 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่8 เร่ือง  การน าไปใช้เกีย่วกบัความชัน เส้นขนานและเส้นตั้งฉาก  
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. นกัเรียนสามารถน าความรู้ท่ีไดเ้ร่ืองความชนั  เส้นขนานและเส้นตั้งฉากไปประยกุตใ์ชไ้ด ้
2. นกัเรียนสามารถน าความรู้เก่ียวกบัความชนั เส้นขนานและเส้นตั้งฉากไปใชใ้นการพิสูจน์รูป

เรขาคณิตได ้
 
สาระการเรียนรู้ 

  การน าไปใช้เกีย่วกบัความชัน  เส้นขนานและเส้นตั้งฉาก 
 

 ความชันของเส้นตรง 
 
 
 

 
 

เส้นขนาน 
 

 

 

เส้นตั้งฉาก 
 

 

ความสัมพนัธ์ของความยาวด้านประกอบของรูปสามเหลี่ยมกบัชนิดของรูปสามเหลี่ยม  

 

ทฤษฎบีท   เส้นตรงสองเส้นท่ีไม่ขนานกบัแกน Y  จะขนานกนั ก็ต่อเม่ือ ความชนัของเส้นตรงทั้ง
 สองเส้นเท่ากนั 

 

บทนิยาม   ให ้L เป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุด P1 (x1, y1) และ P2 (x2, y2) โดยท่ี x1 x2, m เป็นความชนั

ของเส้นตรง L ก็ต่อเม่ือ  
21

21

xx
yy

m



  

 

 

ทฤษฎบีท   เส้นตรงสองเส้นท่ีไม่ขนานกบัแกน Y  จะตั้งฉากกนัก็ต่อเม่ือ ผลคูณของความชนัของ
เส้นตรงทั้งสองเท่ากบั -1 
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รูปสามเหลีย่ม (Triangle) คือ หน่ึงในรูปร่างพื้นฐานในเรขาคณิต เป็นรูป 2 มิติ ท่ีประกอบดว้ยจุดยอด 3 
จุด และดา้น 3 ดา้นท่ีเป็นส่วนของเส้นตรง 

 

ชนิดของรูปสามเหลีย่ม ความยาวส่วนของเส้นตรง ชนิดของรูปสามเหลีย่ม ความยาวส่วนของเส้นตรง 

 
สามเหลีย่มด้านเท่า 

ส่วนของเส้นตรง 
ความยาวดา้น 
เท่ากนัทั้งหมด 

BCACAB   สามเหลีย่มหน้าจั่ว 

ถา้จุด D เป็นจุดยอดของ
รูปสามเหล่ียมแลว้ ดา้น

ประกอบของรูป
สามเหล่ียมจะมีความยาว

ท่ีเท่ากนั 

ชนิดของรูปสามเหลีย่ม ความยาวส่วนของเส้นตรง ชนิดของรูปสามเหลีย่ม ความยาวส่วนของเส้นตรง 

 

สามเหลีย่มด้านไม่เท่า 

ความยาวของส่วนของ
เส้นตรงทั้งสามไม่เท่ากนั  

สามเหลีย่มมุมฉาก 

ความยาวของส่วนของ
เส้นตรงทั้งสามอาจไม่

เท่ากนั หรือดา้นประกอบ
ของรูปสามเหล่ียมมีความ
ยาวเท่ากนั ท่ีมีมุม H           

เป็นมุมฉาก  
 

 

 

 
ความสัมพนัธ์ของความชันของส่วนของเส้นตรงกบัชนิดของรูปสามเหลีย่ม  

 

รูปสามเหล่ียมแบ่งชนิดตามขนาดของมุมภายในท่ีใหญ่ท่ีสุด อธิบายดว้ยองศา 
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     รูปสามเหลีย่มมุมแหลม มุมภายใน
ทุกมุมมีขนาดเล็กกวา่ 90° (มุมแหลม) 

 
 
     รูปสามเหลีย่มมุมฉาก มีมุมภายใน   
มุมหน่ึงมีขนาด 90° (มุมฉาก) 

 

     รูปสามเหลีย่มมุมป้าน มีมุมภายใน
มุมหน่ึงมีขนาดใหญ่กวา่ 90° (มุมป้าน) 

ความสัมพนัธ์ของความยาวด้าน  เส้นขนาน เส้นตั้งฉาก  และชนิดของรูปส่ีเหลี่ยม 

ชนิดของรูปส่ีเหลีย่ม ความยาวด้านของรูปส่ีเหลี่ยม  เส้นขนาน เส้นตั้งฉาก 

 
ส่ีเหลีย่มจตัุรัส 

ดา้นมีความยาวท่ีเท่ากนัทั้ง         
4 ดา้น 

2 คู่ เส้นทแยงมุม 

 
ส่ีเหลีย่มผนืผ้า 

ดา้นตรงขา้มกนั 
มีความยาวท่ีเท่ากนั 

2 คู่ 
ดา้นประกอบมุม

แต่ละคู่ 

 
ส่ีเหลีย่มขนมเปียกปูน 

ดา้นมีความยาวท่ีเท่ากนัทั้ง         
4 ดา้น 

2 คู่ เส้นทแยงมุม 

 
ส่ีเหลีย่มด้านขนาน 

ดา้นตรงขา้มกนั 
มีความยาวท่ีเท่ากนั 

2 คู่  

 1 คู่  
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ส่ีเหลีย่มคางหมู 

 
ส่ีเหลีย่มรูปว่าว 

ความยาวดา้นท่ีติดกนั 
BCAB , DACD  

2 คู่ เส้นทแยงมุม 

 
ส่ีเหลีย่มด้านไม่เท่า 

   

 
กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองชนิดของรูปสามเหล่ียม  ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม  เส้นขนานและเส้นตั้งฉาก พร้อม

ทั้งใชส่ื้อการสอน “ ชนิดของรูปสามเหล่ียมและรูปส่ีเหล่ียม ”  โดยใชส่ื้อ GSP (The Geometer’s Sketchpad)                

ครูใชก้ารถามตอบเก่ียวกบัดา้นประกอบของรูปสามเหล่ียมและรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีความสัมพนัธ์กบัความยาวของ

ดา้น เส้นขนานและเส้นตั้งฉาก 

2. ครูใหน้กัเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 5 คน ทั้งหมด 7 กลุ่ม โดยคละกลุ่มเด็กเก่ง ปานกลาง และอ่อน  

ตามดุลพินิจของครู  จากนั้นครูแจกใบกิจกรรมท่ี 3  เร่ือง  “ ชนิดของรูปสามเหล่ียม ” ใหน้กัเรียนช่วยร่วมกนั

ปฏิบติักิจกรรม พร้อมทั้งอธิบายใหเ้พื่อนในกลุ่มใหเ้ขา้ใจ โดยครูเดินรอบๆ และใหค้  าแนะน าเม่ือนกัเรียนมี

ปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย ก่อนสรุป ความสัมพนัธ์ของความยาวดา้นประกอบของรูปสามเหล่ียมกบัชนิดของ

รูปสามเหล่ียม  

3. ครูแจกใบกิจกรรมท่ี 4  เร่ือง  “ ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม ” ให้นกัเรียนช่วยร่วมกนัปฏิบติั พร้อมทั้ง

อธิบายใหเ้พื่อนในกลุ่มใหเ้ขา้ใจ โดยครูเดินรอบๆ และใหค้  าแนะน าเม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย 

ก่อนสรุป ความสัมพนัธ์ของความยาวดา้น  เส้นขนาน เส้นตั้งฉาก  และชนิดของรูปส่ีเหล่ียม 
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4. ครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปความสัมพนัธ์ท่ีไดอี้กคร้ัง และช่วยกนัสรุปส่ิงท่ีไดจ้ากการท า

กิจกรรมทั้งสองกิจกรรม  

5.  ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 8  เร่ือง การน าไปใชเ้ก่ียวกบัความชนั  เส้นขนานและ
เส้นตั้งฉาก เป็นการบา้น   

 

ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
 

1.   หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท. 

2. ใบกิจกรรมท่ี 3 เร่ือง “ ชนิดของรูปสามเหล่ียม ” 

3. ใบกิจกรรมท่ี 4 เร่ือง  “ ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม ” 

4. โปรแกรม GSP  

5. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 8  เร่ือง  การน าไปใชเ้ก่ียวกบัความชนั  เส้นขนานและเส้นตั้งฉาก   
 

การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
ส่ิงทีว่ดั 

1. สามารถน าความรู้ท่ีไดเ้ร่ืองความชนั  เส้นขนานและเส้นตั้งฉากไปประยกุตใ์ชไ้ด ้
2. สามารถน าความรู้เก่ียวกบัความชนั เส้นขนานและเส้นตั้งฉากไปใชใ้นการพิสูจน์รูป 
 เรขาคณิตได ้

วธีิวดั 
1. ตรวจใบกิจกรรมท่ี 3 เร่ือง “ชนิดของรูปสามเหล่ียม” 
2. ตรวจใบกิจกรรมท่ี 4  เร่ือง “ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม” 
3. ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 8  เร่ือง การน าไปใชเ้ก่ียวกบัความชนั  เส้นขนานและ

เส้นตั้งฉาก 
เคร่ืองมือในการวดั 

1. ใบกิจกรรมท่ี 3 เร่ือง “ชนิดของรูปสามเหล่ียม” 
2. ใบกิจกรรมท่ี 4 เร่ือง “ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม” 
3. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 8  เร่ือง การน าไปใชเ้ก่ียวกบัความชนั  เส้นขนานและเส้นตั้ง

ฉาก 
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
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 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  8  เร่ือง การน าไปใชเ้ก่ียวกบัความชนั  เส้นขนานและ
เส้นตั้งฉากไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80%  

 
 
 
 
 

1. จุด A(-6, 3), B(9, 6) และ C(-5, -2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหล่ียมชนิดใด โดยใชร้ะยะห่าง
ระหวา่งจุดสองจุด และความชนัของส่วนของเส้นตรง (ถา้มี) พร้อมทั้งหาพื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. จุด A(7, 5), B(-3, 5), C(2, 0) และ D(-2, 0) เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมชนิดใด โดยใชร้ะยะห่าง
ระหวา่งจุดสองจุด หาความยาวดา้นของรูป่ีเหล่ียม เส้นขนานและเส้นตั้งฉาก  
 

 
 
 
 
 
 
 
 

การน าไปใช้เกี่ยวกับความชัน เสน้ขนาน และเสน้ตั้ง

ฉาก 

แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 8 
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จุด (-5, 3), (-1, 3) และ (-5, 1) เป็นจุดยอดของรูปสามเหล่ียมชนิดใด โดยใชร้ะยะห่างระหวา่งจุดสองจุด 
และความชนัของส่วนของเส้นตรง (ถา้มี)  พร้อมทั้งหาพื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม 

 

 
 

ชนดิของรูปสามเหลี่ยม 
ใบกิจกรรมที่ 3 
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จดุ (-2, 4), (2, 4), (2, 0) และ (-2, 0) เป็นจดุยอดของรูปส่ีเหล่ียมชนิดใด โดยใช้ระยะห่างระหวา่งจดุสอง

จดุ             หาความยาวด้านของรูปส่ีเหล่ียม เส้นขนานและเส้นตัง้ฉาก พร้อมทัง้หาพืน้ท่ีของรูป

ส่ีเหล่ียม 

 

ชนดิของรูปส่ีเหล่ียม 
ใบกิจกรรมที่ 4 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่9 เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. นกัเรียนสามารถบอกรูปของสมการเส้นตรงได ้
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2. นกัเรียนสามารถหาความชนัและจุดตดัจากสมการเชิงเส้นท่ีก าหนดใหไ้ด ้
 

สาระการเรียนรู้ 

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมกีราฟเป็นเส้นตรง 
 

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง แยกได้เป็น 3 ลกัษณะ คือ   
1. ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกบัแกน  X 

เส้นตรง L  ยอ่มตั้งฉากกบัแกน Y  ดงันั้น เส้นตรง L  ตัดแกน Y ทีจุ่ด (0, b) 
ถา้ b เป็นจ านวนจริงบวก เส้นตรง L จะอยูเ่หนือแกน X และห่างจากแกน X เป็นระยะ | b | หน่วย 
ถา้ b เป็นจ านวนจริงลบ  เส้นตรง L จะอยูใ่ต้แกน  X    และห่างจากแกน X เป็นระยะ   | b | หน่วย 

 
 
   
2. ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกบัแกน Y 

เส้นตรง L ตั้งฉากกบัแกน X  ดงันั้น เส้นตรง L  ตัดแกน Y ทีจุ่ด (a, 0) 
ถา้ a เป็นจ านวนจริงบวก เส้นตรง L จะอยูท่างขวาของแกน Y และห่างจากแกน X เป็นระยะ | a | หน่วย 
ถา้ a เป็นจ านวนจริงลบ  เส้นตรง L จะอยูท่างซ้ายของแกน Y และห่างจากแกน X เป็นระยะ  | a | หน่วย 

 
 
 
3. ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงทีไ่ม่ขนานกบัแกน X และไม่ขนานกบัแกน Y 

ให ้L เป็นเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน X และไม่ขนานกบัแกน Y มีความชนัเท่ากบั m และผา่นจุด (x1, y1) 

 

** รูปมาตรฐานของสมการเส้นตรงแบบต่างๆ ข้ึนอยู่กบัส่ิงทีโ่จทย์ก าหนด 

1.  รูปแบบจุด 2 จุด (Two – points form) หรือ  เม่ือทราบพิกดัของจุดสองจุดท่ีเส้นตรงผา่น  
 
 
 
 
 

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟทีข่นานแกน  X  คือ   by|RRy,x   

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟทีข่นานแกน  Y  =   ax|RRy,x   
 

X 

Y 

A 

B 

(x1, y1) 
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ความชนัของเส้นตรง  
21

21

xx
yy

L



    เลือกจุด  (x, y) ใดๆ บนกราฟเส้นตรง  ดงัรูป 

จะไดค้วามชนัของเส้นตรง   
1

1

xx
yy

L



           หรือ   

2

2
L xx

yy
m




  

จะไดว้า่  
1

1

xx
yy





21
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yy




   หรือ

2

2

xx
yy





21
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yy




  

 

ดังน้ัน  1
21

21
1 xx

xx
yy

yy 











  หรือ  2

21

21
2 xx

xx
yy

yy 











  

 
 
 
 
 
 
2. รูปแบบจุด – ความชนั (Point – slope form)  หรือ เม่ือเราทราบ ความชนั และจุด 1 จุด  

 
 
 
 
 
 
 
 

 

(x2, y2) 

X 

Y 

A 

B 

(x1 , y1) 
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เลือกจุด (x, y) ใดๆบนกราฟเส้นตรง   ดงัรูป  จะไดค้วามชนัของเส้นตรง  
1

1

xx
yy

L



  

เน่ืองจากความชนัของเส้นตรง  L  เป็น  m  แลว้จะได ้    
1

1

xx
yy

m



  

ดังน้ัน  จะไดว้า่   11 xxmyy   

กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเร่ืองความชนัของเส้นตรงท่ีผา่นจุด โดยยกตวัอยา่งใหน้กัเรียนบนกระดาน และให้

นกัเรียนช่วยกนัหาความชนัของเส้นตรง จากโจทยท่ี์ครูก าหนดใหต่้อไปน้ี 

1.1 ก าหนดให ้A(-2 , 8) B(8 , 8) (ความชนัของเส้นตรงAB  เท่ากบั 0) 

1.2 ก าหนดให ้C(2 , -5) D(-3 , -5) (ไม่มีความชนั) 

 2. ครูตั้งค  าถามเพื่อใหน้กัเรียนสามารถสร้างสมการเส้นตรงจากความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็น
เส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X  ดงัน้ี  

 ให ้  L เป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X  
 ดังน้ัน  เส้นตรง L  ยอ่มตั้งฉากกบัแกน Y  ใหเ้ส้นตรง L ตดัแกน Y ท่ีจุด (0 , b) 
 ถา้  b เป็นจ านวนจริงบวก เส้นตรง L จะอยูเ่หนือแกน X และห่างจากแกน X  เป็นระยะ  | b | 

หน่วย ถา้  b  เป็นจ านวนจริงลบ  เส้นตรง L จะอยูใ่ตแ้กน  X    และห่างจากแกน X  เป็นระยะ   | b | 
หน่วย 

  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X  คือ  
 
 
 
3. ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 บนกระดาน  และสุ่มนกัเรียนออกมาท าหนา้ชั้นเรียน  ท่ีละขอ้พร้อมทั้งให้

นกัเรียนเขียนความสัมพนัธ์ของเส้นตรงท่ีได ้จากนั้น ครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟ

เป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X  จากตวัอยา่งบนกระดาน และเขียนออกมาในรูปของสมการเส้นตรง  

 ตัวอย่างที ่1 จงเขียนกราฟของ  y = 3 และ y = -2 

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟทีข่นานแกน  X  =   by|RRy,x   
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 ตัวอย่างที ่2 จงเขียนกราฟของ  x = 3 และ  x = -2   
4. ครูใชก้ารถามตอบเพื่อให้นกัเรียนสามารถสร้างสมการเส้นตรงจากความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟ

เป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  Y  ดงัน้ี 

ให ้ L  เป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน Y  
ดังน้ัน เส้นตรง L ยอ่มตั้งฉากกบัแกน  X ใหเ้ส้นตรง  L ตดัแกน Y ท่ีจุด (a,0) 
ถา้ a เป็นจ านวนจริงบวก เส้นตรง L จะอยูท่างขวาของแกน Y และห่างจากแกน Y                 

เป็นระยะ | a | หน่วย 
ถา้ a เป็นจ านวนจริงลบ  เส้นตรง L จะอยูท่างซา้ยของแกน Y และห่างจากแกน Y                        

เป็นระยะ  | a | หน่วย 
 ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน Y คือ  

 
 

 

5. ครูยกตวัอยา่งท่ี  2  และสุ่มนกัเรียนออกมาท าหนา้ชั้นเรียน  ท่ีละขอ้พร้อมทั้งให้นกัเรียนเขียน

ความสัมพนัธ์ของเส้นตรงท่ีได ้จากนั้น ครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง

ท่ีขนานกบัแกน  Y  จากตวัอยา่งบนกระดาน และเขียนออกมาในรูปของสมการเส้นตรง 

 ตัวอย่างที ่ 2 จงเขียนกราฟของ  x = 3 และ  x = -2   
 6.  ครูใชก้ารถามตอบเพื่อสร้างสมการเส้นตรงจากความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีไม่
ขนานกบัแกน X และไม่ขนานกบัแกน Y  โดยครูอธิบายถึง รูปมาตรฐานของสมการเส้นตรงแบบต่างๆ 
จะข้ึนอยูก่บัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนด   
 7.  ครูอธิบาย รูปแบบของสมการเส้นตรงแบบท่ี 1  คือ เม่ือทราบพิกดัของจุดสองจุดท่ีเส้นตรง
ผา่น หรือ  รูปแบบจุด 2 จุด (Two – points form) โดยครูยกตวัอยา่งท่ี 3  ประกอบกบั ครูใชว้ธีิถาม – ตอบ
นกัเรียน เพื่อใหน้กัเรียนเกิดความคิดรวบยอดในการสร้างสมการเส้นตรง  

ตัวอย่างที ่3  จงหาสมการเส้นตรงท่ีผา่นจุด (-4, -2) และ (3, 1) 
วธีิท า จากโจทย ์ก าหนดจุด (x1, y1) คือ จุด (-4, -2) และจุด (x2, y2) คือจุด (3, 1) ดงันั้น

   นกัเรียน สามารถสร้างสมการเส้นตรงจากรูปแบบจุด 2 จุด (Two – points form) ได ้

  คือ  1
21

21
1 xx

xx
yy

yy 











  

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟทีข่นานแกน  Y  =   ax|RRy,x   
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  ดงันั้น สมการเส้นตรงคือ    3x
)4(3
)2(1

1y 











  

                     1xx
7
3

1y 






  

  หรือ       02y7x3   

8.  ครูอธิบาย รูปแบบของสมการเส้นตรงแบบท่ี  2  คือ  รูปแบบจุด – ความชนั (Point – slope form)  
หรือ เม่ือเราทราบ ความชนั และจุด 1 จุด  โดยครูยกตวัอยา่งท่ี 4,5 ประกอบ ซ่ึงเป็นตวัอยา่งท่ีมีลกัษณะของ
โจทยท่ี์แตกต่างกนั  ครูใชว้ธีิถาม – ตอบนกัเรียน เพื่อใหน้กัเรียนเกิดความคิดรวบยอดในการสร้างสมการ
เส้นตรง 

  ตัวอย่าที ่4  จงหาสมการเส้นตรงท่ีผา่นจุด (-2, -1) และมีความชนัเป็น  -3  
  วธีิท า จากโจทย ์ก าหนดจุดใดๆมา 1 จุด และใหค้วามชนัมาดว้ย ดงันั้นนกัเรียน

สามารถสร้างสมการเส้นตรงจากรูปแบบ จุด – ความชนั (Point – slope form) ได ้ 
   คือ    11 xxmyy   

   จะได ้   )2(x3)1(y    

            6x31y         หรือ          07yx3   

  ตัวอย่างที ่5  จงหาสมการเส้นตรงท่ีผา่นจุด (4, -3) และขนานกบัเส้นตรงท่ีเช่ือมจุด (-1, 5) และ 
(2, 4)  

  วธีิท า เน่ืองจากเส้นตรงท่ีผา่นจุด (-1, 5) และ (2, 4) มีความชนั   

   m 3
3

9
21

)4(5








   

  จากโจทยท์  าใหเ้ราทราบวา่ สมการเส้นตรงท่ีตอ้งการหา ขนานกบัเส้นตรงท่ีผา่นจุด  
   (-1, 5) และ (2, 4) ตอ้งมีความชนัเท่ากบั -3  เช่นกนั  

  จึงก าหนดให ้ m  เป็นความชนัของเส้นตรงท่ีตอ้งการหา 
  จากสมการเส้นตรง     11 xxmyy   

 จะได ้    4x3)3(y    
            12x33y   

 หรือ                        09yx3   
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10.  ครูใหน้กัเรียนสรุปสูตรสมการเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน X  สมการเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน Y  

และสมการเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน X และไม่ขนานกบัแกน Y  โดยสุ่มถามจากนกัเรียนในชั้นเรียน 

โดยมีครูและนกัเรียนช่วยกนัตรวจสอบความถูกตอ้งอีกคร้ัง  

 11.  ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  9  เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง  เป็น 
และนกัเรียนสามารถทบทวนความรู้ท่ีไดจ้ากการเรียนในคาบน้ีไดอี้กคร้ัง จาก ไฟลโ์ปรแกรม Power 
Point สรุป เร่ือง สมการเส้นตรง (ตอนท่ี 1) โดยครูแนบไฟลล์งไปผา่นระบบเครือข่ายออนไลน์ส าหรับ
การเรียนการสอน เวบ็ไซต ์ WWW. Edmodo.com เพื่อใหน้กัเรียนสามารถดาวน์โหลดไฟลด์งักล่าวเพื่อ
เก็บไวศึ้กษาดว้ยตนเอง  

 
ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 

1. หนงัสือเรียนและแบบฝึกเสริมทกัษะเร่ือง เรขาคณิตวเิคราะห์ 
2. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 9  เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง   
3. โปรแกรม Power Point สรุปเร่ือง สมการเส้นตรง  (ตอนท่ี 1) 

 
การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 

ส่ิงทีว่ดั 
 สามารถบอกรูปของสมการเส้นตรงบอกรูปของสมการเส้นตรง และหาความชนัและ
จุดตดัจากสมการเชิงเส้นท่ีก าหนดใหไ้ด ้
วธีิวดั 

ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  9 เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง   
เคร่ืองมือในการวดั 

แบบฝึกเสริมทกัษะ  9  เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง   
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  9 เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง  ได้
ถูกตอ้ง อยา่งนอ้ย  80% 
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1. จงหาความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงตามสมบติัท่ีก าหนดใหพ้ร้อมเขียนกราฟแสดงเส้นตรง
ต่อไปน้ี 

1.1 
 
 

กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X   

และอยูเ่หนือแกน  X  เป็นระยะ 
5
3
 หน่วย 

ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ     

1.2 
 
 

กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X   

และอยูใ่ตแ้กน  X  เป็นระยะ 
2
1
 หน่วย 

ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ 

ความสัมพนัธซ์ึ่งมีกราฟเป็นเสน้ตรง 
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 9 
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........................................................................... 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

........................................................................... 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

1.3 กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X   
และอยูห่่างจากจุด  (2, -1) เป็นระยะ 2 หน่วย 
ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ     
...........................................................................  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1.4 กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  X   
และตดัแกน Y ท่ีจุด (0, -4) 
ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ     
...........................................................................  
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1.5 กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  Y  
และอยูห่่างจากแกน  Y  เป็นระยะ  3 หน่วย 
ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ     
...........................................................................  
 
 
 

16 กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  Y  
และอยูห่่างจากจุด (2, 5) เป็นระยะ 4 หน่วย 
ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ     
...........................................................................  
 
 
 

1.7 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  Y  
และอยูห่่างจากแกน  Y  ทางขวามือ              

เป็นระยะ  
2
3
 หน่วย 

ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ 
...........................................................................  
 
 
 

1.8 กราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน  Y  
และอยูห่่างจากแกน  Y  ทางซา้ยมือ              
เป็นระยะ  6 หน่วย 
ความสัมพนัธ์ของเส้นตรง คือ 
 
...........................................................................  
 
 
 

 3.  จงหาสมการของเส้นตรงต่อไปน้ีเม่ือสมการของเส้นตรงท่ีผา่นจุด 2 จุด 
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จุดทีผ่่านสมการของเส้นตรง 2 จุด สมการของเส้นตรง  
1

1

xx
yy





21

21

xx
yy




   

1. (3, -3)  และ (4, -3)  

2. (-5, -1) และ (-2, -1)  

3. (-7, 1) และ (-7, 2)  

4. (5, -2) และ (5, 2)  

5. (7, 2) และ (-5, - 2)  

 
 

4. จงหาสมการของเส้นตรงต่อไปน้ีเม่ือก าหนดจุดผา่น และความชนัมาให ้
 

จุดทีผ่่านสมการของเส้นตรง ความชันของเส้นตรง สมการของเส้นตรง   y - y1 = m(x– x1) 

1. (-1, 5)  m = 
2
1

 
 

2. (2, -1)  m = 3  
 
 

3. (-3, -4)  m = 
4
3

  
 

4. (2, 6)  m = 
2
3
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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่10 เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง (ต่อ) 
กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. นกัเรียนสามารถหาสมการทัว่ไปของสมการเส้นตรงได ้
2. นกัเรียนสามารถหาหาสมการตดัระยะของสมการเส้นตรงได ้

 
สาระการเรียนรู้ 

ความสัมพนัธ์ซ่ึงมกีราฟเป็นเส้นตรง (ต่อ) 
 

  จากความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน X และไม่ขนานกบัแกน Y 

 ให ้ L เป็นเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน X และไม่ขนานกบัแกน Y มีความชนัเท่ากบั m และผา่นจุด (x1, y1) 

 ถา้ (x, y) เป็นจุดใดๆ บนเส้นตรง L จะได ้  
1

1

xx
yy

m



  

กรณีที ่1    ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงทีม่ีความชัน m และผ่านจุด (x1 , y1) คือ  
 

    )( 1xxm1yy   

กรณีที ่2   ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงผ่านจุด A(x1 , y1) และผ่านจุด B(x2 , y2) คือ  
 

   

1x2x
1y2y

1xx
1yy
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กรณีที ่3    ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงทีม่ีความชัน m และมีระยะตัดแกน Y เท่ากบั c  
    ก าหนดให ้L มีความชนัเท่ากบั m  และมีระยะตดัแกน Y เท่ากบั b ดงันั้น L ตดัแกน Y  

   ท่ีจุด (0, b) ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หรือ มีสามการเส้นตรงเป็น       bmxy   

      
 

กรณีที ่4     ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงมีระยะตัดแกน X  เท่ากบั a  มีระยะตัดแกน Y เท่ากบั b  
เมื่อ a และ b ไม่เท่ากบั 0  ดงัรูป  
        

 ดงันั้น  ระยะตดัแกน  X  เท่ากบั  a  
 หมายถึง กราฟตดัแกน  X  ท่ีจุด (a , 0) 
   ระยะตดัแกน  Y  เท่ากบั  b 
 หมายถึง กราฟตดัแกน  Y    ท่ีจุด (0, b) 

 

 ความชนัของ L จึงเท่ากบั  
a
b

a0
0b





 

            แสดงวา่ L เป็นเส้นตรงท่ีมีความชนั 
a
b

   

            และผา่นจุด (a , 0) ซ่ึงจะไดส้มการเส้นตรง คือ  
  

X 

Y 

L 

 

 

จากกรณทีี ่ 1   
จะไดส้มการเส้นตรงของ  L  ดงัน้ี 
   )1xx(m1yy   
   )0x(mby   

หรือ            bmxy   

ดงันั้น  ความสัมพนัธ์ท่ีมีกราฟเป็น
เส้นตรงของ  L  คือ     

  bmxy|RRy,x   
 
 
 

ความชัน ระยะตัดแกน Y 

 

(0 , b) 

 X 

L 

Y 

(0, b) 

(0, a) 
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จากกรณีท่ี  1 จะไดว้า่   )ax(
a
b

0y    

           abbxay   
                           )1...(abaybx   

เน่ืองจาก 0ab  ดงันั้น คูณสมการ (1) ดว้ย 
ab
1
 จะไดส้มการเส้นตรงของ L ดงัน้ี  

  1
b
y

a
x

  

 
 
 
  

กจิกรรมการเรียนรู้ 
1. ครูทบทวนเร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน X  และไม่ขนาน

กบัแกน Y  โดยใชโ้ปรแกรม Power Point  น าเสนอ เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีมีความ
ชนั m และผา่นจุด (x1 , y1) และ  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงผา่นจุด A(x1 , y1)  และผา่นจุด B(x2 
, y2)              ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 ประกอบ  และ ใหน้กัเรียนช่วยกนัหาค าตอบ 

ตัวอย่างที ่1 ก าหนดใหเ้ส้นตรง AB ผา่นจุด A(8, -6)  และ  B(-10, 3) จงหาสมการเส้นตรง AB 

      วธีิท า ความชนัของเส้นตรง AB ;  ABm  = 
21

21

xx
yy




 

   = 
 108

36



 

   = 
18

9
 

   = 
2
1

  

ก าหนดให ้จุด P(x, y) อยูบ่นเส้นตรง AB ซ่ึงจะไดว้า่ ABm  = PAm  = PBm  
และท าใหส้มการเส้นตรง AB กบั สมการเส้นตรง PA จึงเป็นสมการเดียวกนั 

 สมการเส้นตรง PA   ; 

PAm  = 
1

1

xx
yy




 

 

ABm  = 


PAm  ; 

2
1

  =  

8x
6y




 

  
2
1

  = 
8x
6y




 

ระยะตัดแกน X ระยะตัดแกน Y 



161 

  
2
1

 (x - 8) = y + 6 

  
2
1

 x -y – 2 = 0 

 น า -2 คูณตลอดสมการ; x + 2y + 4 = 0      
 ดังน้ัน  สมการเส้นตรงAB คือ  x + 2y + 4 = 0 

2. ครูใชก้ารถามตอบเพื่อน าไปสู่การหาสมการเส้นตรง กรณีท่ี 3  “ ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟ
เป็นเส้นตรงท่ีมีความชนั m และมีระยะตดัแกน Y เท่ากบั c ”  โดยครูอธิบายท่ีมาของการหาสมการ
เส้นตรงในกรณีน้ี จากนั้น ครูยกตวัอยา่งท่ี 2 บนกระดานโดยใชว้ธีิถาม – ตอบ เพื่อให้นกัเรียนเกิด
ความคิดรวบยอดในการสร้างสมการเส้นตรง 

 

ตัวอย่างที ่2 สมการเส้นตรง  2x - 3y - 1 = 0 และตดัแกน Y จงหาความชนัของเส้นตรงและจุดตดับนแกน Y 
วธีิท า จากสมการเส้นตรงสามารถจดัรูปไดด้งัน้ี 
     2x – 3y - 1  = 0  
    -3y  = -2x  + 1 

       y  = 
3
2

x  - 
3
1

 

  ดงันั้น ความชนัมีค่าเท่ากบั     
3
2

 และ ตดัแกน Y ท่ีจุด (0, 
3
1

 ) 

 

3. ครูใชก้ารถามตอบเพื่อน าไปสู่การหาสมการเส้นตรง กรณีท่ี 4  “ ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟ
เป็นเส้นตรงมีระยะตดัแกน X  เท่ากบั a  มีระยะตดัแกน Y เท่ากบั b  เม่ือ a และ b ไม่เท่ากบั 0 ”  โดยครู
อธิบายท่ีมาของการหาสมการเส้นตรงในกรณีน้ี จากนั้น ครูยกตวัอยา่งท่ี 3 และ ตวัอยา่งท่ี 4 บนกระดาน 
โดยใชว้ธีิถาม – ตอบ เพื่อให้นกัเรียนเกิดความคิดรวบยอดในการสร้างสมการเส้นตรง  

 

ตัวอย่างที ่3 สมการเส้นตรง 3y – 4x – 12 = 0  จงหาระยะตดัแกน X  และ ระยะตดัแกน Y  
วธีิท า หาระยะตดัแกน  X ให ้Y = 0  ; 3(0) – 4x – 12 = 0 

  - 4x – 12 = 0 
     - 4x = 12 
  x = -3 
 หาระยะตดัแกน  Y ให ้X = 0  ; 3y – 4(0) – 12 = 0 
  3y -  12 = 0 
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  3y = 12 
  y = 4 

 
ตัวอย่างที ่4  จงหาสมการเส้นตรงท่ีมีระยะตดัแกน X และระยะตดัแกน Y เท่ากบั 4 และ -3 ตามล าดบั 
วธีิท า สมการเส้นตรง  คือ   

   1
3

y
4
x




  

  หรือ     12y4x3   

4. ครูอธิบายสมการเส้นตรงทุกเส้นในระบบแกนมุมฉากจะมีสมการอยูใ่นรูป  Ax + By + C = 
0 พร้อมยกตวัอยา่งประกอบ เม่ือพิจารณาสมการทัว่ไป  Ax + By + C = 0 จะเห็นไดว้า่มีกรณีท่ีเป็นไป 3 
กรณี ครูใชว้ธีิถาม – ตอบ ประกอบการอธิบายกรณีทั้งสาม เพื่อใหน้กัเรียนสามารถสร้างสมการเส้นตรง
ในรูปทัว่ไปได ้

5. ครูและนกัเรียนร่วมกนัสรุปสูตรสมการของเส้นตรงท่ีไดจ้ากสมการ 
1

1

xx
yy

m



  และ

สมการทัว่ไปของเส้นตรง พร้อมทั้งสูตรความชนัและจุดตดัท่ีไดจ้ากสมการทัว่ไปของเส้นตรง จากนั้นให้
นกัเรียนท าใบงานท่ี 7  เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง ในช่วงทา้ยคาบ เพื่อเป็นการสรุป
ความรู้ท่ีไดเ้รียนมาในคาบน้ี โดยครูเดินดู  และใหค้  าแนะน าเม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย 

6. ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  10   เร่ือง  เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็น
เส้นตรงเป็นการบา้น  และนกัเรียนสามารถทบทวนความรู้ท่ีไดจ้ากการเรียนในคาบน้ีไดอี้กคร้ัง จาก ไฟล์
โปรแกรม Power Point สรุป เร่ือง สมการเส้นตรง (ตอนท่ี 2)  โดยครูแนบไฟลล์งไปผา่นระบบเครือข่าย
ออนไลน์ส าหรับการเรียนการสอน เวบ็ไซต ์ เพื่อใหน้กัเรียนสามารถดาวน์โหลดไฟลด์งักล่าวเพื่อเก็บไว้
ศึกษาดว้ยตนเอง  
 
ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
 

1. หนงัสือเรียนและแบบฝึกเสริมทกัษะเร่ือง เรขาคณิตวเิคราะห์ 
2. ใบงานท่ี 7  เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง 
3. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 10 เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง 
4. โปรแกรม Power Point สรุปเร่ือง สมการเส้นตรง  (ตอนท่ี 2) 
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การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
ส่ิงทีว่ดั 

1. สามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นขนานและสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นขนานกนั
 หรือไม่ 

2. สามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นขนานไปใชไ้ด ้
วธีิวดั 
 ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 10 เร่ือง เร่ือง  ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง 
เคร่ืองมือในการวดั 
 แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 10  เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรง 
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 

 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะ10  เร่ือง ความสัมพนัธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงไดถู้กตอ้ง 
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 อยา่งนอ้ย  80% 
 
 
 

1. จงบอกความชนัและจุดท่ีเส้นตรงต่อไปน้ีตดัแกน  X  และ แกน Y 
 

1 y = 8x  - 3 2 y =  -3x  –  2 3 y = 
2
1

x +
2
3

 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

4 x = 5y  +  2 5 x =  -y  + 3 6 x = 
2
3

 y +
2
1

 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

7 2x + 3y  = -3 8 -7x – 4y = 2 9 
6
5

x  - 
8
7

y = 
2
1

  

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

ความชนั เท่ากบั ............................. 

ตดัแกน X ท่ีจุด .............................. 

ตดัแกน Y ท่ีจุด .............................. 

 

2.  จงหาความสัมพนัธ์ในรูปของสมการเส้นตรงของเส้นตรง L ท่ีมีเง่ือนไขต่อไปน้ี  
 

1. ความชนัเท่ากบั 2 และผา่นจุด (1, 3) 
 
 
 

  

ความสัมพนัธซ์ึ่งมีกราฟเป็นเสน้ตรง ( ต่อ ) 

แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 10 
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2. ความชนัเท่ากบั 
2
1


 
และ ระยะตดัแกน X  เท่ากบั -3 

 
 
 

3. ผา่นจุด (-3, 4) และ (2, -3)  

 
 
 

4. ความชนัเท่ากบั 
2
3


 
และ ระยะตดัแกน X  เท่ากบั 

2
5

 

 
 
 

5. ระยะตดัแกน X  เท่ากบั 2  และระยะตดัแกน Y เท่ากบั 4 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ความสัมพนัธซ์ึ่งมีกราฟเป็นเสน้ตรง ( ต่อ ) 
ใบงานที่ 7 
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 ก าหนดเส้นตรง L1 ท่ีมีสมการ 4x - 3y + 1 = 0 จงหาสมการเส้นตรงของ L2 ,  L3 ,  L4 และ L5 
จากเง่ือนไขต่อไปน้ี  พร้อมทั้งเขียนกราฟของเส้นตรงนั้นดว้ย 
  L2  : ผา่นจุด A(1, -1) และขนานกบั L1 
  L3  : ผา่นจุด B(-2, -3) และตั้งฉากกบั L1 
  L4  : ขนานกบั L1 และมีระยะตดัแกน X  เท่ากบั 5 
  L5  : ตั้งฉากกบั L1 และมีระยะตดัแกน Y  เท่ากบั -4 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที ่ 11 เร่ือง  รูปทัว่ไปของสมการเส้นตรง  



167 

กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 

 
ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

3. นกัเรียนสามารถหาสมการทัว่ไปของสมการเส้นตรงได ้
4. นกัเรียนสามารถหาหาสมการตดัระยะของสมการเส้นตรงได ้

 
สาระการเรียนรู้ 

รูปทัว่ไปของสมการเส้นตรง 
 โดยทัว่ไป เรากล่าวไดว้า่เส้นตรงทุกเส้นในระบบแกนมุมฉากจะมีสมการอยูใ่นรูป  Ax + By + C = 0 

เม่ือ A, B และ C เป็นค่าคงตวั โดยท่ี A และ B ไม่เป็นศูนยพ์ร้อมกนัและสมการ Ax + By + C = 0 

ดงักล่าวจะมีกราฟเป็นเส้นตรงซ่ึงสมารถแสดงใหเ้ห็นจริงไดด้งัน้ี 

 เน่ืองจาก เส้นตรงทุกเส้นในระบบแกนมุมฉากจะเป็นกราฟท่ีขนานกบัแกน Y หรือเป็นกราฟ 

ท่ีมีความชนัอยา่งใดอยา่งหน่ึง  

 ดงันั้น สมการเส้นตรงของกราฟดงักล่าวจะอยูใ่นรูป  x = k  หรือ  y = mx + C  

ซ่ึงเห็นไดว้า่สมการเส้นตรงของกราฟดงักล่าวจะเป็นกรณีหน่ึงของสมการ Ax + By + C = 0   

 นัน่คือ เส้นตรงทุกเส้นในระบบแกนมุมฉากจะมีสมการอยูใ่นรูป  Ax + By + C = 0 

เม่ือพิจารณาสมการทัว่ไป      Ax + By + C = 0 จะเห็นไดว้า่มีกรณีท่ีเป็นไปไดด้งัน้ี 

 กรณีที ่1  เม่ือ A = 0 และ B   0 

   จากสมการ  Ax + By + C  =  0 

   จะได ้  y  = 
B
C

       ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน   X    

    และตดัแกน X ท่ีจุด 






 
B
C

0,    
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 กรณีที ่2  เม่ือ A   0 และ B = 0 

   จากสมการ  Ax + By + C = 0 

   จะได ้  x = 
A
C

      ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีขนานกบัแกน Y 

   และตดัแกน Y ท่ีจุด 






 0
A
C
,  

 กรณีที ่3  เม่ือ A   0 และ B   0 

   จากสมการ  Ax + By + C = 0  เม่ือจดัสมการใหอ้ยูใ่นรูป   y = mx + C 

   จะได ้  y  = 
B
A

 x 
B
C

  

 ซ่ึงมีกราฟเป็นเส้นตรงท่ีมีความชนั 
B
A

  และผา่นจุด 






 
B
C

0,  

เรียกสมการ Ax + By + C = 0  เม่ือ A , B , C เป็นค่าคงตวั โดยท่ี A  0 หรือ B  0 วา่  สมการรูปทัว่ไป  
 

 การหาสมการเส้นตรงทีข่นานหรือตั้งฉากกบัเส้นตรงทีก่ าหนดให้  

 ข้อมูล เส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง  Ax + By + C = 0 

  มีรูปเป็น L  :   Ax + By +  = 0  

  เส้นตรงท่ีตั้งฉากกบัเส้นตรง  Ax + By + C = 0 

  มีรูปเป็น L  :   Bx  -  Ay +  = 0  

  ถา้เส้นตรง Ax + By + C = 0 ผา่นจุด (p, q)  แลว้ 

  จะได ้ A(p) + B(q) + C = 0 

 
 
 

กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนเน้ือหาเก่ียวกบั การจดัรูปของสมการในกรณีต่างๆท่ีนกัเรียนไดเ้รียนมาแลว้ 
ซ่ึงรูปแบบของสมการเหล่านั้น สามารถจดัรูปใหม่ใหเ้ป็นรูปแบบเดียวกนัคือ Ax + By + C = 0 ซ่ึงก็คือ
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สมการในรูปทัว่ไป   โดยใชโ้ปรแกรม Power Point  น าเสนอ การหาความชนั และระยะตดัแกน จาก
สมการในรูปทัว่ไป แลว้ใชว้ิธีการถาม – ตอบ ประกอบการอธิบาย เพื่อน าไปสู่การเรียนการสอนเร่ือง 
สมการเส้นตรงรูปทัว่ไปในโจทยรู์ปแบบอ่ืนๆท่ียากข้ึน 

2. ครูใชก้ารถามตอบเพื่อน าไปสู่เน้ือหา เร่ือง การหาจุดตดัของเส้นตรง เม่ือก าหนดสมการ
เส้นตรงในรูปทัว่ไปมาให ้2 สมการ โดยครูยกตวัอยา่งท่ี 1  บนกระดานและใชว้ธีิถาม – ตอบ เพื่อให้
นกัเรียนเกิดความคิดรวบยอดในการหาจุดตดัของเส้นตรง 2 เส้น 

ตัวอย่างที ่1  จงหาความชนั จุดตดัแกน X และจุดตดัแกน Y ของสมการเส้นตรง  3x – 4y – 

5 = 0  

วธีิท า จดัสมการเส้นตรงให้อยูใ่นรูป  y  =  mx + C 

 จากสมการ   05y4x3   

          
4
5

x
4
3

y   

 จะไดค้วามชนัของสมการน้ี คือ 
4
3

  และ ระยะตดัแกน X  คือ 
4
5

   

 จะไดว้า่ จุดตดัแกน Y คือ 






 
4
5

0,  

 และจากสมการ     05y4x3    เม่ือแทนค่า 0y   

    0504x3  )(  

             
3
5

x   

 นัน่คือ ตดัแกน X ท่ีจุด  






 0
3
5
,  

ดงันั้นสมการเส้นตรง 05y4x3   ตดัแกน X ท่ีจุด  






 0
3
5
,  ตดัแกน Y ท่ีจุด 







 
4
5

0,  

  และมีความชนัเท่ากบั 
4
3

 

3. ครูใชก้ารถามตอบเพื่อน าไปสู่การหาสมการเส้นตรง ท่ีขนาน หรือตั้งฉากกบัเส้นตรงท่ี
ก าหนดให ้ โดยครูอธิบายท่ีมาของการหาสมการเส้นตรงในกรณีน้ี  จากนั้น ครูยกตวัอยา่งท่ี 2  , 3  

บนกระดาน และใชว้ธีิถาม – ตอบ เพื่อใหน้กัเรียนช่วยกนัหาค าตอบและ อภิปรายความรู้ท่ีได ้
ตัวอย่างที ่2   จงหาสมการเส้นตรงท่ีผา่นจุด (1, 3) และขนานกบัเส้นตรง  2x + 5y + 4  =  0 
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วธีิท า ใหเ้ส้นตรง L1  :  2x + 5y + 4  =  0 

 เม่ือ  L1  //  L2     L2  :  2x + 5y + C  =  0 

 L2  ผา่นจุด (1 , 3) ;   2(1) + 5(3) + C  =  0 

                           C  =  -17 

    L2   คือ        2x + 5y -17   =  0 

ตัวอย่างที ่3   สมการเส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง  x  - 4y + 2  =  0  และมีระยะตดัแกน  X  เท่ากบั 

3  

วธีิท า ใหเ้ส้นตรง L1  :  x  - 4y + 2  =  0   

          เม่ือ  L1  //  L2 

         L2  :  x  - 4y + C  =  0   

  L2  มีระยะตดัแกน X เท่ากบั 3 แสดงวา่  L2 ผา่นจุด (3, 0)  

    ;            3 – 4(0) + C  =  0 

                     C  =  -3 

           L2   คือ      x  - 4y - 3  =  0 

4. ครูยกตวัอยา่งท่ี 4 บนกระดาน จากนั้นสุ่มนกัเรียน 2 คน และใหร่้วมกนัแสดงวธีิหา
ค าตอบบนกระดาน เม่ือไดค้  าตอบแลว้ ครูและนกัเรียนท่ีเหลือ ร่วมกนัอภิปรายค าตอบ และช่วยกบัสรุป
ความคิดรวบยอดท่ีเกิดจากการเรียนรู้ในวนัน้ี 

ตัวอย่างที ่4  สมการเส้นตรงซ่ึงผา่นจุดท่ีเส้นตรง  2x  - y - 2  =  0  ตดัแกน  X  และขนานกบั

เส้นตรงท่ีผา่นจุด (2, 3) และ (-4, 1)  

วธีิท า เส้นตรง   2x  - y - 2  =  0   ตดัแกน  X  ท่ีจุด (1, 0) 

  ขนานกบัเส้นท่ีเช่ือมจุด  (2, 3) และ (-4, 1)     

  ซ่ึงมีความชนั  คือ  
3
1

6
2

42
13

m 



  

  ดงันั้น   สมการเส้นตรง  คือ  )1x(
3
1

0y   

                1xy3   

               01y3x   
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5. ครูและนกัเรียนร่วมกนัสรุปสูตรสมการของเส้นตรงในรูปทัว่ไป  จากนั้นใหน้กัเรียนท า
ใบงานท่ี 8  เร่ือง  สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป   ในช่วงทา้ยคาบ เพื่อเป็นการสรุปความรู้ท่ีไดเ้รียนมาใน
คาบน้ี โดยครูเดินดู  และใหค้  าแนะน าเม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย 

6. ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  11   เร่ือง  สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป   เป็น
การบา้น  และนกัเรียนสามารถทบทวนความรู้ท่ีไดจ้ากการเรียนในคาบน้ีไดอี้กคร้ัง จาก ไฟลโ์ปรแกรม 
Power Point สรุป เร่ือง สมการเส้นตรง (ตอนท่ี 3)  โดยครูแนบไฟลล์งไปผา่นระบบเครือข่ายออนไลน์
ส าหรับการเรียนการสอน เวบ็ไซต ์ WWW. Edmodo.com เพื่อให้นกัเรียนสามารถดาวน์โหลดไฟล์
ดงักล่าวเพื่อเก็บไวศึ้กษาดว้ยตนเอง 
 
ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 
 

1. หนงัสือเรียนและแบบฝึกเสริมทกัษะเร่ือง เรขาคณิตวเิคราะห์ 
2. ใบงาน 8 เร่ือง  สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป 
3. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 11 เร่ือง  สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป 

การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
ส่ิงทีว่ดั 

1. สามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นขนานและสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นขนานกนั
 หรือไม่ 

2. สามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นขนานไปใชไ้ด ้
วธีิวดั 

ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 11 เร่ือง สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป    
เคร่ืองมือในการวดั 

แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 11  เร่ือง สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป    
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  11 เร่ือง สมการเส้นตรงในรูปทัว่ไป   ไดถู้กตอ้ง                  
อยา่งนอ้ย  80 

 
 
 
 

สมการเส้นตรงในรูปทั่วไป  
แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 11 
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1. จงหาสมการเส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง และผา่นจุดท่ีก าหนดใหด้งัต่อไปน้ี  
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2.  จงหาสมการเส้นตรงท่ีผา่นจุด A และตั้งฉากกบัสมการเส้นตรงท่ีก าหนดให้ 
 

1. 3x – 2y + 40  =  0 และ A(1, 4)  2. x + 9y – 4   =  0 และ A(0, 7) 
 
 

 
 

 

1. 2x – 3y + 6  =  0 และ (2, 1)  2. 3x + 2y – 1   =  0 และ (1, 1) 

 
 

 
 
 
 
 

 

3. x – y + 2  =  0 และ (-1, -2)  4. x – 4  =  0 และ (3, 5) 

 

 
 
 
 
 

 

5. x – 5y + 6  =  0 และ (-4, -1)  6. y + 2  =  0 และ (6, -1) 
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3. x + 8y + 3  =  0 และ A(3, -2)  4. x – 2y  =  1 และ A(-2, 3) 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 

5. 3x – 3y   =  1 และ A(6, 0)  6. y   =  8 และ A(-1, 4) 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
3. จงหาสมการของเส้นตรงท่ีตั้งฉากกบัเส้นตรง 5x + 3y - 14 = 0  และผา่นจุดตดักนัของเส้นตรง -2x 
+ y – 1 = 0 กบัเส้นตรง  -3x + 2y – 3 = 0 
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1. จงพิจารณาวา่เส้นตรงแต่ละคู่ต่อไปน้ี ขนานกนั ตั้งฉากกนั ตดักนั หรือเป็นเส้นตรงเดียวกนั 

สมการเส้นตรงในรูปทั่วไป  

 

ใบงานที่ 8 
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    ความสัมพนัธ์ 

1.1 x + y – 5  =  0 กบั x + y  =  9  

 

1.2 2x + y   =  9 กบั 2x  –  y   =  9  

 

1.3 3x  –  y   =  7 กบั 2x + 6y – 10  =  0  

 

1.4 5x + 4y – 6  =  0 กบั 10x + 8y – 6  =  0  

 

1.5 4x  –  3y – 2   =  0 กบั 6x + 8y   =  4  

 

2. จงเติมจ านวนจริงในช่องวา่งตอ้ไปน้ี 
 

2.1 เส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง 2x – 3y + 2 = 0 และผา่นจุด (-2, -1) 

 คือเส้นตรง 2x – 3y + ……………  = 0 

2.2 เส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง -5y + 7x - 1 = 0 และผา่นจุด (3, 4) 

 คือเส้นตรง -5y + 7x + ……………  = 0 

2.3 เส้นตรงท่ีตั้งฉากกบัเส้นตรง x + y + 1 = 0 และผา่นจุด (1, -1) 

 คือเส้นตรง x + y + ……………  = 0 

2.4 เส้นตรงท่ีตั้งฉากกบัเส้นตรง 3y - 4x + 5 = 0 และผา่นจุด (-5, 3) 

 คือเส้นตรง 3y - 4x + ……………  = 0 

แผนการจัดการเรียนรู้ที ่12  เร่ือง ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกบัจุดและระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่ขนาน 

กลุ่มสาระการเรียนรู้วชิาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่4 
รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เติม2 รหัสวชิา ค31202 จ านวน 1.5 หน่วยกติ 
จ านวนเวลา  50 นาที ภาคเรียนที ่2/2556 ผู้สอน นายธีรพงษ์  ดอกดี 
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ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั  หาระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด จุดก่ึงกลาง ระยะห่างระหวา่งจุดกบั 

เส้นตรง และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. นกัเรียนสามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นขนาน และสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นขนาน
กนัหรือไม่ 

2. นกัเรียนสามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นขนานไปใชไ้ด ้
 

สาระการเรียนรู้ 

ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกบัจุด 
 

ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด หาไดโ้ดยการหาระยะห่างจากจุดมาตั้งฉากกบัเส้นตรงนั้น 
      L 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

ระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่ขนาน 

เส้นตรงท่ีสามารถหาระยะห่างได ้ เส้นตรงสองเส้นจะตอ้งขนานกนั 
 

ทฤษฎบีท   ระยะห่างระหวา่งเส้นตรง  Ax + By + C = 0 กบัจุด (x1, y1)   คือ 

22
11

BA

|CByAx|
d




  

 
 

Ax + By + C = 0 

d 

P(x1, y1) 

ให ้  L  เป็นเส้นตรงท่ีมีสมการ Ax + By + C = 0 
       d   เป็นระยะจากจุดถึงเส้นตรง L 
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            L1    Ax + By + C1 = 0   
          
 
            L2    Ax + By + C2 = 0    
 
 
 
 
 

กจิกรรมการเรียนรู้ 
 

1. ครูทบทวนความรู้ท่ีเรียนมาแลว้ โดยก าหนดให ้P1 (x1, y1) และ P2 (x2, y2)  เป็นจุดบน
ระนาบ  และใชว้ธีิถาม – ตอบ เพื่อใหไ้ดม้าซ่ึงสูตรของหวัขอ้ต่อไปน้ี 

  จะได ้ ระยะห่างระหวา่งจุดสองจุด    221
2

2121 yyxxPP   

 จุดก่ึงกลาง P ( x , y ) 
2

xx
x 21   และ 

2
yy

y 21   

 
ความชนัของเส้นตรง P1P2  
โดยท่ี x1 x2,                 21

21

xx
yy

m



  

 เส้นตรงสองเส้นจะขนานกนั ก็ต่อเม่ือ ความชนัของเส้นตรงทั้งสองเท่ากนั 

 เส้นตรงสองเส้นจะตั้งฉากกนั ก็ต่อเม่ือ  ผลคูณความชนัของเส้นตรงทั้งสองเท่ากบั -1 

 
สมการเส้นตรงท่ีไม่ขนานกบัแกน X  
และไม่ขนานกบัแกน Y 

bmxy   

 สมการเส้นตรงผา่นจุด P1 และ จุด P2 
12

12

1

1

x-x
 y- y

  
-xx
 y-y 
  

 

สมการเส้นตรงท่ีมี 
ระยะตดัแกน X เท่ากบั a  
มีระยะตดัแกน Y เท่ากบั b  
เม่ือ a และ b ไม่เท่ากบั 0 คือ 

1
b
y

a
x

  

 สมการทัว่ไปของเส้นตรง Ax + By + C = 0 

ทฤษฎบีท   ให ้d เป็นระยะห่างระหวา่งเส้นตรง  Ax + By + C1 = 0 กบัเส้นตรง Ax + By + C2 = 0  

แลว้    d   =  
22

21

BA

|CC|




 

 
 

d 
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2. ครูใหน้กัเรียนแบ่งกลุ่มกลุ่มละ 3 -4 คน โดยครูจ าลองสถานการณ์บนโปรแกรม GSP 
(The Geometer’s Sketchpad) ข้ึนมา แลว้ใหน้กัเรียนช่วยกนัคิดหาทางเลือกท่ีดีท่ีสุดของปัญหา 

 

 
 
 
 
 
 
   
  
    
 
 

3. ครูใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทนออกมาอภิปรายพร้อมเหตุผลในการเลือกจุดนั้นใน
การสร้างราวตากผา้ หนา้ชั้นเรียน จากนั้นครูเฉลยจุดท่ีถูกตอ้ง คือจุด B เพราะแนวท่ีตั้งฉากกบัแพงจะมี
ระยะห่างท่ีสั้นสุด สังเกตจากตาราง 

4. ครูสร้างเส้นตรง Ax + By + C = 0 บนระนาบพิกดัฉาก และจุด P ( 11 y,x ) และลากส่วน
ของเส้นตรง PP ตั้งฉากกบัเส้นตรง Ax + By + C = 0 ท่ีจุด Pดงัรูป พร้อมบอกระยะห่างระหวา่งสมการ
เส้นตรงกบัจุด 
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5. ครูยกตวัอยา่งท่ี 1 พร้อมแสดงวธีิท าใหน้กัเรียนดูเป็นตวัอยา่ง จากนั้นใหน้กัเรียนท า
ตวัอยา่งท่ี 2 โดยครูสุ่มเรียกนกัเรียน 2 คนออกมาช่วยกนัท าหนา้ชั้นเรียน โดยครู และนกัเรียนท่ีเหลือ 
ร่วมกนัอภิปรายค าตอบ 

 
ตัวอย่างที ่1   จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรง 4y - 3x = 3   กบัจุด (-2, 1) 
แนวคิด  จากสมการเส้นตรง สามารถหาค าตอบไดโ้ดย 

1) จดัสมการใหอ้ยูใ่นรูป  Ax + By + C = 0  และหาค่าของ  A, B, C 
2) หาค่าของ (x1, y1) 
3) แทนค่าลงในสูตร  

วธีิท า  จดัรูปสมการเส้นตรงใหอ้ยูใ่นรูป  Ax + By + C = 0  
   จะไดส้มการ  -3x + 4y -3 = 0 
   โดยท่ี A  =  -3 , B  =  4 , C = -3 , x1  =  -2  และ y1  =  1 

สูตรการหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด   d  =  
22

11

BA

|CByAx|




 

แทนค่า   d   = 
22 4)3(

|3)1(4)2)(3(|




 

         = 
5

346 
 

         = 
5
7

 

  จะได ้  ระยะห่างระหวา่งเส้นตรง  4y - 3x = 3 กบัจุด (-2,1) เท่ากบั 
5
7

 หน่วย 

ตัวอย่างที ่2   จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรง 7x + y + 3 = 0 กบัจุด (3,-4) 
วธีิท า  A  =  7 B  =  1 C = 3   และ    x1  =  3   y1  =  -4 

สูตรการหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด   d  =  
22

11

BA

|CByAx|




 

แทนค่า   d   = 
22 17

|3)4(1)3)(7(|




 

        = 
50

3421 
 

    = 
25

20
 

จดัรูปให้ตวัส่วนไม่ตดิกรณฑ์ 

2
4

 = 
22

24



 

 = 
2

24
 

 = 22   
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    = 
2

4
    

จะได ้ระยะห่างระหวา่งเส้นตรง 7x+y+3 = 0 กบัจุด (3,-4) เท่ากบั 
2

4
 หน่วย หรือ 22  หน่วย 

 
6. ครูอธิบายเร่ืองระยะห่างระหวา่งเส้นคู่ขนาน เช่น ตึกชั้น 1 กบัชั้น 2 เป็นตน้ การก่อสร้าง

ราวสะพานโดยใชก้ารหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุดช่วยในการหาระยะห่างระหวา่งเส้นคู่ขนานสอง
เส้น โดยครูสร้างเส้นตรง Ax + By + C1 = 0 บนระนาบพิกดัฉาก และเส้นตรง Ax + By + C2 = 0 บน
ระนาบพิกดัฉาก จากนั้นลากเส้นตรงฉากระหวา่งเส้นตรงสองเส้นโดยเส้นตรงสองเส้นนั้นจะตอ้งเป็น
เส้นตรงท่ีขนานกนัดงัรูป พร้อมบอกสูตรระยะห่างระหวา่งเส้นคู่ขนาน 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. ครูยกตวัอยา่งท่ี 3 พร้อมแสดงวธีิท าใหน้กัเรียนดูเป็นตวัอยา่ง จากนั้นใหน้กัเรียนท า
ตวัอยา่งท่ี 4 โดยครูสุ่มเรียกนกัเรียน 2 คนออกมาช่วยกนัท าหนา้ชั้นเรียน โดยครู และนกัเรียนท่ีเหลือ 
ร่วมกนัอภิปรายค าตอบ 

ตัวอย่างที ่3   จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรง -3x + 4y -17 = 0 กบัเส้นตรง 3y = 4x + 3   
วธีิท า จดัรูปสมการเส้นตรงใหอ้ยูใ่นรูป  Ax + By + C1 = 0 กบั  Ax + By + C2 = 0  
  จะได ้  -3x + 4y -17  = 0   กบั   -3x + 4y -17 = 0 
  แสดงวา่   A = -3 B = 4 C1 = -17 C2 = 3 

สูตรการหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรง  d  =  
22

21

BA

|CC|




 

แทนค่า   d   = 
22 4)3(

|317|
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        = 
5
20

 

        = 
5

20
 

    = 4 
จะได ้  ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงทั้งสองคือ  4 หน่วย 
 
ตัวอย่างที ่4  จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรง x + 3y – 2 = 0 กบัเส้นตรง 6x + 18y = 12 
วธีิท า   จดัรูปสมการเส้นตรงใหอ้ยูใ่นรูป  Ax + By + C1 = 0  กบั   Ax + By + C2 = 0  

 จะได ้    x + 3y – 2  = 0   กบั  x + 3y - 12 = 0 
  แสดงวา่  A = 1 B = 3 C1 = -2    C2 = -12 

สูตรการหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรง  d  =  
22

21

BA

|CC|




 

แทนค่า   d   = 
 

22 31

|122|




 

        = 
10

10
 

        = 
10

10
   

  
 

จะได ้  ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงทั้งสองคือ  
10

10
 หน่วย หรือ  10 หน่วย 

 
8. ครูใหน้กัเรียนสรุปสูตร การหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และการหาระยะห่าง

ระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน  จากนั้นครูให้นกัเรียนทุกคนท าใบงานท่ี 9  เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่ง
เส้นตรงกบัจุด และการหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน  ในช่วงทา้ยคาบ เพื่อเป็นการสรุปความรู้ท่ีได้
เรียนมาในคาบน้ี โดยครูเดินดู  และใหค้  าแนะน าเม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือเกิดขอ้สงสัย 

9. ครูใหน้กัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 12  เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด 
และการหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน  เป็นการบา้น   
 
ส่ือการเรียนรู้/แหล่งการเรียนรู้ 

 
จดัรูปให้ตวัส่วนไม่ตดิกรณฑ์ 

10
10

 = 
1010

1010



 

 = 
10

1010
 

  

= 10   
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1. หนงัสือเรียนรายวชิาเพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 2 ของ สสวท. 

2. โปรแกรม GSP  
3. ใบงานท่ี 9  เร่ือง ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และ ระยะห่างระหวา่งเส้นตรง

คู่ขนาน 
4. แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 12 เร่ือง ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และ ระยะห่างระหวา่ง

เส้นตรง  คู่ขนาน 
 
 
การวดัและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

ส่ิงทีว่ดั 
1. สามารถบอกทฤษฏีบทของเส้นขนาน  และสามารถบอกไดว้า่เส้นตรงสองเส้นขนานกนั

 หรือไม่ 
2. สามารถน าความรู้เร่ืองความชนัและเส้นขนานไปใชไ้ด ้

วธีิวดั 
 ตรวจแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 12 เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และการหา
ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
เคร่ืองมือในการวดั 
 แบบฝึกเสริมทกัษะท่ี 12 เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และการหา
ระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน 
เกณฑ์การวดัและการประเมินผล 
 นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะท่ี  12  เร่ือง การหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุด และ
การหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงคู่ขนาน ไดถู้กตอ้งอยา่งนอ้ย  80% 
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     1. จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงกบัจุดท่ีก าหนดให้ต่อไปน้ี 
 

ข้อ เส้นตรง พกิดัจุด ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกบัจุด 

1. -3x -4y +6 = 0 จุด (1, 2) 
 
 

2. 4x + 3y – 25 = 0 จุด (3, -4) 
 
 

3. 6x - 8y – 7 = 0 จุด (1, -3) 
 
 

4. 12x + 5y + 39 = 0    จุด (0, 0) 
 
 

5. y + 1 = 0 จุด (2, 9) 
 
 

6. x = 5 จุด (7, -5) 
 
 

       
2.  จงหาระยะห่างระหวา่งเส้นตรงท่ีขนานกนัในแต่ละขอ้ 
 

1. 
3x +4y + 13  = 0 

กบั 
3x +4y + 13  = 0 

 

ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกับจุด และ ระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่ขนาน 

 

แบบฝึกเสรมิทักษะที่ 12 
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2. 
8x +6y + 4   =  0 

กบั 
8x +6y + 16  =  0 

 
 
 
 

3. 
4x + 3y -6  = 0 

กบั 
20x + 15y + 30 = 0 

 
 
 
 

 
     3. จงหาสมการเส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง 2x + y +10 = 0  และอยูห่่างจากเส้นตรงน้ี  3 หน่วย 
 

 
 
 
 
 
 

     

     4. จงหาสมการเส้นตรงท่ีขนานกบัเส้นตรง 7x + y – 9  = 0 และอยูห่่างจากจุด (1, -1)  เป็นระยะ 2 หน่วย 
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1.  ก าหนด  d1   คือ  ระยะจากจุด (-2, -3) ถึงเส้นตรง 8x + 15y – 24 =  0 
  d2   คือ  ระยะจากจุด (-1, 7) ถึงเส้นตรง 6x – 8y + 2 =  0 
 แลว้ d1 + d2 เท่ากบัเท่าใด 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

2.  ก าหนดเส้นตรง 12x + 5y + 4 = 0  สัมผสักบัวงกลมท่ีมีจุดศูนยก์ลางท่ี (1, 2) แลว้ จงหารัศมีของวงกลม  
ความยาวเส้นรอบวงกลม และ พื้นท่ีวงกลม 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ใบงานที่ 9 
9 

ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกับจุด และ ระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่ขนาน 
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ภาคผนวก  ง 
แผนผงัการออกขอ้สอบ เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์ 
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แบบสอบถามความพงึพอใจของนักเรียนทีม่ีต่อการจัดกจิกรรมการเรียนรู้โดยใช้ส่ือประสม 
เร่ือง ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบัเรขาคณติวเิคราะห์   ช้ันมัธยมศึกษาปีที่  4 

 
ค าช้ีแจง 

1. แบบสอบถามท่ีสร้างข้ึนเพื่อวดัความรู้สึกของนกัเรียนท่ีมีต่อการจดักิจกรรมการ
เรียนรู้โดยใชส่ื้อประสม เร่ือง ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขาคณิตวเิคราะห์   ชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี  4    

2. แบบสอบถามทั้งหมดมี 10  ขอ้ 
 

ใหน้กัเรียนอ่านขอ้ความแต่ละขอ้ใหล้ะเอียดและพิจารณาอยา่งรอบคอบ แลว้เลือกตอบขอ้
ท่ีตรงความรู้สึกจริง ๆ ของนกัเรียน การตอบแบบสอบถามไม่มีค  าตอบใดถูกหรือผดิ เพราะแต่ละ
คน  ยอ่มมีความคิดเห็นแตกต่างกนั เพราะการตอบค าถามแต่ละขอ้ไม่มีผลต่อคะแนนของนกัเรียน 

 
 วธีิตอบแบบสอบถาม ใหน้กัเรียนอ่านขอ้ความ แลว้พิจารณาวา่มีความรู้สึกตรงกบั

ค าตอบใด ใหท้ าเคร่ืองหมาย  ลงในช่องท่ีตรงกบัระดบัความพึงพอใจในช่องนั้น 
5  หมายถึง  พึงพอใจมากท่ีสุด 
4  หมายถึง  พึงพอใจมาก 
3  หมายถึง  พึงพอใจปานกลาง 
2  หมายถึง  พึงพอใจนอ้ย 
1  หมายถึง  พึงพอใจนอ้ยท่ีสุด 

 
3. ถา้นกัเรียนตอ้งการเปล่ียนค าตอบในแต่ละขอ้ใหใ้ช ้ =  ทบัเร่ืองหมาย แลว้ขีด

เคร่ืองหมาย    ในขอ้ท่ีตอ้งการใหช้ดัเจน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



188 

แบบสอบถามความพงึพอใจของนักเรียนทีม่ีต่อการจัดกจิกรรมการเรียนรู้โดยใช้ส่ือประสม  
เร่ือง ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบัเรขาคณติวเิคราะห์   ช้ันมัธยมศึกษาปีที่  4    

 
 

รายการทีป่ระเมิน 
ระดับความพงึพอใจ 

5 4 3 2 1 
1. นกัเรียนชอบกิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อ

ประสม 
     

2. นกัเรียนมีความสุข สนุกสนานในการเรียนโดยใชส่ื้อ
ประสม ประกอบการจดักิจกรรมการเรียนการสอน 

     

3. นกัเรียนชอบใชส่ื้อประสมในการศึกษาหาความรู้ดว้ย
ตนเอง 

     

4. กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสม  เป็น
กิจกรรมท่ีง่ายต่อการปฏิบติั 

     

5. กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสม เป็นกิจกรรม
ท่ีน่าสนใจ ไม่น่าเบ่ือ 

     

6. กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสม ช่วยให้
นกัเรียนไดคิ้ด วเิคราะห์ และสร้างสรรคผ์ลงานใหม่ 

     

7. กิจกรรมการเรียนการสอนโดยใชส่ื้อประสมมีประโยชน์
ต่อการเรียนรู้ของนกัเรียน 

     

8. ส่ือประสมท่ีใชป้ระกอบการจดัการเรียนการสอนมีความ
ทนัสมยั เร้าความสนใจ และส่งเสริมการเรียนรู้ 

     

9. เปิดโอกาสใหน้กัเรียนมีส่วนร่วมในการใชส่ื้อประสมใน
การเรียนการสอน 

     

10. นกัเรียนมีส่วนร่วมในการก าหนดวธีิและเกณฑก์ารวดัผล
และประเมินผล 

     

ขอ้เสนอแนะ  
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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